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加 数论 证 的 轴 数 ,特殊 自 守 画 数 等 在 本 书 中 却 都 列 入 ， 裤 述 这 种 
BCH JL EAC A RE ënn, d në SRE ah pd Be HE 
ARR EBT BRO OR ERC rh Re fili HP EE, 

ALA BEE: dmn, PAPAS CERN 
JN FAD: Be PURE GE A 38 DG: Rp 3k 3 An RS FSC BR09 Eb E 
SPER, Gitt. TER BENT E, HOPE A T 
REEM. Bia BES A QUERER BUSCH cond 
X589. 


记 法 ,参考 文献 


ace 25 H dS WEE n , E BPR UR on FAR SE Im 
数 , HAA CE, EA EB, An AEE H Be, E P 
74 JURE LA an Bae. fe EE AG fe] a kt 
BNA Ate] EFS BOR SUA [e] a, ROK AT SN 9 
REA A(x) 或 He, (x) RR £B3X PTT 5345 BF AUR as exp( — c) 
WEBMASTERE AR T ES h SO RAR JA, exp) — $7 EET 
hup. SL mE a %: ,有 有 的 作者 却 不 用 . 3808 K 
EL ACB BR ALB E. TE TE BU B. Zei a eS 
lii AA EAS EE Lengt, XX -AR SS OP, Za: f de 
zm Oa ehn", 08681 b dem CE 表示 合流 起 
FEKRR), 


vi 高 a e MH e 

FL E nf bg p 3k ia ek, AER BIS JE 
ID APRA G. N. aie tore dC fo Se WS POVERI iis. i wH 2 
SUA A H Rag ag sock (Er PR ELA ch deos ZR MO, J 
JR ERR ER BUPA ADE äs. AE KHAI ee TF Ac Tt 
IL PETE A acts (—1. 1; CRA BERRIE SCRI 3X — 
[ [18 9-22 AS Td AJ pq hi SLPS. CES PIOS 7 F IP J AT e 
A d paw XR cde f HUBER. sed DAD Fs H3 E Aer 
REIDEN, BET IP EEA Zr EE H ZUR Bh X. YO d 
YS Hr 6 FER Jual fE s8—-2X iH IF a D. 4° WË K 
JER E abixae , FRY Y BR Er Aad en ATR 
S|, Aj Aa] FE ER Ca aei, 

E pk EY Bs yi DAL ERA, BU ap Ae xS En] E 
NUXRBHag. "Ch —81!Bng Zr Bx HH  WCOS ARER, WI fy e D 
AS PRS, SUR — Tr ECRoR 58 JLE. Da T — T 22 RAS 
FFEN. Alin (3) EAE ES (9), 2-13) dn A 
SPRITE (3). SCA eS RU Ini TES 15^, TJ fre VE ER EDT, 
E) TAREHE EC SRK U Er. 

AES HEAR SOME DE AL LAS SAAR AE ME SL. DATUR PE 
SeIRACEBAESR , f HEUS EY RR LEA IE , 

Al, ud Coa OE eld Uma JC LEES I E. C. A 
GZSZ. tim der RA TIE ERR A Ba PT SER f ue Zr [51 
RA Re AJEA ZEA at, es, Ami FJ 5B 
FEGH, TE RP A DZ T Ae EE y Bener K. 

A. BAS TT AL 


y ARREN 
dE TEE 
p; en 

Ji] y USDA 
EK 


KSE S 


-与 了 Bee Serre 


EG dm i Edere TIT 


FRAMERS y 
“13 
denne Pio! 
d COBRE C 
eap... eee 


A B VE 


iy ej HSS 
DEE ..... 
PA Be Gi) 
Bese In rí z) pJ 3 
In PC 2 EEE BARR 


"etat rt 


I-21: 


ee ypy 


IET Br Dg, 8, viz 


wa 
=D wants KS 
HUET 


-1. Prä 
SB CURES 


FES His fy 
ZB che TUE 


-1. RSA SH ex. 


hee Er és rti 


gemens 
-l. SRR AIC 


MES AS FA er] A hok 
HE TAN Seta 


inl (12-2), wl +2). 
UC I +s) ie) hy 


JU TEX eene 
POL FPA es 


SRR Ug ERR AS 
ALT = fé t sË 
pese 

IL AIREA 


io 


viii 


SS Gs 


e 
Së? 
2-1- d. 
2-1-9. 
8-7-3, 
2-1-4. 


2-1-4. 


2-1-6. 
2-2, 

2-2-1. 
2-2-3, 


2-3. 


2-3-1, 


SZE LR 


ER 
5-2, 


3-8-1. 


3-39, 


Eilg thar A0) 
Pe Een 52 | 
ABO AA S2 
inves te DET 

| 
| 


TM HHAH 68 
F M (acm z) frog dm 


AES 72 | 
SI CG Barb tir | 
i JE -4 AE E T2 | 


BENZ FUT 
ATE FIR TR 

FUER FPN es TO 
JEGLERIPE FRC 

45 Fata pio ý TG 
LIEH a ..... "8 | 
SAR AR LC Book D | 


TUBIDS EU WS 80 ! 
总 84 | 
jf 


tte — | 
IR eneen ee 122 
By Lä BSS | 
-BEICH EN Hae | 


2-5-2 
2-5-4 


Hn — 
2-8. 
2-9. 


7" ws m E nca Rog 43 B4 4 Bo 403 BOR o 309 od Bos ka LAN RAR nn E NOR e Bod 1 4 bL 


:部 分 : 


LN t) 
Ok Eod ROm ORGEOÀ » -o4 OX 3 ron Rom Bos xo honos à o3 rh a on a d a EP a ord om taqi rq ++ p RR 1 a Jie 


e mien 85 
ig LIGNUM Be 
TEA 8-D SER X: 
i LSP STEE 
PLE BRAT 
EH vasasai eese reels) 
Sig deese 
E Eod. B 
M — Hp Ha Rb, E 1! 


Get Uo 
HIH Reece: 9 
ao ed Fl oe 


公民 部 分 ……103 
WS LL Be eee d 
HE SERRA BAT 
EIJER eee 110 
PHA nnne 110 
二 1 
+ ae eee 118 


Pr(coa8) $ QO vost) 

EEN 
pA v Ger 117 
W Ff apani K oa 45 
UA ees 119 


H eh ix 


38. ARD EN NYRR SPR een 164 
HE Sear ELE 155 8-13. FR BRASH 
8-u-l. MTR E enn AN | LIED [68 
8-9-8. $) LATE sir 8-14. 
St Et AYER e. 158 815. Sint eeen 171 
8-10. DA Eas Bice , 8-i5-1. SEHE rast …… 171 
AIR HA een 160 315-2, TR ……… 174 
8-11. Jm en 165 , 8-16. — dM uH -- 175 
5-12. ARAWE BREA ik eene 178 


第 四 童 REEE eer 179 


1-1. BIS anenee 179 4-85, yz RCA T- 
4-9. BAE ee 180 Hy LUE, BERI … 187 
4-3. Je was Mot ' 4-6, uU —— 189 
P ege geet 182 | 407, SEER REED nt eee 189 
1-4. ARR. 4-8. ARI ee [92 
p=q+1 WAF IG eee 195 
ARMALAR ++ 185 


HER PRB HER ee eee 198 


5-1. 各 种 拭 麻 TT 155 : Tk Wade ee Emm E 
xcu EAR | — B- GRIER 
Been] 199 LETTRE 211 

5-2. | E-BuR EX 199 d AER MLE Ay +++ 218 

5-9-1. WEAR cre 201 ， 5-7， PAS EN 

Bb-2-2. Rast UE Pan dip eme 215 
His Om eee 202 7-1. BERANE 呈 219 

5-8. TPP S... 209 5 -7-2. sën, 222 

5-8.1. UTI GA ee RUS ， 5-8. BRER eeen 224 

5-4. och Ën 206 & 8-1, tes ee 225 

5-4-1 Enn 5-5-2. REAL SP …… 226 

5-5, — Prp sss 208 | 5-8-8. Re FE, Wr AY 

5-5-1. CDe re t e idis EAE qr MEET wie 

5-5-2. -BG-|R ARN , (D. f A FEM eoon 227 


mí 


T 


x ZS ee BS Sp E # 


5-9-1. FUERE S kan enen vu ZE 

5-10. Bai : 283 
BRR Pk fit FI] | 
Be) HE DEET) 


28 SCREPRTIE F nt 
可 共性 eee. 
5-11. (at: ......... r... . 


HAF t Ft FL, ES NE Hikumrskhvarsetusteeescassnaesacaaseecaraseaences 


6-9. Aor Enel 


6-8. 合流 方程 在 接近 


原点 处 的 通 解 …… 247 |! 
6-4, D- Be g] E oe 

Seed oe 
6-5. 基础 镇 分 起 示 陈 … 250 
6-6. Wye 
6-7. 合流 方程 的 此 本 

BS eene 358 | 
6-1-1. 对 数 情 形 eene 265 | 
6-8. H Rp dE 
6-0. — SüHCROIBONÁ …… 25n 
8-9-1 Hmmm, 260 
6-9-2. 其 他 特殊 的 会 流 | 

ZS ube eee spl i 
0-10. riyani a | 

PrP RAE Be eoe Hit | 
6-11， BEPERA 908 ` 
6-1-1. -pif e teara 255 | 
6-11-9. T4455 … - 258 , 


6-11-83. SENT nen 


270 | 


5-12. 


TFEJE XR Pš 3 


(ES en 
AEA STE Ae .......... , 


RH RSA 
Rz 


. K [et gps ee 
EE Senes 
. PERS RIK 
DE eene 
乘法 定理 eee 2 
BT AK 2 


- SE FL REA 


FFL …… 


REX a, c ASR 


TEES 
a, e, 为 实数 于 


HAISEE ……… 2 


A aer) 
A fos Briten — 


GET RE 
1-1. Y 责 数 的 定义 
mee T(z) 可 用 下 刘表 达 式 之 一 来 定义 : 
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ER (Xa SCR D Dr PE. (2) X Cio Bet Af Id) TI , 
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(0) Piz} sarfi e" £571 qi, Re 22 0. 

可 以 证 明 [ 见 1-5 (345 ] 上 而 过 个 公式 在 3 ZS A IS ER 
ME ooe” 的 站 竺 路 逢 进行 社 分 时 羡 能 适合 ， 贝 此 得 
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HERAn (—1)"/n! E Tuz) E Hki z= 一 nin=-0, t, 2... fg 
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n " TE See nin 
i NEESS e(z--1)(z4-2)-- (zm) 
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或 L/P (2) 一 lim fa(l+2je*(1+4 ze tee (L4tz/nje 

x gren sp imei DL 
最 后 _ 
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型 积分 来 表示 : 
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Hon bi ba b; 5, D DECH. 3X PCIE ROSE Gn 6 
AAPA oeren, bebe b 0. 3X Ae edt odo Je 
Ar B^ IE XX > Ael REDE fee 1-1 (3) aA 1-200 AC. 6 
n auf —a, inet 
8) ei SE 
e t'a —54) 


*—x* yix 7 


1-4. 与 》 BRAZWALABA 


道 格 尔 公式 
= £(a 4-2) (0-9) 
(1) s= x ie +n Jf (d +m) 


Mex -d—a—b-—1) 
=: z L. ig Cari Eat, me pe ads 
zx? ese fore) esc fab: Peca ees fare 


Re fa-b—-c-—dji< —1, a, 6 SEA, 


xk Pees hye Wi F : 
BRA s BARR P 2335 
fíz)esmotn mz) (a+ zM (b-re[Ptod-2)P(d + 25] 
在 cin (m2) fhe c= 0, $1, 22,65 bw, 对 于 大 的 iel, 
1-8(4) SJ 1-25) EW 
Piabal(h-2)/[P(e-2)Pd+e}] 
Mp —a<arg eem DN D 288"? ea i 24 
=m «arg( — z) «: it, Hi np VA 
siehe? goin [w(z-+c)] sin [z (e d)] | 
sin [z(2-L-a] sin [x(z4-5)] 

# f WEE A ETE r dE z Bu EE TN. EX 
sin [z (24-2) w sin [z(2-1-5)] BR sin (zz) RIDT, ZEE 
MRE. 

ein (zzz 4- sre) sin (rz od ) ese (svz 4-zra) esc (ara ib) ein (m2) 
是 着 办 的 ,其 界 值 不 依赖 于 7?， NA BER 

Lë Re (atb end) <1, 

4E r 者 大 时 趋向 于 0. 在 这 种 情况 下 /si RS 

因而 
s= 一 | 了 T(z 十 4) 及 了 tz 十 3) asta Bea]. 

fie. AEN z= —fetm) 0, 1.2 bia Bee 
P. bu = m 


—gaz(-—il;"(nlj etn (ma s -- E us 
\ wee ' l'íe —a —m Pid —a m] 


8 fno RR e gE 图 8 


根据 高 斯 公式 271(14:, 可 知 Pie 4-02 Pig be 3⁄2 129 
— ebn(aza)- uu 下 【一 如 十 二 a—-d--1;a-—6-4-1; 1) 
_ 8 cin ime) ` Fle+d-a-—6—-l) l 
 sin[m(a—0)]| Pre—-ail(d—a) Pleo —b)F(d — b) 
BRR Ub + 2 ie be Bo“ aA, ELE 0L a, b PR g, 
IESSEN Kl). 
将 1-5 CL) Arbiter bit 2o P AR I Ee E. BRT 
AR HTH: 


& run et tar eh wif aen) = Be, y) 


此 外 ,我 们 还 和 下 而 二 个 公式 (这 些 公式 在 第 一 章 第 四 饰 中 证 
HA): 


(3) = Hai (A been ]) (Ga — iHa tnte t} 


‘(de —2)P($a4- 2) Tbradl i) 
“Tra TQ —b+#a— Ar] pipette) Fa) 
Re 51, 
un L—ldaraM(a—2) — 
s l(e—$a42)P]b—5--$a—2) 
ria) S a)n (b)n 


EE Wë m] 
PeU- 2 Guar a sa) 
P(a) 2 CIME! ch wl fm fd 


RAF , -1 
T(1--a— bM (c — a) b+), A (Rad hn-L z) 


Re (a-b — c) <1. 


1-5. B 图 数 
Ë page rh PADI MERE XC: 
(1) Bir, y= i Zoch (Mi dé Re r>0, Re > 0. 
H 


作 代 换 Z— v/(1-Ev), RIES E 


@) Pis, y) cl D1 pe) de Re v0, Rey >ü. 
0 


GE EH 3 
由 这 一 式 可 推出 
(3) Ble, =] (7 era vtt, Re 220, Rey>0. 
Fa IH: nf 4g 
(4) Ble, y) = Bly, 2). 

An BLL ot E PSXC RS 1-105] 
e Dax 
Silti gaty l ln = 5, 

Í € £t ET ui po 
FEAR 0 fj o KRANA o RS SSK HE T ern 1959] 
以 v ARTA Ë venia dd Ç: 


EZ 
H 


j: dt n ICT Rt Hoda IH] qf =Pixty)| vt 1-4 v7! dv. 
ü U 
ig, 


: PoE) 
51 Wen ^ — lune a 
(5). Bla, y) MESS 


FS FS ERE Peu] AG SH O K (55 KOS H 
(Gi 1-2 i): 
(6) Biz, y-- 1) = (y/o) Biz, y) = y+ | Bia, y), 
(7) Ba, y MB mmy. si Bly, Blytt 2, 2) Bla, Batz, yh 
Tia)yP (oris 
Déc g-4-zd-a 


a-ha — 1 
=" ( MED ) T, Ay F AR 


8) Bla, yi Brit z)Blatyts:u)=s 


e 


(9: GEET » 


1 — 
Bla, m) =m n—1 


1-5 1. 可 以 B Basa un hh p pa zy 
EC D ES E S F. AB pti SATE BY Le ñ PBK: 
(10) Ria, y) =e J [| LL DIT Em 
i Re r>0, Re y> 0, 
dl [ Oi tll Vedi (le bs 7 Bia gy. 


b> —1, Reap, Re > 0, 


10 Bo # o EO 数 
(12) N PMA 4-bE 797 dE 7? B(x, y), 
+ (1 


b0, Reb, Re y> 0. 
(135 上 人 一 
Rest, enz, <a, 
N (£—55)" (a -t)*7 (a — by trent B(x, y) 
EENG BOUE RE 
Re z> 0, Hoy0,eccbeu. 


， (tb)? Maat)? u MT ityet 
ON ee ee 


(145 


Re ru, Re SÉ bea. 
(16) IWER EREECHEN 
z>0, b>0, Oz Re [ (e-1- D) /z] « Re gr. 
(17) [=a ay tate BG y). 
220, Re y>GO, Re wd, 
(18) F. (1 4-2)!91(1 — £r 4e) ti y), 


Rer>0, eps. 
HAS TT COUR HRS) =E f H 
# FR th Ex v CE PRAGA: 


*1 fir 
(19) | (sin tPF (cos (971 d£ = 4 Bia, y) Kerh, ReyL0. 
ü 


123 (ginf£j*"7!(cosf)?9"7* |»—— Ls . 
(20) | Dn dé—$(üu--5)"Br.y, 
Re r0, Ke y>0, ó> —1, 
1/27 [fui WE SA “2y—1 
, (sin £)*?71(cos CN _ 
QD | (eon Eb sin? Ce rä Pos). 
Re z>G, Rey >, D. 


(22) N ch t(sh £)3*71(1 +4 sh? £) "dt — Als Bia, y), 


Ream, Rey>U, 5l 


SE — vix 1i 
(23) N (sh t)*ich £j 2 t= L B ipa 4, $8 de, 
Re a> — 1. Re a- Dien 
(24) s (L-e Yl die al Bla/z, y) 
` Rez/2z>0, Re s>0, Re u> 0. 
Qu) F esh (Bey i dt BBY Biha B-p 127), 


Rey> — 1, ReS>0, Re ra/B; > Re y. 


, " ch (2a£) 3—1 
' f= r- 18; 一 1 
26) ! ien (pi po TETI BUB Ps Bale) 

Re (B:ka/Pi>0, P0. 
Eé N cos (22t) sech (midi = 4 sech z, | Laz | cgr. 
(28) N ch i222) sech (rtdt = $ sec >, | Re z| < por. 


dr (27) BO m PY JE RUE, 

ANUS, 013). ATI, 2195 mf ah CD SEI; ATi fhe, 
BEE: (10) A (26) pp (SRE: 14. (On. 20) KDH (11. 
AH: C16), (22) mf di (335 3 Hp; (18 pi 016 389 : 04 pl (1718 
Hi; (23) ply 022535 1H: dH £245 8p] E D 由 6260 可 放出 (270 A 
(28: m PT XXIe ZS SCAN RI EAR TE EK e n] A my 
SEVIER AR, GN LI, (GO RA XC (12), (16). 
(24), 722) SEF EE EE EE Ee Be "RI 6 PIS 6 53 
ATA Beil, H BR b EREE — L E — eo LER 0 A — so 
HB 4-5 A 

TID 3 fias SEAR PEE E SEEN: BE — Fa H SR IA k; 
Y EX, SEE ph ys: 


(20i ang säi, 


入 中 为 'z = 1 Dä RARER AGHA PEP tu ASAD RE. kv 
Ier: = 0. + l 4b URE. BEST XHUERRUOESROy e. WM e Mite pe. 
di ARAH OF SESS E Nielsen, 1906, p. 158}: 


z 


12 E B E E = 


li i : Pila 
(29) | C is LX SL eren 
0 ar r(1 5; n | 1 871 ) 
$ f X 3 
Rea =i], 


mE e RAGE PHA e| = 1 y ERLA HE 22:2 7 的 在 
SS UTAH ASIE EE, HAREE > 一 0, d FERRE Ee TO, Hu 
{hit FX: 


r 
| (zl L a) 27 lz, 
C 


就 可 得 
nrt va? w. = ri] BEN 
(80) | (eos d'or Bim p 78) rí 7) 
Uu: ;-] ( Taa, 
Rea> — 1. 


XI-FRCABOE UUMEMEA AC, ATF 2-4 (8) ë 2-4 (0). 
BUEH BR 


alg (t qz c, 


Aem cir PARADA: B ee FA + Drink, IB] z Pe? n 
$—0335—Bi-—mw/2«Hsz/2: HOM, di se Hel m ee? nq 8 
8, I] eee ideen E $—0 OG, PMA T CS Fak, 
Himi £0, Roos, 可 得 


Gei 
(31) ] gal perf cos à ech sind jy = Time" erof 
sn 


—$in«cfü«iz, Real0 wu B= talt, 0cRea«l. 
ae D = e cos B, = oc sin ñ, HT 


(32) | 42 -L T p! -igt dE Pos) (p! --g3) e is kan pie) 
CO 


prt, Realb0k p=0, Ü0cHRea«i, 
dë P+éy=s, tanc! (q/ p) —arg s. HI 


(33) N -or 二 es- 
a 


Rea>t, Res>0 ik Reo = 0, O< Real, 


SS vix 13 
Hifi o] gas — RU FETA SK: 
i5 


(34) n [27 1e75 dt — P (o 3-8, 
fi 
Cp T 
— m t r a ` m à. 
Rea > 0, "DE arg s< 
有 人 从 (32) 式 得 
(35) N tlie 9983 oos (c£ gin) dt — (oc cos (afl), 
ñ 
Ki 


(36) N 1*7 g7 605? gin (ot gin B) dt = no? sin (a8), 
ü 


GD Kea> —1, Bel 
3 2 
ae DË e 
如 年 B ECT DH e AF Ó, BJ 
(31, N (^7! cos (et) dt ze" (a) cos (Taro), Deal, 
0 


(38) F e sin (ct)dt ere l(a) sin($sa),  — Lei Hee! 
ANS änt. WE N PR PF bok: 
(39) L cos (al? jdt = (pa^?) "3T (1/ p) cos [z (2 p) 1], 

a>0, o>, 
(40) | sin (at?)dé = (pa?) -1 P sin [z (2 2)”. 


i-6. FTABRBMRHHY RG BR 


我 们 用 符号 fF (Ce Hee RE EE c WHE, 1x TR 
o Bii CTT, EARN S33 Fa HEUS E E BA HE 
fée BERG Ae SEE AER £—0 外 均 在 围 线 c 之 外 ， 


tat? ` 
BEA] ett ds 其 中 arg £O Ar SREB A 
Bib K+. BREE c fH ee E — P Ap EI BAY uin. g 


i4 e t e E # 

《一 De (spam), DR — oo 的 制 六 的 .上 部 边界 所 租 成 , 则 
ER eem. 
| ef L7? di =. Di sin WW oto tdr d, 


m 4 (Ree BS |) =e WOR. 1E Rezil, f 1) P Cul 
, Bim Hie 1-1(1), ny pe 


“ahd . 
Q5 | ett dt = 2 sin (reel — 2), 


BARGE 1-256), wë IESU 
0+) 
(25. L/P (e) = Lf at) f et (zeit, 'arg il- ct 


ih F. L RAS PTE ABs e Bud. x Ej KF c 的 全 部 数值 都 
是 正确 的 . 
JE CD Apa E — z 4X z, 4 


( Bisin Cz) (2) zn eti 1 dt, (ATE i et, 
Fy ER (3; AR 
(4) Hen (ra Fa) ¿mesta angit) <. 
H, du BE d ER FS 
IT? 


pii eat M di, 
- exp ed 


RSE P 1-5 (34) RPREHH— TEGCEGMEGEERGAGN. MIERI arg’ 
OS eee BRA ð UE 20 2-8. PEGE 
TED 


(5) PP 一 各 (ee 一 于 | 7 setti, 


werp bd 


(Sor) «are (<T, Sarg teda eB, 80, 1 +2 
或 者 ,以 1 一 s 代 s, 着 利用 1-206), 得 


eti 


(6) — Sxi(fo7io)e! /P(s)=| -em 


sepu 
(7 laang fs —, Q= ary dala 2-8, 


LACH s pH EAS ant ER . 
kx, 75 BOY e] RTA XK 


a # 15 
feta nerds seas, 
c RE 


AR Mase tO 55 1 Bän Ad 开始 ; da ELS 61 的 自问 
ipie, Ise zo 0 (am fp ER, NEA BE t= 1 UR £—0 iy FREE PT 
BUM. Parier clés eil A xà 3X T dee fr Dy 23388 , H 
fr f ET 0 MIP. Scolaire: Ep A = 
i-e Wore, Dig |! —1] =e, BH 1-—P 3: A BIER 对 于 其 他 的 
WES BL TESS AS we Q PO, HJ 

pU vm t1 —rddici0l-e0- e Bv, y, 


Re z0, Rey >). 
Edi 


NS ， — eet ëtt) (3144 04. 17, 0—) 
(6 Bix, ws 


— ed ETA 
4sin (wx) sin (eu? ( ue 


IR US ATER EEH An, ann Rea >d, Rey>0, Racy A< 
Je FR Se PEXETH AS, E Tüi3X TA RT z, y op ER At 
Mu XX TRIBUS V br. 

go Bir, y; dp RGA PAS: 


Paru 
a 


o ) 
CH Bix, y, zu i euch (aiy) | ¿771 (f — Lt dt, 


Rex>ü, (arg — yim, yd, El, te 

fat+3 
ER Biz, y) = —desch sta | Ct AER 
1 


Rey, larg( 一 可 | am, v0, -E1, 十 2 
1-7. b ERES 


HIRE ro) 为 Y inn le : 
. fing fz} 

` r=] = " LLLA —L. Ll 
G) we) dr _ — Pr) 
f 1-1 Jg 1-3 ROPE lit diat: 


1 1 1] , 
(2) p(s) = lim E HH —2el ee jl i -| | 
= : 


ag In fife} = š bezida. 


n- e 


16 高 新 NE P = 
(3) wW(22z-— EE 


= —7+ (z 一 1) Y L(+) (24 2]. 


中 面 数 是 在 2-0, —1, —2... E TUB HERR E eb i 
旺 然 
GEERT 
H 1-390538, gx u= 2, vl, 得 
T'(1-L 2) 


(Š) In: Py "aen äi ably tain i +t /in--z)]}. 
AARS 

(6 dei S In e Y {ta —1n E 1/04 2171. 
HAK I-1L (A) ok, 


C) v--40)— 3 nr) ena tat. 


n=l "n 
1-T-1. iz) pb teg 
m 1-2/1), 12/23, 1-2/6) Ae 1-2(11), 我 们 有 
(8) p(z) —b 4-2) — 4/2, 


; i 1 l. 
(9) PUM alt Hg tu TD ny, 


au 、 1 1 | 
(10) ` wen —OIitngt tery 4. nol, 9.9... 


(11) Wiz) —b(1—2)z —motn UE), 
pie) 一 由 —2) = —=eotn (mz) —i/z, 
+2) —b(1— 2)—z7i — z ctn (mz), 
e+ 2) — — z) =a tan (me), 


HIE 


12 (mz) = wl bis ter fee) In ve, 
Viel d 
r=0 


B—- Ke vg 1? 
1-7-2. viz) APRA 
公式 
(13) h(z) = -y+ f (1 — £75) (1, — £)71 dt, Rez. 
AREE FAREN, Cé — 0) 7! TPA ARC o READ, FF 
Fi FAK (3) BD RT, 
作 t= e 的 代 换 ,可 得 
(14) 由 (2) 二 一 YY 十】 (et — e-**) (1—e“) dt, Re 220. 
bag 
i [$2-$(a-- 8) /5] ECK $e — 8) [5] 
= 2b f. et sh. (BE) [sh (bt) ]^1 di, 
Re /a-t-64- 850. 
由 公式 (11) 可 得 一 对 R ez<1 DAR: 
(15) dz). —y —m etn (mz) «f (A —£7y1—1) t dt, Rez<1. 
" 
(16) Wa)= —Y—m cin (zz)+| (eXe _ 07 dt, Rez«i. 
下 面 的 公式 称 为 高 斯 积分 公式 : 
(47) ia zin (tet (1 — e!) et] dt, Ro 20. 
"nl Han PA eR IAB, FA 
z =|" e * di, 
IH 1 š nou x HS 
(185 Inn= f (e7* — e7*1347* di, 


WERA I (+m = [^ enmt cA), f 
n 


ir (z) = lim {| [ete "Wei earl e iz teil 
, Zelle , 


18 高 e S e Gm R 


= lim d [P *e^* —(1—e7*) teo] dt 
Ho 


ft va 


-f ey Et (1 — ty te tat] ath, 


LPR TA RIK IB T n, 第 一 个 种 分 在 ?ce BY #3 3. -F 0. 
ZS AC J Ze (UJ. 

在 式 (17) 中 取 2 — 1, 可 得 欧 拉 常数 的 积分 公式 : 
(19) y= LOL —e 1 47t] edi. 

Ww t=ln (14-2), 8—1n (14- 4), Huth (17), FR 


biz) Dm F [£71e7t — (1 — et) 3 e?! dt 
aap 4 


者 一 他 
=lim | $e diqlim | fem? — (1-2) "*1a7! d. 
doo < 


aso < & 
HFA RDA, ROARS Y K u RE yÇ: 
(20) die? =|" [e — (14- £) -*]47* dt, Rez 20. 
x 


(1) Y= IL - [e-t — (14-4) 347 de 
= 一 | [cos — (12-27) a. 
ERR SS — PASAY i hak (20) HE TH, 第 二 个 积分 式 可 以 将 
ete t—461(1--2) 1 T8 — 1 XUSE-Y IS Ri el ien T RRE 
ATE TE H :这 里 ， MARAE SS q [B] B [ËB] . 
HRO X (21) 81 


(2) = -y+ [(14-2)3 Id — Raz>0. 
0 
Fiii BAAR Pe k App] AGRA AB AG, (17; SX (18) TE 
iB: 
(23) teil 2 |. [1 — ee dt, Re 270. 
(23) w(z)e-Inz-iz-i— Ñ [(1— 6757 —£1—4] e^t*dt. 


Re £0. 


第 一 间 +h W 19 
(24) die ne [La ente 1] etti, Rez. 


ER b(ziinz—ii!- | Lie —1 71-4 i+ hype dt, 
Kal 、 m 


Re z 0. 
mm. 
[e= 1) tee 
HERUSE-T- I8 bn aE TT TRUE hs (251 就 可 EJ HB Fihi W 
MANO BIA A: 


cog EG 
(36) d(2)-—inz—is" -| fei — 07 — £1 - 1]e7** dt, 
O 


ep m Co `= 
其 推进 与 1-5 (31) 式 的 推 性 相似 ， 
gp 1-9(9) 式 可 得 


Qn w= 


=In e zi d (£8 4-29 em 一 下) 一 eat, 
ü 


Re z=>0Ü, 
a piki AR. PUT 


(28) y= —(t) =+ f PDE 1 tdi. 


1-7-3. 高斯 定理 
fe (135K, we z= pig, UA Deg, p K q xu, ju 
t= vt, BI 
bipf/q)-— —v f Rodo, Riv) == lrt] — zéi (v —1317!. 
EN 


9 一 1 
G1， > le — exp (22 in/g) 1, 


q=] 


70 高 NE RE 图 w 
ROHS (v) ARARA: 
bi) => [exp (2m£pn/q) —L] [ve — exp (Qin qo] 


BA Riv) JEU SERI EAREBH Ft (Bóhmer 1939, p. 77). 
(29 wW(p/q)— —vY—1ng af? ctn (z pla) 
AS cos (2c pn/g) In [2 — 2 eos (2mn/q? ]. 
n= l 

Zi 4 ERIS RCEBBTE a ARAR p H S HE 
SE. MEH gži 于 一 个 正 的 里 分 式 z, (2) Bf UI 19814 5 
的 有 限 握 合 来 表示 .应 用 公式 (10), 3&— F8 SURE AEE + hj: 
一 个 有 理 数 ， 这 就 是 高 斯 定理 ， 

1-7-4. 5 b aH GE 
如 果 我 们 定义 
Af(z)— f(z4-1) — f(z), Anf(z)— 3° (^ riesen mx? 
Bil gi 1-7 (3) 江 ,有 
Aj (a 4-2) = 1f (a+z), 

因而 可 得 

Aplat a) =A[L/ late) = -1/[@+2) (e-+e+1)]. 
B, 

A" (a 2) — AM ate] 

—(—i1jin-—1l/[ta42)(a4-24-1)--(a-- 24-2 --1)]. 
hkk piate) KS SE ge Re (a 4-2) 20. a X JE CORRI 
kki, HHS di PIÉI: (Norlund 1924, p. 261). 
(30) Wach al e via) tZ i SETAE Se I 


2 afatl 3 aiai Xa+?) — ' 
WEE 1-7 (10) 4g aR 3 ER , P: , 


(31) > (d mbi? = be > Um dea / b 
ah 


“=D 


=b l| n ab], 


SS "BS 21 
1 i 1 1 J fa-b -lf at 
39) oh — — — kaf 
(32) aF 5 "EM qatni Ab > 2b +m) (s) 
la a 1 a IN f@ 
= BO (set a) HEISER 


(s 1 
esi) 


ám n-»eo, HI 
1 1 1 1 1 
^ — = - n tert — — -1 A- 一 1 
(33; ath  a4-956 ' a--35 2 ô He ' 2 ab ) 


(dete 


1-8. iB G(Z 


HR G(z) 定义 为 
(Li G= tte 20032). 
由 1-7 (03) AUR 1-7014 式 ,有 
Q) 02)=2/ eta tetas, Rez>0. 


(3) Glz)=2{ ed teen! dt, Rez>0. 


FRB 1-5(31) 式 的 间 样 方法 将 | e-*(1 十 中) tat 的 研究 
推广 至 整个 的 闭 道 ,就 可 得 出 下 而 的 更 普 源 的 才 示 式 ; 


veið 
(4) G(s)=2 | e (14 et)” dt, 
H 
‘ Nk St JL TF 
一 一 —, 一 | 二 二 一 一 
z «ES E Fh )<arge<3 - B. 
BY, 
* oa 1 d 
(5) G (e) 27 | tanh (34677! dt, 
ü 
Wa aT un" aT 
“sis: (T+8)<are s; - 8 


im Bg DAA (L4 07 RI. HEA BI| nf E 


22 x * m = m X 


6 G(z)-2 ( —1j"(z-Em) 1-32 7.F.l.z:1--2; — 1). 
; I AM 


n=O 

TIRE ARR 1-7 (058, PR PACA 
(Q) GUA?) = 227! fz}, 
(8: GU —z) =2wese (mz) — Ga), 


(81 G(mz)--— s) > (Tip +): mmm. 
10) G =(; S (-pre(2+2) DI 
a9) G(mz)=[,) X cov T) m dir, 


1-9. B In 上 (2z) 的 表达 式 
由 A-V AT) ARFA TRAA 


^ : r ^ e ^ Leit et 
(1) In (2; =| ba) de = | ; E 一 二 一- 1 d + dt, 
ect, 
Xm 1-7 (25) 3k 
(3) Inf (2) = (2-4) In = 一 2 二 1 十 | [£e — 1) 
H 
itp] et — e ygt dt, Re 220. 
因为 OWhittaker-Watson, 1927, p. 249) 
(3) | [4 — 471^ (e! 21) "t7 Tet dt = 1 — in (22), 
故 可 得 In P(2) HAA BKK, 
(4) Inf (a)= (2-5) Inze—2+4]n (2x) 
-+ f [(e=1) l1— ntp] e ai, TRez0 
D 


sk, He EREECHEN E 


(5; ln d (2) = E — 1) In z — £--iln (2a) 


+” [fet —1) tap ta p] Et eier, 
ü 


H 


25 T T 
Ta el SE 2 一 Ë +8) <arg "X. = ËB. 
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ilr 1-2 (6 at, ali 
In Piz) 1n a —1n (sin zz) —Iin P(1— 2. 
Ht 
(6)  In/'(z) =ln x —]n (sin zz) 


一 | [(et— 110 et et te dt, Re z«c1. 


“i 


Ag CO RG) UM AF 
(7) infiz)=tIina—$m Gin zz) 
+1| (sh I ail osch (1/2) — (1—22 171 dt, 
° O< Reri. 
PR Oger oe, AP | 4 — £71 (061 — 1) Jet 1 SK, 
OA R AUR aku AAR GE 


(8). “(In Pia —(z—i;Inz--z2—-i$ln2m|« Kx oss ak iy. 
Ié. SPR In PCs) aT ERES exo 

(9) InP()-(z—])lnz—z--41n (2x) eM = tia dt, 

Ro z>0 


pi 1-7 (3) sR u E 

(10) prey m Lip Gay. 

KER Hg "E lo An CLindelóf, 1906, p, 61), 
Y fn) 1f) +f HOLO 


+2 | (f(t) rt ity (e —1571 dt 


ik POE PRIMA En: 
i; fü dk Hel Hj E Hi "= r +f, 
2) WPF Ustao, lim e^! £(r-- 71; 一 0 一致， 


Ic 


ER tim | euo FE iD | dt = 0. 


aos EH 


4E Ol SOB HL E —1l/(a-—DfBRez0: mln 


24 高 E NE m E. 
ODGO abet 


+ dCs) m —1y as, 
D 


JX 13€ z 积分 两 次 ,得 
(13 InP (2) = (2-4 }) Inze+2(A—1)+8 


42 [ (ett — 1)7!tan7t (#/ z) dt, 


Hop AR B yi Be. 为 了 确定 这 两 个 常数 ,注意 : 当 «20 
by Ay 0 atan! aca, 因而 对 正 洋 数 z, 


(In Piste Blns—(Ad-1)s BI < (2/2) N (emt 1) 1 dt. 


式 子 的 右边 部 分 当 * RTE SR EI co IN RAPE, PALES (8) 
Sk HEBR PRES á A= 0, B= ln (2w)， 这 就 证 朋 了 了 公民 (9 


1-9-1. In P'(z) RRB Re 


ERE In P(r), O<e<1, 可 以 展开 为 富里 嘉 般 数 。 我 个 应 用 
PAWE Ë EEJ (Bromwich, 1947. pp. 356, 393, 370): 


In (sin wa) = —ln2— > (l/n) cos (Bani, 
csch (5/23 sh G ~s)t=8n > (n sin (anc) j/ Œ Himn, 
n=] 


ml — 3r) =2 > (1/n) sin (rnr). 
fol 
dnte COS aR z= r, FA EBORE SC PF AS 


p (uma SCH dt 1 I B ae nat) l dt 
o M^ dn $m] f 2an ize ^ ; 
1 es 1 EP "uiu iin: 
n" i (a LB — cos JE al? — rtr 
et) El, 
+Í (eos £ — e t) 1| 
HHE 1-7(21) Ae 1I—7 (18) AR &n' ES Can) 7 [v + la Bani], 


mE Y EX 25 


因为 对 于 第 三 个 积分 我 们 有 有: 
lim | (cos —e75i7t dt = lim (Hil — ò) - C18) ] =0. 
Abt ER 

从 而 订 得 


(14) lanpa) =+ In (2a) 
+> [(2n) leos (2mna) + (y-J-1n 2zn Y mn)! sin Barry, 
]n r (2) = (4—2) (¥+1n 2) + (1— x) Ina — 4 1n (siu za 
+> cani ln sin (anch, Dral, 


IX RR MESS IR ARES, 
Wh (z) BP SEL SER GS Fa SE ZF Pie 0 Hi; (Nielsen, 1906. 
p. 204) 


(19) p(x) sin (mz) = —F cos (xx) — (y 4-1n 2a) sin xx 


+> In (45) sin (2n + lar, aral, 
HAAD AEP BRA: 


1 
(16) | ln P (z) sin (2222) de= tin Gan) s 
J 


Zara 


1 
(17) | ln P(2) eos ($xnax) de m1, 2, 3-5: 
Wu 


1 
(18) { In P(2)dx — t ln (22). 
号外 ,从 有 
m+ 1 
(19) { In (t) dé == nz x+n (22), 


这 个 公式 可 用 如 下 方法 证 表 ， 
HAR 1-214), 可 得 


t-1 
mlin [EP (mar) (2x) 771 mima] — > m7! in P(z4- fm), 


WRB mco. HEP Ome) BEREA 1-18(1) ER AYE 
x 


26 m we dS j dg & 
m 


一 1 D TIS! 
lim > m-tln Poet nfm) =| in P(x-Fy)dy-- | 1n Pade 
- n "E 


就 可 得 出 公式 (19). 

EANNA Pp, DL e+, x22, kä, 4-8 —1 分 别 代 z, +Ë 
和 奖 所 得 方程 相 加 ,就 可 得 吉普 通 的 公式 : 
(20) M In P'G)dz-x1nz-- (2-1) ln (r+1) + 


+ (atnl) ln (xnl) — nz — š nin — 1) 


+43uln (2x), nzl,2,3... 
1-10. 广义 函数 
对 于 Resl0, 广义 夯 数 可 由 下 面 的 方程 来 定 尽 : 
(Li Cen => (v -i-m)7*, v0, —1, —2,..- 
EW FE: 


(2) piiss, m +u) m (np 1)7*, m=1, 2, 3, 
HT Res>O0 K Rev>0 BF, Mm 1-115) 3X 3918 


RNa} etmi pa-l i 
E+ r) =f , 


hai 
(ig) 了 了 (sfs v) =f tte vl me at 
=f a*7101 — x)7! (In 1/z)*7! da, Res1, Rev0. 
考 感 稿 分 


[ eem aey iai 
e * 


ag — PRE JE X BS [B R9 — TEE RS 3 1] PE E FER 1-5 00) 
X 1, Bp epe F E PS BR: 


"T: 
(4) WEISEN ent — e7t)-1 di, 


a Ma ZE 7r 
Res>1, ——- » 一 | 一 : — — f. 
e s> 3 <BX<, PEDE UE n< 8 


$$ o—x + w 27 
pe JH 1-6 giagi h PS 0 A, 
51 Baitta, o) = PL s) [^ ( —t)i71e — e7!)-! dt, 
fest, ‘arg (i| ar 
3X PARE — T C to URERA ETT s DIABET A 
s= 1, 2, 3, ++ used. PHAR T3X PPS OCs, vo ASR KERR 
HERA, SRS 
I (Del s etat dt. 


——— c c 进行 , 2 BW ES (2N+1) EP, 由 一 个 
BA Suë ag, AAS. IMR CUN 172 (A 


ARRO AER LN EUR GLA t= mn, det, 46m, hii 
cám c. EAN mi 外 都 是 Nero A HS. 根据 基数 理论 ， 


Le D — £1*—1 gate 
| — t+| = dm (Rot RD, 


A E, K EAD RA iert 及 Zou Lia, 
R, = — dch "Zus? &--1 g zc) gota 
Ri = Bnew tt AD oen 
at N— co, 则 只 要 Re s<0 Oce Lee A SAS EA Ie 
利用 公式 45 ent TG BY RAE Ak: . 


28 B ow dm e m & 


(6) Els, v) S2) IT (1— sD nt sin Geng tes, 


nal 
Res«0, O<v-<l. 
Jil. FE mm 3 3K AAS 1-9 (11) dn. el Bz HEN = (w +w)”, 
BIAS 
ins "sinlstan (£/e 
Q) Ge, wiet Se enge HO) a 


äer s—1 ^J, WFE ety" 
Benz, 
BLE Le, 的 谈 米 特 表示 式 . 
disk) bP DUBIN Cs, v) fE s 各 而 的 有 限 域内 只 有 一 个 奇 点 
(ski Rer 此 外 ,我 们 有 : [ 见 177 Q0] 
(8) EO, v) -1- v. 
di 


| 1 1 
©) a[o o-is] zi 
= —u(v), Bev. 
ACT) SR s 微分 ,而 后 合 s=0, FI 1-959) 式 可 得 
(10) [5 9 =1n Fév) — 4 ln (22). 
在 s= —m(m=0, 1, 2e ipie xpi, F , 34838 


(11) tm v= fauc), 
其 中 B,00 代 表 机 组 利和 多项式 [ 见 L-33(9 X]. HEBER pk A 
oh, TER an s 为 整数 , 草 司 ) 式 的 被 积 式 是 上 的 -一 个 盟 笛 夯 数 ， 
[im 9T Dr A ae, Ee —m, (m = 0,1, Base, HILT 
1-13(2) sk] 

e^ nd 


(—2 Bun = iy-^-14-m-2 75.0. 
d 一 (一 ) 1 — e 


a 


一 【一 二 E 1)*B, fv) 


lUDECITSTO 4 一 0 上 的 留 数 为 faa), BOBGEDI Y ZS 
式 (11). 
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1-11. GR D(z e pi > (vtn) z 
n= 


E ZR 
Q) 6G sv) =È wen te, |z|<1, viet, —1, —9, =: 
MEDR B 
(2) yla, s, V) =2"y (2, s, m +u) m3 (t -- n) z^, 
m= 1, 2, 3, as, t0, — 1, —2,°° 
由 于 
(+ 92)7* z^ [L/P 8] r ent gel (ze?) dt, 
| Rev >0, Res. 
Hi 1-1(5) 式 , 可 得 如 下 的 积分 公式 


1 "Ce", te ea 
UI Ble 8 0) TF ), oe rG sf Soa 


Rev0, He |z| <1, 21, Re s>0; 或 者 2 AL Re 321. 
RPT IESE pih 1 3 co TE A, Rees Sim Eu, RE 
Res>0  Rev>0, P (BRE nt rh, 

due XC CL) RAR MAK 1-911) 可 得 以 定 积 分 表示 
的 男 一 表示 式 


(4) Bl(2z,8,0)= boe (9-5) etdi 


-2 Í sin {é ln 2— s tan" Xé/ v) (v3 tte — 1571 qt, 
ü 


Re v7 0. 
Me 一 工时 重新 得 到 谈 米 特 公 式 1-10(7). 
TEA (PR 2 — e" GEO Be RAM: 
QI Es) > eU? vay n) s= | tle ie — eiycht— cosby tdt. 


"S 


Uert, Jess, Revo —i. 


3n m 4X Zi Së E Ë 

D DÄI 

ai Ok) 
(5) Bari) za, 95 —= —P(1 ~s; | tie iil renti idt, 
Rəv>0, jarg (—¢!] mm. 

ETE l-6 Qurb—-PE.feuR AS FS II (DJ g H en ar (9 Pic n£ 
C-lnz-cEIssi(in-—0,1,2---qudfEüAp—4u. XPERRSSTGEGUÉ 
Xe s. RE X Od X; an EB dE msg 
内 下 出, 而 对 Y ži] «^B Al hi- T I| ET Lr HR (8) 2E MX ON E 8 
的 一 个 解析 耐 数 ,除了 可 能 在 点 3 二 1,2%, 3 之 外 :这 可 以 理解 为 
Rev>d; AEA, 

JS Lët P. Pe n Ea, np CL a ee eas Ah, ES 
TS Aig c 的 种 分 

f ( — 71e y — ze" di, 


ar PR GN 4+ lai N De Re ROR A. AR Pes 
PANS L am AERO FIL b= ne Cel), 
TAHIR, £o. 1n zz $nsitu = 0. 1, 2, ++; Minds L 的 外 而 ， 
4y Nooo, 可 以 证 明基 要 Re s<0, HO<v<l, utes K 的 积分 将 
B Yr. Dm 

(2,3, v) — l(1-—8) > H 


Hop RR, et Bete 0799. 3p ile Ok N AEA i= L mn = 
Län Lg: Am 


(6) Diz,s,v)—z tl di—s) * p — In z4-2nzi£)*71 enin 


Ovak, Res<O larg f — ln 24 Zam l er" 
Séil Fb ae 


DA 
> —Inz + Ruse 1 -l pnyt — > ec iw —In;-— Inri) t1 


F — 


a 
1l 
2 


Dor maré Ins fmijt E, 


FE LARRY, orile H O(c, s 7) EAEAN: 


SS yw Sk 31 
(Z) Elz, 8, v) dz" (an) UP — s) [e7 Ble, 1 — a, 
(In zi /22£] er Ore, | — 8, 1— (In 2)/2at]]. 
Tate (6) RAR IPA A 


d rv ry a—l 
(— In 22 ce) 


, ` 1 S s—1 ` r ai 
= — (Bn gr C iiem) > CD ' Is 2) 1 {nmr) eom 


rath : 
(—inz—2nmr)' 
. = ZS LN. ; 
= (oum)! > ( , Vie 2)j (Sum) ]^ ents, 
r=0 
RUDES: 


mis, s, v) [T(1—s) — [In (1/2)]'7'i-2 Y, > Aan) 
X | d -D(z "sin (pms nmvij(ümn z)/ (20 my]? 
P x 


十 【一 本 L " cos (dave 4- 2nzc v) [ (In 2) / (or ie pent 
> 


W JB da ZEA N 1-10 (6 , 对 n RO, mm 


; Zus, ia a wp, o a daz” 
(8) Pie, s 0) —— Un lie "ts Zune) MC 


1nz|«2zx, sl, 33 6880, — 1, —3, vee. 
Ant s 为 - GE CREE, som, FR s — ete, lp CITAR 
1-109) 式 ,得 
(in 1/2)*— 14-e In (In l/ri+0(e}, 


(— 1," 


lPül—-s,—Pil—-m-s)- Gn ~1)1 Le? — rom) ] 3-0 (e), 


Ce t) =e 1 —di(v) 4-0(8). 
使 50, Hir 8) ERE 
(1n Ek 


(9) Biz, m, ra = z ` ] > Cnn, t. | 
R= 


a! 
fing} 


im-—1i! 


十 [Db m) — n; — In (In ijl 


m=}, 3, 4-0, In -|<2z, oO, — d, Maes, 


32 DG Rt ë  d& o gm o S 


die maim — 1 Jt eek 
在 3 二 1 Wl PF, JTL 


Kc 


00) Gz, Load spe SFO. n btm 2), |z! «1. 


it; 1-8(6) 式 可 知 
G (1) =26(-1, 1, v). 
mE 5 Jy POA, s= mma, 2, 3.-..), 我 但 可 以 利用 
1-10 (11) sx (805 P Hin SA IR AR oe 
(11) dz, — m, v) =" (In 1/2) "^1— l > Pass CoA e)" 


z" r! (Qu4- 7 --1) 
(ln z! « 2x, 
Tia rra (8) € (10) BPG 
(123 lim (l-—a)''8(2,8s,v)=—P—-s), Res<i, 
(13) iim @(z,1.¢)/[-In (L — zy] = 1. 


FE 
04 Ble) = E Gr) sin 
一 1 
ROMER uj PAGAL Shy Ah ET Æ 1S PFEH | dms = — mim —1, 
Ari, Bib SOL) 1-13 (7) CREE 


(18) F@,-m) =m! (In1/z)-"^:— -5 qaqa e 


ln | «23, 
SEIL at? SES EE AVE 
(zs yala yQ 1-11(7) nl fäer Ae AS AE 
(16) (s, 8) es PF (1/z, =e T ein 872 ‘(1- 8, may 
此 和 所 ,我 个 有 
(12 Piz, m= Dn — m. au ss 1, 2, Jive 


(8) Plz, m) ite, m) = — ED a, ES 


iil 


SS ys 33 
BE Pi HL AREE OA Fea [2] = 1 ARNETT, 
din Pv) X FO HER 2 BREA, [Ocarg(z—-1:«2z]. 
ipe e E pig 1 E eo MME ATHY, TERA TI 2A NL At 
33: BGS PME E88— ey id Rew A hp (160 EE 


(195 v, 8) — Flee, 8) = E (in z)*7*. 
bé, nS est éi, PAST F 2618, 可 符 Polo) 的 
开拓 FQ), 


(20) Faile) =F (z) part (ln a) /P(s). 

JT n cis Eig BLS 

(31) Flo = F(z) ~ Bag (dn atr (e). 

(GF F (2, a) 的 讨论 可 和 参看 Truesdell Ay 3 (E, 1945, 
p. 144), 


1-11-1. 欧 拉 重 对 数 

欧 近 的 重 对 数 算 尽 为 
G2) Enz) = (2*/n*) = —f sms a 242 = F( 9), 
Xx (14) AX 9 — PARTE , 

Hrs (18) 得 如 下 方程 
(23) L,(e)= — L, (1/2) — 1/2(1n 人 2 二 oilnz 二 ms73， 
如 果 我 们 以 DT (2) 表示 D(z) 的 主 枝 [0<arg (z — 1) «22], 4 
aX (19) Be (200 KAHTE, Ay t 

L.(2) = Lš (z) -pEnzilnz--4qma^ n, m= 0, + 1, +2, - 

(Zënn zi DO. Holder 1928, p. 312. 对 于 (14) 的 其 他 特殊 情 


“iA, Ramanujan 1927, p. 40, 336; Rogers, 1905; Æ Sandham, 
1949). 


1-12. Senn Re 
AE 1-101) at, apos 1, WP C Bg 


34 高 MO NE 3 数 


ke 


(1) E) =) = a 1) — Y, (Ln"), Re $1. 
hai 
Dh 


(2) > Ci isto ()—0:—1, s, 1), Re 570, 
nel 


(3) [1/122 -C1y]2/1—275) 0 (8) 2227* D(1,5,1/2), Re s» 1. 


n=) 


Bain nf Bg os Aa eS PEEL 1721003) AR 1-111835 或] 


(4) Pi)us- | Hitet—1)iat= am | ei esch (dt, 
a 0 


Re s> 1, 
(85 ar tes) 一 | ee a 1)7t at 
"n 
=2=: | eti! seach i dé Re s>0, 
D 
(6 Sien) —274,2¢s) =Í £71 osoh # dt Re 571. 
n) 


rH 1-1161) A 1-1163) 3X T8 
(7) t) =B, s+1, 0) =[24/£(s+1)]] t! (each £)? di 
a 
Re $21, 
(8)  (1-2'-* £5) =P, — 1, s +1, 0) 
— [2:7 1/T (s LA] | CG (sech £)* dt Re s > —1. 
n 
rh 1-105) 3X K 1-1165) AX, AR JAR 0D, 00 E (35, `S 
SHl, 2, 3---,|arg ( — 0 | oe BE, FAL ERE ATS Goin F3& 
AU 


(9) 2a l(s) = —Ti1—s)| (=D (ef 2 1)71 di, 


(ur 
E 


(Ok 
10) Bett — Biel —rü-s)| Ceile) dt. 


e OR 


(62) 
41) 4mxiil—27')5(85j = — (l — sj] ( —£)*^ osch ¿ df. 


SS oy W #t 35 
(9) BCID) si fry mp m arto A noe tT ERE ane, 107 rl: 
hg EC ALS t= (Qn Lat 中 的 任何 一 -2， 
Bril) K 1-10(7) 可 得 
(42) t(s)-1/241/(s —1) 


42| (1 4-25) 7" (e?7! —1)71 gin (s tan") £) dt. 
‘oO 


此 外 Ce 1905, p. 103) (828 


(13) (9-7 ub (1 4-25) ^4? e 1 1)7! sin (tan! t) di, 


«27^ a cos[(s— 1: tan" i] 
r — ul dit SER 0 000 0 t 
(14) Zei eal, "nimm [ch d an di, 


D f -14 
(19) (8) Tama. (ieee ROS 
KEDAR Se bu | SX EOD pU ET s 
fy — 5 il BS Aer MI 3 BY 

RABE KRAHH (Bruijn 1937) 


B s)ec (s — lytA- x7! sin CM [1n (+2) —dX1-4- r)pm^? dz, 
G(l-Fs) = (28) ^7! sin (ms) j Wi (1p rja dz 
g 


= = sin (as) r DCL x) 4- Y]271^* dz, 


. P(s)sin (ws) (7 . 
— í 11 53n-1 tm) — E 
iims = il) “aT (ms) | +r dx, 
Au se 1, 2, 3- 
ZE y K 0< Res CH Burm dain 是 由 11e) ARTEX, 


此 外 
Bin (ms) pe? 


t(s)—(s—1) UE x. Es IL Rx) — (haem ats de, 
t u 
O<Res<2, s=1. 


Ag WIETE Cf) gäier 
(10) a A s i 


DE at), (i7 pn Wiel aft jdt 


36 Em d xt Së HB o 
其 中 

ca (£) => eet — 1 [0,(0, i£) — 1], 
0, HB] OBE, (16) o OA o EE EE, "ERE s 
的 一 车 值 都 解析 . 

fh 1-105; ce 

p omat ptit me EP (S/n, Ro 520. 
ULL M 

z^ Te/2) (sy) = Ë o (£t dt 


=f "TOT te f co (E) 402-1 gi. 


是 根据 p TH Ex SE nf Jt nx ae Je (Whittaker and Watson, 
1907 $ 21-51) 可 得 


w(t) = -itita +): 
zp (8s/25C (8) 
L ° 
=- (1/s)+1/(s—1)+f o (1/2) t7 ata. | c (BE! dt, 


SHE Afi t ASS TAX. RBA CHO. OP FAA 
A} fe E CTS ES Ramanujen, 1927, p. 72; Hordy, 1949, pp. 333, 
337, l 

C(s) fh T FER BEAR [ Hardy, 1912, p. 215; Kluyver, 
1927, p. 185]. 


(17) (a) = (6-1) Y E GT D 
其 中 ü 


ti oa 


ya = lim 5 [71 (1n D? — (n4-1)7! (In ne. 


{i= 
4g 1-10(8) 至 1-10 (1) steb v — 1, 期 得 
(18) ((00—-—4 f40)= —}1n (22); 
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(9) jim [£8) — 1; (8 -1)]= — 601) —7, 
BEA 121305 式 ] 
(20) €(—mj}= — 


或 5. 
(31) £(—2m):0, ¿(2m) = (— LPH (gym — m 


Batt ; 
GEN 


(82) EL- (224 — Ile -fm 


Zu 
TT (eval, WH C(s) MRR TE 
(23) Ea) SCH ABE sin (a/2)6(1 — 8) 
NUES 1-2 (6) A 
(24) EiL a) = (2z) *2P (3) cos (ms/2)5(s). 
DNH rox oe MT Be 
as) Ee) = =") r(spma-t(s) 


则 得 
46) £ (l s) = (s) 
ix^ wi Be RO SE ša 09 £ ue, C Wa $X D eam SOS K HJ SG 
` Hutehinson 1925; l'itehmarsh. 1835, 1936; ST A H Ab g: 
ML, A Titchmarsh, 1930. 
An APRA 2; W. ERE 
(Um, 
(27) Lis)= > [TENIS 
'E53 Š BiU, Bt 1-310) 及 1-113), 得 
| 1 大 一 1 
— 9-84, _— iy —— -n — _ 
88) 一 alts) N ch? 
TERRIER 1-11(7) 中 使 2 —1, v— b 就 可 得 上 (8) 的 
TIUS E: 
(389  Líi—s)—/(2/m;'P(s; sin (es /2) L(s). 


Re 270, 


di, Re s > 0. 


38 高 # B E e 
Gf£— ABE P| SE Lichtenbanm, 1931, p. 641). 


1-183. 和 忻 弩 利 数 与 柏 努 利多 项 式 
1358340348 B. A POE 


CL: z(= B,z^/nl ze Hr, 
n=9 

A asp EGK D (m) AE S 3 

Q) sem(e— 1) B, awen] 1z| « 2a. 


由 于 亿 ) 式 的 左边 为 
; Y B, st fr! : > Lon ntl k 
ay 98 ISS RE AR HER RUE IH 
f FEN n n-1 wae ( n 
(3)  B,(a)—a'4 () Bot - 1) B, ee (^) B, 


Ú fh 
=> se. 
r--ü T 


Bow) =1, Ba) mz B(x) =2"—2 41/6, 
B,(vxj—a*—3/2z'-F iz. Bir) =at a dei teat —1/30,---, 
BEAR BP AG 
(4) ` B, (0) == E,. 
HE (2) Of 2 BRS, Eak BH 
(0)  B,(r) --nB, C). 


Ha (2) BY $8: 
B f(a +l) — Biri ze — $" —. 
>! (24-1) — B,(2)]- = xe > — qu 
Mam 


Bett Bw) B (G --1)— B) =1, 
— OAT 


(6) Baleti: — B, (ai sna, n=, 3, 4... 
由 此 可 得 


(T) Bil; 一 A, (0) = Bas Woe. 


第 一 年 +h S 29 

由 于 
2 
Y Bí DL - eB Bo ET 


iC MET 2 PO SE ik EP AE HIP FEA SSA STN EE 
8) > (^) B, (x) = Batti), n D3 H B (z i= nat !, 


rcü rot 
n=, 3, dee, 


IH (5) Ai 6) BY f 


EM Dinis Ath rT UN 
(9 | B (ydi = RC EIN | Bit z". 
i 


GEN Ji 
Bait 
. 、 ek mm 一 J rtl 、 ÁE 2. Braa m) — Barı 
10) Srey | B,(odt-| B Odi U 
f ==" r=0 r "d n+ 


n=, 3, BEER 

HX, 可 得 B,C2) NA eR EA CR, Fort p. 32 

及 34) 
m-1 

(11; B Gar) = m"! > Bal trim) 
(12) Bala = (rR (a). 

SEELEN DU fü PIERS. IF Bo Go), (st (3: 
可 得 
(131 B.G) = EE > (rx) sin (fare) (<a 1. 


Ell 的 By (xc) 的 富里 嘉 般 数 可 以 很 容易 地 出 留 数 稿 分 中 待 
D. AUR | Oda dob O 1) kA UE 1 
的 整数 ) DG ENER. Web BN liz, (N xo 
EO TALS ARS , BERET ?rT (vw =O, Li, 422 
r=, ER, bh AR S OE BRA (rir) — 
Hast (2) Wan Ze 2 — 0 ag p XE Bu(o/ it. LE Os d, 在 
Noo BETTE US] C 00482 Ey q^ O. imb PSP a pf #n 


Bia fel == 一 > Scire, 


F = = a 


40 高 NO EE NEM ME. 
RRA SEET SC 34 PE FEAR @ = 1, 2, 


3, 5; 01) 


(14) By, (x) —2(—1)"71(20)1 > (Svr) 7? cos (Rare), 


(15) Bong (2) 52(— 1) (2n 4-1)! > (207) isin (2zrx). 


48 z— 0, BRAY RESET ü eS i SEDE ae xaX (FE H Schwate, 
1932, p. 143): 


(18) B, -2(—1)'(23)1 E (Beni n=l, 2, 3, 

(17) B,,,1,—0 n—1,2,3,.-- 
ZPO) (8) SRY EN 

(8) Zënn n—2,3,4, 0°: 

Ay (18) 及 (3) 可 得 


(19) B,—1, B,— —1/2, B,—1/6, B= —1/30, By==1/42,---, 
Bow Æ Bio ASE Hi MES 3: BJ OSE Ramanujan 的 著作 ， 
1927, p. 1. f 
应 用 公式 (14), (15) 及 1-11(4) GE FS BK 0 
TRÀ RR 
em Pale) = (=a angu nnd 
O<Rez<1, n-i,2,8,... 


sin (ez 
ch (2s) Er KEES erdt 
Üchezscl, nm-0,1,3,-... 
JH 1-12 (1) ARR i HAARA, Ml (162 1-12.88) Bf ay: 
(22) Byn = (Im) 2(2n) LE (2) us, 1, 2, ++. 
(235 DB, ,= —2ni[-— (2n —1)] n=}, 2, 3. 
由 1-12(4; 381-1268) QEF Bu(nz1,2,3, ..-) GE us 
示 式 如 下 : 


E 
LU 


DU ` Basste = (=n) | 


SS nf Sr 41 


(24) Bay — ( 一 1) hid | pint fest _ 1)-!dt 


n 
—(-1yp" 2n Í tiie- osch (mt) dt, 
D 


(25) Baye (= dn (1— 20m | g29-1 (gis 4-171 dt 


n 


Linne) 21799) | (erst sech (zf) di, 


0 


265 B,-(—1)2n 1| £57! osch (xt) dt, 
Wu 
97) Bet 1)**'s | f [oseh (wt) ]? de, 
= Ü 


(88) B, (- Dita (b 2)! | t [ech (z1)] dt. 
[AE AWS D nl A Nielsen, 1923 及 Ramanujan, 1927, p. 1]. 
i-13-1. 高 阶 柏 弩 利多 项 式 
m 嵌 的 柏 努 利 数 及 柏 努 利 光 项 式 分 别 定 习 为 : 


(395 s TELE qa g^" em? — 1) ... (e= — (kel 


= Y BU? (as ray) anf nl Je] «2m |ar|}, 


a= 


(30) a, a2 ^ [(e** — 1): (etm! —1)]7! et 
=F BY (ea om) sin? iz| «3x au]. 
net 


此 处 m Ky ER, Oi ts am 为 任意 参数 , 且 

(31) fay, = max [La tani] 

对 于 m=, s =1, 9^ (80) RAMA) RK, 
显然 我 从 有 

(32) BOO O aya.) = BY (a4- Om) 

(33) Bitz ay) —e B. (e/a). 
[H 29: BBO 


42 ZS u ms EA w 


、 n "n 
(341 Bi? (xla,- de) = > () x Bini(a, Gel, 
¿=i * 


ne 
(33) £= E fates +a) 
(36) DRY = 2" By (E| os os). 
af Heng 
(325 Dmh = 0, 5 —0, 1, 2,.-- 
fri rh (307 Fe 
(98) (mt +a, 2^ [ah laa’ ‘gh (a2) ]7! -> DO T7231 


pe| «ma^! 
—m(mz-1, 8, 3...) Beer SEHR REGAINS SOS 
(89) (eS — Unien — 1) (era) tz n 
=> BOM (ay ns) e [n 


n= 


(40) Ven — UI (em — 1) (ays ag) eren 
= BOM (a ay sm) orfn!; 
Ti: 


P T FPN ESE T Pë Late, 
对 于 T= 二 一 各 m5) RAIA 


(41) sh img) esh (apa) Lëns rëe 71 27 — SDE atn /(2nt, 
n-u 


其 中 
(49) DIM = 29 Bi "( — Š ays). 
AX 
(43) Dor=0 n0, 1, 2, ++, 
m PE AL REUS Ee 1 541 AIRE SN ag SERERE SE RT SS Norland 的 
著作 . 1922 及 1924, A3 6 9x. 
对 aya, a, = L 的 情形 ,在 Milne-Thomson py fe, 
1933, Ehnen 


LEM W s E 43 
1-14. 欧 拉 数 及 欧 拉 争 项 式 
werk E. Bey SK Lo) m Pii max: 


(1) aech z 一 8ezfe2 A Ui FE, 2"/n! z Chr, 
Tic - Ü 
EI Zenner - 1571 2 DE, (c) e"n! |z <=. 
n-ü 


HS (2) NG x ARM ue z" ARETE 
(3)  Ei(x)-—nE, A). 
DIE IE AE ASF ht Be PSK: 
ges (et + 1) 71 e?G 7b -5 attri arin} > fa p; "2^ fm, 


ra ren 


BUR) Da ERR Be HP RI nl A 
4) EV) 本 a E (x — D", 


rang 

Hx z —i Hi 
(9)  E,—2"E.Q). 

IECH? 

[E, (a+b) + E, (2) 12^ /n! =e = 5 z" 2" nl, 
TL Em í] t=) 

Jor 
(6) Epig- L) -H E, (z) = Ir, 

üt 


> eter (e?^* -- Li 一 一- gotb (e* — 13 KANN >z tee (ei — 1) A, 
jH (2) 1-13 (2) 式 得 
(7) By ye) =n OI Be (esl BC 221 
— wn 12[B,.(x) — 2^" B,(Ex)]. 
biz 1-1311) & 1-136125 DIR Kal: ux 


T1 
(8) E Uma) = m" Y (—1,;' E, (dL Tim) "OX ap. 


-r Eh ， t 
(9) Eont) = —2m"(nu4-1) AM '— t Byala tens 
Fou 
m ATR, 


di E E E E HË 
(10) E.G — z) =(-1)" £, (e), 
由 


ea ec 
get pp i $e EL (e)a [na Dy stin 
r—ü m=i 


=> E,(2-+1)2"/n! 
LE — 18 ME zx 
ap DÒ ) EG) =E +), 


d = n ñ D — n 
2, (7) E, (a) + E (z) = 227. 

JB 1-13 Gite FE00 7; 1 LA PRE T- IO RU USC n Ek 
MEHARRA. AMSA GEE Y is as BLOT SER 2 Nz 
CN ARBO GG RUSO TER 2 | 27er (ep Dd n 
(2) FY RA REDUCE de 2 一 0 BRAG AAI REA E, Lei, Gë 
EME 
(13) E(2z)—(—1)'4(2n)! 

x 3 [Sr 1a] sin [ (Srp 1) ora 

n—1,3, 3, Ocal, 
(13) Ei (2) = (7-1) 4 (2n +1)! 
x > [(2r 4-1)2]77*7* cos [ (2r -- Daa 
n—0,1,2, ++, 0<z<1. 

H (5), (123, X (13) 可 得 

(4) E,-(—1) 292)! 2/2) eg X (- 2] (Grey 


n 2: 0, 1,2, «+ 
(15) Fang =O 
edt, FA 1-12 (87; 式 的 所 法 
(18) E,-—(—-1y2/2»)'/2/z)"*'Li2n4-1) nO, 1,2, .-- 


-E vË ¿k 
Bde 


(1/chz) che —1 => Bo dnl > 2m (mòl, 


TE RV NE OU (73 68122-8218] AT A We hr Sanu E TE zy X: 
(17) > (5) E,, =0 n> 0. 


利用 人 4 可 得 

EQ,21, E,— —1, E=), E. — 61, 五 ,一 1385， vas 

Az (16) 3 jdm TA 1-18 (28) 式 代 换 Le tli, 可 得 E 的 一 
个 积分 式 : 


(18) Bag = (71) (3/2, | E sech £ di 
n 


-— ( -pe f i" goch (sub) d n=O, i, 2, DEE 
n 


RESETA? AE 13) WAHE NERENN. HORS: 
* 27^ sin (mx) ch (nat) | 

pt) =(—1)"4 | LA tod 

(19) Fala) = (1) p ch (2z£) —cos(2n2) dé 
n —D,1,2,.-., Oc Reel, 

I , “27841608 (mr; sh (mz) 
Dn" 154 wee d 
805 Bones) = (— 1) d ch (2zt; —cos (200) we 


n 0,1,2,5.., Oc Rez<1. 


CHA Bd 22H Nielsen, 1923). 
1-141. 高 阶 欧 拉 多 项 式 


B JE ARE 3 Nayi My 
(21) gm gta: Ham? [ (e ae H 1) MEN Leier? 十 1) 7 -1 
= [eh (a2): ch (az) JL Y E) (yest) zn inl, 


(82) nem [(e**4-1)-- (o0 4-117 


mm 
= "P H 
= SER mular wa latin. 
tb 


4n Aa a ME SS 
(15 aeg d XE |z] cima" PP Sc, 22) aC 09 38 8 25 
|z. elei" E Me Sx ha RH 1-18 31: A Pr X. XXE 
(BL) 22) rh n HERR, oa, tros YTB (u rd, 
c, = 1 6959268 2 E. ma fl fo u riran dr 
BERI A 21), (22) 及 1-13(35), 48 
(33). EP (a, a) =P BY E aran) 
— m(ms.1, 2, 3, +++) ARE A A Bier ERA GE 22 
(24) me mt Aap (ame L LY... (eet UI 


= oh (az) -ch (G, 2) = 9, EU mies av) fat, 
n—t 


(28) 2 e* fom? 4.1) ++ Cot] 4-1) 


= > BOM {slap nie inl; 
n=O 
RTEA ER T Eh Eig. WS AAS Gp x € DEG 
Norland 的 1922 5: 1924 Skip Praia — 二 am 二 1 
的 情形 在 Milne-Thomson 1933 Zem 6 FP TT SERES, 


1-15. Xt Gm HEBR SIN rN 2305883 AIL 


AER ii n] GA PP PEE, 1-13:1) 式 
By eee FAK: 


(1) (e> UD DS B3, 22773 Qn)! Jz] «2. 
如 果 Bry EA 1-13(24) A 1-130217) IS, Bi 
(2)  (e*—1)7!—z-7i—1--23 | (e?7! — 177! gin (te) de, 
ü 


(Dm zi gir, 


(38). (e 1) 1— (22)71— Lech) rin? (tz) cseh? (at ptt 


d 
Ihn 2! ec, 
tm 1-132025 小 中 的 B. ri A 1213/20: 及 1-313621) she 
$R, 1-142) 或 中 的 Sc LE t-14 19: Æ 1-141200. ORCA, Gu 


Së vy ih S dt 


prt e Ds) —€7 
(45 一 1 | cos LI sin {tr} dt 
` el zr TT 
es í9 
| SR 
Ch (fare: — cos (8x2) 


Owe). 'Imz] «23, 


5 ci? sf. sin E ch (mt) 
5) eet) Jo ch Qnty —cos (22x) 


cos (£2) dt 


wr 


cos zr) sh Cm 


一 一 一 一 一 - zy db 
d ch (2z#) —cos ( (202°) sin (fz) « 


 0<z<1, limezl«a. 
1-16. 高 Y dX 
我 个 定义 
, ae E ln TO) dabiz) 
d) dite de | p? (a) etx) 
nee], 2,3, °° 
d 2o, 


(2) GO) GO (2 — G2) n=1,2,3,-° 


uus 1-7-1 K 1-8 Ohi $3: HEHE qa: 
(3; bia) 一 ipo? (1 + z) = q — 1) atl yt jar ri. 


4) dëtt CHINO 2) = — = s etn (z2)), 


net 
EN ss yes = CH) > of (2-4-7/m) m= l, 2,3, °*, 


f=0 
e mo) edm da — WO 2), 
(QD GO (12-2) 4-GOP(2) 58 (— 1)" nt far 


d^ 
(8) GO (zY + ( — D GY (Í — z) = š dj [ese T>]. 
UPR bn MU E k N 
(9) Paya (—Littta > (z4-r) "1! 
r= 
= lp! Lin Fl, 2), 


48 高 条 超 EE NE. 


do G'()-2(7)*ab Y CL Dr Ger) 

—2(-—1)*n! @(-1, nl, z). 
PAG, t RAR AFR Š KP AEP BA C S EE FR ae 
Hm Y (2) GE (2) Fay EA, 


147. In P(1-- 2, $A+2),GA+2) R Pu) 
BLA BEST 
In P(1-- 2) eye 
(1) nao $ [tM] 2 


s 
= dz p ful 


p), efor! prem LZ) ye 
E 
a 


@) InPü-z--vee Y (-19iosm pej, 
1360) X 14900] —— 
DN zl, 用 得 欧 拉 常数 表达 式 
OG) =D (1) "E(m)/m 
wP R. 1-7 (3)] l 
O para = -y(i t) 


ani AH g-an 
rH REFF 
1 1 * 2 2 | 
2 apn nt wb ai" ici 
Jue 
O) pat) = -yE Ct) HESI 


[i] 8E, tly 1-366) 式 得 
(6) D? (— 1)": o(n)at~ 1 


= 26 (1) 2-2 > ( — 1) (1 — 21 yt 
mi 


5 — X + Be 49 
Hi |: 1 <l,o(ly=ln 2, Xt T. reel, ofa) = > (—1;r 120" 
， f=] 
=(1—21 n (m). 
An P pv JH C0 A (SIRE P+ zi ee e, E 
Gl +2) +G(1—2), EER 1-8(7), 1-8 (8), 1-7 110) 1-0 (11) 
各 式 , 期 得 
D p+) = (Rete Yy wot iaz) — > COR L 1) 2" 
nl 
jel <1, 
(83 G (1-72) 227! — m ese (2) 4-20 (1) +2 > (1— 9277) 
n=l 


x Cat le" 1z| «1. 
IC 1-701) 3X, E TE 


Rin TE Sé Eien +1) 
l 1 一 — y! gil... 
GO) hraa) = —3 de =)- Pu Wé 
WAAR 


可 得 
， S TA 142 
MEME _ 2 
J0) InP(1-p2) —i de las | Denk 


a L-CZn-tl 
+ Sea i 
公式 19) 及 (0) 在 L2] <1 时 正确 
deep. P OR RE P(e) (2) AEE e= —m(m—0, 1 
Bee MOURA h 1-2(6) 式 有 
P(e) (Uf UP ~2) sim Dr A0. 
WY L/P 1 — 2) ARS z = — m SPIRIT 63 57 ams SE AW HJ 1-13 
(965 Kí 
Q1) Pís)—[(—1J;"f»tTi(z 27! adm pl) 
dirai] 0/73 2 Gur 1) — drm 1-111 
+ Of (e+ 73? ]}. 


gh Gye, 


™ 


bÜ E EE ME e 
FLPE. H 1 7/115, 1$-13:312 A 1-16.9) 34 
LL?) dez; m — (z+ n) lpo HL) 


+> LH + retmi 
rima d < 


1-18. MRA 
在 1-9 (50 "Pr AEA EA FH 1-250088 EE 
RER. I TAERE TU fe PERSA PIS bic. 故我 们 可 及 深 
EAM An F iman e sk Grp pA: 
(1) Inf(j=(z-) inz—24+41n 2m) 
十 y B, ,/[ Qm —1)i2n)2171] + O(a7tn-1) 
™ ‘arg z| «x. 
acl 一 aod 
D Toobin tLe Zeg | 
arg 2| < m. 
LC (2) ifc HER] DL ABE FR 1-6 (2) CRRA pa ahay 
OP PME RR 及 (1), (2) SC 08 Se ME PJ ofi. Watson, 1920, 
p. 1]. 
IH CL AE CIO Pp ët ARBRES Am 
(3)  Inl(e--2) — (zt -a—i;j1Inz—z-- iln (22) -0(z73, 
(4) Pletal /P(2+8)  z7[1-- 127! (a — H) (a 4-B — 1) 
+o( "91, 
(5) lim e" nanie tal D (2) =L. 
与 (3) 式 有 关 的 式 还 有 (12); 与 (4) 有 关 的 还 布 式 (13). 在 3) 
(4), MOK a AE een E RM, H — marg em, 此 
SEI 
(6; lim | Poetry) feb el ypt :dr ay Dr Ay Se 
由 (可 得 ú (z) PWN JE A 


ur 
(7 die). Inz—(2z,7!— > B. 272 (än) 十 Oi z7 19735, 
Te 


# — S Eg 51 
TRA 1-10 /4) vp hp gre huq BCA ELR, 1-15 (1)] 


ki 
(8 i [71g i fi 一 ent) = Eilen | Bay Uh an. ! ]. 


t=] 
DR eA eo H jarge, aoe Ph, Hk 1-10(3) 可 得 ss v) 
EWER AA F: 
(y (8, n)=[1/Pp(s)]tuPp(s— 1 r LGS, 


+Y Ba (3a — 1) /F(n) E oH] L O iecit] 
Re 51. 
Ap s= (n +1) Hif 1—16 (9) 式 的 iU? (2). BST BE TP. 
KG, RRAN P AGB In Ps) BBP oR. FEE 
第 一 表达 式 1-9 04) dn, RAP CESK E 
lecsi£(et—]l) le to 25 + t+ 2] 
SE > ni*"e-'/T(n-E2)! (ef ~1)4, 


此 和 柔 将 上 式 左 而 的 分 子 上 的 e AVE Re CT, Dn. 
He 1-10(3) 
[ £e (et 1) dt P(n--A)L(n 1, 2 4-1), 
可 得 
(10) InP(z)—(z—i)Inz— (925) 
ti T 

A A ee 

— 4 RARER RAR T F. Nz AY 25 >Ç (Wilton, 
1922, p. 90): 
(11) in Piz) = (2-4) In (2 —$) -2 — $4410 (2:5 


(a) tint l. z 1). 


— D i(n, 2) /[2^2ni2n-- 13] Re 22 一 
n=1 


thy 033 及 :和 的 正 边 部 分 可 得 完全 潮 才 有 话 开 式 ,为 


(19^ ln Piz bare ln 12x 


52 高 e = SS BR e 
By (aye (—1)* H Barila) a” =" — 
TUER _ n(n +1) T0 
larg z] <=, n=l, 2, 3, «+> 
13) Peay) P (e-bay) /[P e+ BP (2 +82) 
—- oh boa Hi B. pL Pl «| 
` = tti) (z+ T 


larg z| «. 
ET — PASE 4A] Barnes, 1899, p. 64 4% Van Engen, 1938. 


1-19. 有 洲 林 - 巴 尼 斯 铺 分 
SREL y 夯 数 的 所 右 积 分 中 最 重 要 的 一 个 就 是 所 谓 滩 林 
- 孟 肛 斯 积分 .这 种 稿 修 最 先 东 由 OS. ar RALE 1888 Ze rdi; 
Dës Din H. 米 林 加 以 发 展 (1910, 其 中 涛 考 到 更 中 的 作品 ) ,而 


3X E. W. Py Hj, 以 求 超 比 微分 方程 的 完全 积分 IS 
3i $-1-3 tii 


(1) A E? TM 
| 7 Sad. zi» PG C isis Cy 0,8) 
TOi Bi) T ba Bas) os gg 


P(d,— Dis) eT (da Ds) 

EARI REER. A R y E t: Be, A t0 

Aj, By, Cy, Dy RRES BAP HOR EO — E, E RIP ET, THT 

GEI ALA R Ai 9182, LL SE. 这 出 的 讨 踊 

ASL Hse Ve OT 2 Bp (1936) 1988222848 19 
RRE JE F 0958688: 


m " à g 
(2) a= > ATA B,— 之 C; — D 
A -= 了 一 


j=l 
(D Be$4-X5-X0-2 
PA He feat fal 


Dr "n p 
GER P-i 1 一 ! 
ü 
— > di 47) 


i=l 


$t — 3 oa 53 


@) P= TT CA) TE a) LT (0270 ME (ppo 
(1): nur tt mt PJ HH Y See REX. 1-186) isig. n 
8—30--d (G, š SED, z= Reif (R06, 内 为 实数 ) 
28 6 4 ACID , BER SARE XT ft RI] EUR PR EE 
(6) gz iadlé| je OPA H7 et p", 
FE CL) ipee ud 3 Esq E: 

第 一 -种 形式 : ca&>0. 24 |b] acan? By , TAKE COO SED CRI, +E 
定义 了 二 个 在 局 形 larg zl «c min (z, az /9) A 8 $ OG d 3 Cs 
g—0 当然 星 除外 的 ) . 

第 二 种 形式 : 4 二 0, 820. THE, BE (1) AOR He, 
对 了 于 2>0, AER vo 
(t3 —By> 1 +4, 

WAR Ad EE EE ENEE E E A T 
Hey larg 2] «s WIRE, MADAD CRX PR PIE KM z 为 
ERP HOLE 

第 三 种 形式 : “一 有 一 0, 和 < —1. PEAR FIEREN Y RCT) 
fr, AF TAA EAJ 2 GEPEM Er 9 2) PRE SUREON eek HK 
示 2 (O<e<oo) H- MEER, SUPER v ERU: us, 
其 中 一 个 在 |argz| <e, 12:20 所 包含 的 任何 区 域 中 正则 , "EXE 
2>P DES geass 9$ — TE [arg e| «m, O<|2| «p 所 和 包 
ar AER SRP TEIN, EXE 020 MAAD, XT 
EE LS, 

Sit EIS a=Ë= 0 —l««0. XPT Ü< z p, M o0, 
TRA AS ek BAT BROMO) | ROMA PART, 情 
Fei, Se = PD EB, A ET pt fett, 虽 
SR sl Dr SER AEE ATE eH Din N: 
E TED Ay aR 

EHE HED E REP FETE AL, 

PSA EA OK ECCL Jd Xr TO BW AP AS > Whittaker- 
Watson, 1927, p. 289): 


54  # 超 BR 数 
fog ` 

(8) | rlataT(B+a = S) s) ds 
— sa 


gmi Lët Y)P(a-c 3) (B ENTA E, 
Fia +8 + Ye 
FAD WIPE XUSEB, PO 一 sy (Š — s) RR RRL, 
Pa-+ soP(B+ s) AREITIO ZE, Wi a, B, ?3 的 值 是 这 样 
选 定 的 ,使 第 一 棚 中 没 币 一 合租 和 第 二 栓 中 的 什 何 一 极 机 重 . CH 
他 的 例子 见 2-1(15) 和 7-3-6 ALB Ramanujan, 1927, p.216). 


1-20. 几 个 三 和 BONUS 
1H 1-13 (Y) BS — 28 78189 — 1G EE XC 9] BFF Sch watt 
PHA BEAT, 1932), 例如 : 


GQ) zcoth z—2z(e* — 1) Ue Y 2" B, z^ (an)! 


n=0 


= 2 > (— 1)" f (2n) gi 77 ein DIE? 


(2) taxh z—2 coth (22)—coth z= > ENEE TB, 22-112)! 


t= 1 


—2 > (—1)9(2"—10t(8xa52"-33 |z <x/2, 
=] 
(3) zone= > (= 1)" 2? By, zt (Zn)! 


= 2 > D2n)xm Ux lz «um, 
nu 
(4) tane => (= 1)** 2^ (22% — 13 B, 21 (2) 
—2 $ (gt Dinis ato iz <=, 
n=l ' 


(5) z/sin z= z [etn ($2) — etn z) 


= 9 > C—-—J 0-370750 B, Qa! lel «m, 
t «x 
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(60 ]n cos z= -| tan dz 
Ü 


=> (-1)*(2"-1) grat Bo, 27 [n(Ga)15, DN <im/2. 


nal 
BAP ES HS 
(Hi tan a= > Cm Ltt zi / a+b |z| <a /2, 
BR) z/sine = > ( — 1)" Da z^ /(2n)I DIEN 
n=t 


RUE (4) 2 (S) HERE T 9f 48 
19) C (1—2) B, (Bn), 
(10)  D4,,—2(1—3'"-) Bpa. 

C sci Àk Day 的 稿 分 表达 式 可 以 从 1-13124) 至 1-18 (28) Kes 
得 出 ， 

EE LJ ESTO POLIS IR IPSC ELA, 1-13-1 及 1-141 takt 
Peep PEL Norland, 1922, p. 1965. Fiji — DE: 


(11) cos (mt) (¢/sin One Y. ( 12)" (20) Big Qm), 


n= 
(12) sin (at) (¢/sin wk? (—1)"(207*1 B9 / (32--1) !, 
en 


上 列 二 式 在 | 直下 时 收敛 用 1-131) 式 的 记 法 ,得 


(13) Bf? = BOM (ayes sag) s+ = x, = l, 
1-21. JLRS AERIS 


Y WEM) JURE A Se FF Sy CR, 1-2): 
(1) (RHO He) =g! =f(2+1); 
(9) y=- A Bg hr ORC 
(3) (EER) 
(0,54) — 27 do? UD (do? — 37) +--+ [46? — (2n 2 3)*]] / i! 
=F {4} He- anlal e—a] n-—1.2,3,-..; 
(4) (HRT B) 


56 “x Sa & FE 图 ® 
Q^ —ofe+d) leth- [e+ (a — X) 5] 


= bei io 4c b) [T (o/b) 4—2,3, 4...; 


( (ër rt 
(a), ala +1) (a- 2) «(an — 1) e P (4-0) /P (a) 


5 —1,2,3, e 


(0) 《二 项 系数 | 
E (—1)"P(m—ae)/Dmn!TC—a)] 
=P dap b Tem). 

通常 , 柏 努 利 数 B. Dän FABRE XE t 

(r +e eles 17 '— Yz coh (ie) 
=1- Y (- Ur By 228) ($1. 
n-i 

由 1-130) 1-33 (16) 式 可 知 ,这 样 定义 的 B, 为 ; 

(8)  B,—2(2n)(2x)-7 * rn 
p=] 

AAT 
(9) By=1/6, B,—1/30, By=1/42 B,-1/30,--- 

LEE UE Kas O(a) ME Son Hun SUN: 
(0 a ien l)/(e—l)= € 9.G)z [n1 

n=1 

用 我 们 1-13(2) Mahe, Af 
(41) Ø (2) = 8, (2) — B, (0) 
因而 ,由 1-13(3) 
(12) du) =a, 二 
wR En 定义 为 : 


(18) sech z= Y (—1) E, z^^/ (2n)1, 
hee] 
Alles 1-14(1) 及 1-14(14) 5X, BARA 


(4, E, äi Bai Tëlee Y. (hr (y gom, 
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第 二 章 eh Rk 


第 一 部 分 : 理论 部 分 
2-1. tbe 
2-1-1. BEHE 
tnt ST READ REL A = 01 ec; RII 39 m 


FR eI ée d 0, co, 1. Wn RAPES A ERY 的 
(E Poole, 19365, HFFA ng Hitmen PAS BR Poole, 19365: 


z 
G) aah s Do — (a+b-+-1)2) etc 


其 中 a, b, 2 不 依赖 于 2. 这 就 是 超 比 方程 我 们 称 4a, 5c 2 2924 
HHEN EPA REESE DAT s 
我 从 定义 
(a), - I (a-- n) /T (a), 
Él (m1, (a),-—a(a-d-1):(a-n—1) 85821,2,8,-., 
án es, —1, —2,---, HM 


(2) t= NO nt = A b;c;iz) =F (a, bere 
是 (1) 的 解 , 在 2 = 0 处 正则 . 

mec 一 为 其 中 一 0 1, 2,- BJ 
(3) uz" Venta Het}, 27/ [2 4-2) _ ml] 


zai Faadmn4-1,5-48241;»4-2; 2) 
就 是 这 样 的 一 个 解 . e Fla bie z) 称 为 变量 z BRU a, Br 
DS H ER: AB TC Ent rh E CH AB A EA H SR 
Fr Rem, Seier, HJ , P, 89 FRAP EUR SS. 
FE c= —m(m=0,1, 2,-++) 的 情况 下 , 式 (2) xe 3p ft qe XL. 
BUNT TR Po Ra HY eb j X 


60 高 XO 超越 E w 


An e= — n, W b= — x, Hep n=—0,1, 2, ^, Xan c= —m, 
Sch ma, tb], 2-E2,- BRP d 


P(—n,b;—m;e)-— Xn QU m) 
(4) 
F(a, =n, —m; z = Yo Co mue Dm) nl). 


由 于 (3) Be 0 3939 (01) 899€, fimt hehe EE 
z 的 一 个 和 多项式, 只 要 一 4 或 — b 是 一 个 非 负 的 整数 (如 a= — 
ny bm, H 5 二 一 4 dB n=0,1,2,-+-, H manel, 
MB, -++, RE CO) PARR ARH}. 

gue eb HHO, —1, 2,.-. BSP PAY |z! «x, 超 比 
Bu (2) [fE c= — Bu mi OU PL (21 36 XF eke P329 ë HH 
1-18 (4), 有 
ay (O.G), (es) Mota) Te) ra) 

(e),n1 P (a) P(b Plen) Pint 
"ROAD LEO] 

prre nk Bromwich 1947. pp. 39, 241) Gent F [2| = 1, 

ám Re(a--b — e) <0, 94 12: 1 MARIAK, 

如 O< Relatie) «1, 2$ |z| =1, zët BEAR itn, 

du |z] =1, 1< Ee(a4-b—c), BR. 


2-1-2. SS 

由 定义 式 (2) 得 

F(a, bj e; 2) = F(b, a; c; z), 

zs 个 如 下 的 画 数 

Platl,b;e;2), Pla,btljes2), Fla, 6; ¢4:1; 2) 
称 为 函数 F (a, b; 0; z) 的 券 楼 画 数 在 PF (a. bie; 2) BAI ZA 
EEN E EE KS REX z REE 
H. 这 种 形式 的 关系 省 高 斯 发现 的 有 15 个 , AER 2-8 (31) 
AE 2-8 (45) 式 ， 其 中 一 个 关系 式 为 


SS dH HE RA 61 
(6) cF (a, b — lie; a 4 (G — b) zF (a, b; etl; z) 
—eFu—l,bieiz). 
EAE WAS (6^, THEA R, 于 是 〈6) 式 无 边 的 z" i 
BCA 
Lol, (5b — 1), 


(c), n! 


= uU Oe [a =b + (Ó — 1) (a +n — 1) /n] 


= S (a~1) (@4+n-1) =e GA 
这 就 站 明了 式 (6) 

n l,m, Ky eae, RI (ati, btm e +n; si aa hv JH 
REKREAS P(e, bicis) RR PAE RRB A A, 
系数 为 a, b,c, z WABABE. 

2428. RAPE C Sein BF 0, —1, —2, e. Hla, b 
ciz) J& F (a +I, b+m;c+n; 2) HARM, np Jaw BB EET 
三 个 连带 打数 只 看 第 三 个 参数 的 值 办 :于 0， 一 4， 一 2, .…, 均 可 用 
一 个 系数 为 多 项 式 的 线性 齐 次 关系 连 系 起 来 { 见 Poole, 1936, 
p.91 f/f). 

x 


(apni (eens 


Dn 
PT Gn — Di 


dü, 
(7) T e 656; 2) = (a),(b),[ ten, tE Cae, bnie tn: >, 


(8) (alaa IF (a +n, b; e; z) = [eiF (a, b; c; 2)], 
(9) (e, ei (L — 2) eth? Fria, b; e; z) 
d? 
= usss (1 — g) ted- (atx, b +w; ohn: zy]. 


LAR (9) BEAT EAr (1859). zb Rages A 2-8 (20) 
s 2-8 (275 XX, SEREDI (8) 及 (9), SEPTIES T 
d d 


63 m 都 S e om o * 
Bil aF(a+l, 65e: 2) = {+o F (a, bie; z) 
[Ae SET RE— "I le), CR Poole. 1936. p. 93) 

(8-4 -a) (d -a3- 1) +--+ (6--a -n — D) f(z) 

一 stra_ Dpt f (2)], 
这 就 外 中 了 (8). 
要 求 得 (9), 可 将 (1) ARTER 

D[z(1-—2)M2Du]-—aebMu 
其 中 M = er zy. 根据 式 (T), DEF (a, Arer Z) HE 
DB atn-l, b-+n-1,ct+n-1 ik a, b, c 的 超 比 发 程 ,由 此 可 
Bin PRSJE TEX 

Di 2" (1 — 2) M DF] 
—(a4-n—1)(b-q4n—1ij[zi—2)]"7M DLF. 

Alii 

Dei- a MDF] = (a), (WF. 
FFA) HEP ER MEF n KHEIR, UD. (a), (5) 240, 
最 后 就 可 得 出 \9) N, 

Ae Sh He (VÀ, 2-6-1 gë Poole, 1936) 的 一 般 理 骗 指出 ,在 通 
常 的 情况 下 (0) AMH 24 个 解 , 半 形式 如 下 : 
aed — 2)? Fu, bh o; 2") 

Ap P ca pr 是 a, b, c pg z K z' 是 由 一 个 对 成 
变换 所 联系 的 . 这 24 4A Oh HEBR PEU J o cp el Pe E 
fg (1881), 及 本 书 的 2-9 (0) 至 2-9 (24). 这 些 解 中 的 任何 三 个 
Ti EA TA REGLER SRK REAR , OSE SRI BR EAR EE f 
FEE C1881) RAER 2-9 (25) 3$ 3-9(44)， 超 比 航 数 的 解析 开拓 
Zu FASS SESE HERB Ri, 271-4. 


2-1-3. 基本 积分 表示 式 


in Re c> Re b> 0, gb xXx 
(100 F(a, b; e; 2) 


1 
=PO POT — b) ml lg — 6) mz) "st, 
H 


SS SKS S 63 
上 式 在 边 部 分 是 区 域 [arg (1 — 2) | «tw [Aj z 69— T A, 
PHE LO} sarda Y Fia, b; e; e) AORTA. OO F jej ls 8 
SCH (103 WAY (1— 22) 7^ RESTOS JSK PEE ERD Lx et a 
IH T B f o ETL- (1) AE 1-5 (5) Maa fi. 
上 下面 的 恒等式 
、 , a a 
(11; GË git [e — Gb Ez 


— ab» [25 1(1 —1)** 1(1—£2)7*] 


d 
= a Er 1 — CECR — iso 
as PAte )*1] 


可 知 (10; 式 中 的 寿 边 部 分 满 是 式 (1), EE s= — ën Re b>0, 
Re/a--1-—6c)20, H larg z[ «x, D 


[ St 1(1-- 8)*7*71 (1-2 sz) Ads 
3X (DO 式 的 一 个 解 . EE smr/(E—7), 这 变 成 

1 

| 3 rj r( — ayaa, 


[A rit 
(12) Fía,b;a--5--i—ecil--2) 
= (a+b l-o @yr(ati+-e)y 


x far (14-3) *710] ter tds 
也 是 超 比 方程 的 一 个 解 . A, FE 
j E1 — HAA E te) adt 


B e TEAR IARM RS LEY HS AeL er 
B 27 ei R BRE CL) GXBS— RE. FEL T zy FR TT Sg 
Jib Hi 1-616; 38 1-648) 的 S-E AAEE AZ, Ti 


64 E ME NE ME # 


¿P (e) exp [ix (6 eil 


2 (a, B03 2) = BT P (c — b) 9 sim (o -- b) 


cit) 
x | Orbit — 22) “Mt 
n 


Reb-0, [arg(1—2)| <m, c—6+1, 2, 3, +: 

oua c IT (e) exp( — i mb) 

Pla, bie; 2) P) P (e — b) 2 sin wd 
cat) 

x | Gd e -£)°°8 ts) “at 
H 


Re c>Re 6, farg(—2} |<, 641,2,3--> 


—f''e) exp í —ine) 
FG Pte —5) d sin sb sin «(6 — b 


(43) F(a,b3c;2)= 


[1*,n*» 17,07) 
x | £5-1(1 — Eecher Zei "dt 


[arg(—z)l «wm, 5,1—0,c—5::1,2,83 ..- 
fA PRU SB f RERA 
tT Deh 47s 
n9? Brit Lin 5 JF ARNO 3c HER ER, dote), H 
(1 — 6*7 EEN, I ui 是 这 立定 义 的 :如 
z—>0 HI (1—12) "—1. 
Jar z— 1, 其 (10) 式 的 右边 部 分 变 威 一 个 8 REP Ha 1-5 (0) 
J& 1-5 (9) 式 可 得 
(14) F(a, bic; D =P (e)l (e—a b Uie orle h)! 
Re c> Re b>0, Re(c —« —b, >0. 
FAE A AHRR c0, —1, -2,---, H Re(c—a—b) 0, 
Rust (14) Bori. hae ë 
(e —a)(e —b)z FP (a, b; e + 1; e 
—eG[(2c—a—b—l1z-—c-r1]P(a, besi 
Totie —1)(1—2) Fla, b; c —l; z) 
jfi 2-1-1 BH (5) sh PTRUÜDEREUIDAn.X] Pon—1,2,3... LL 
lim (1—2) F(a, b; e; 2) =0. Re(c —a — b > 0, 


ZS Mk mR 65 
BU 
Bia, b; o1) 20282 p (a b;c4-1; 1) 


c(c—a— 
A8 =A) (e — Ze . , 
RER Fn KEE mn; 1). 
如 果 这 是 正确 的 as POOR IS) BUT mo, FETT 
lim F(a, b; e +m; 1) —1, 
mie —G).(c—b)4, Folie —a- 6 
man om a FP(c—a)P(e— b) 
lim Pic —a-m)l(e bm) 
* mes P (0 +m)Ple-a— a 
这 和 1-18 (4) AE sJ REWIS (14). 4p24 noco HJ Ant 
Pla+n)P(b+n) | TP(c—1) 
TR CU rnil) Pla) P(b) NI 
SH 291 时 有 


(1—2) F(a,5;c—1; z) =1+ > (v, — 0,4) 2^0. 
nel 


0, 


根据 《5) APA m Re (ec —a —5)20, 上 而 的 关系 是 成 立 的 . 
CRRA JE REIR E W. PL dh 38 Br HE 

i (19085, EIRE Sk y e i EE TE PELA SX, E: 
P (a) Pb) 

P(e) 
1 ¢t Plats Frets lr(-s 
-— DEED Oe inte 
dtr Jore, — 2) | <=, BRD Wr CRUCE BBY , od E Be PN Si Be A: 
s=0,1,2, +++ EASA s= —a—n, s= —5--n(n—0,1,2, ---) 
LATHE HE AF BIT AR AAS F ARE. Son 部 办 于 
0, —1, —2, ..- 天 这 样 的 一 个 积分 路 征管 是 可 以 找 出 的 i 
c= = 0,1,2--) Dp, dm RIPE x 

F(a, bjezao Tie) 


(15) F(a,b; c; z) 


66 m om © SW He we 
等 于 
(16) map Dar TE an-ti, b-hn-tHl; at 2)/ (n 24-1)! 
剧 对 于 这 样 的 (15) 由 保持 正确 

RERA (150, BPE EAE el «18585 F RAR 
Ay OY l A ch AA ad ORO IA ATE SR = 0,1, 2, … 上 的 
TEE (FA 1-18 UE TRAC, XX SEED BRR X SX ZE 
FS ACAD B E SS). 


2-1-4. TRAIT 


(10), (13), (15) 式 中 的 积分 定义 了 多 个 z 的 解析 画 数 ,它们 
TEE [are — 2)| <= 中 都 是 音 昔 的 ,也 就 是 悦 除 了 正 灾 坤 上 的 
AA ER i z R EAE Wiii, Ama MAF (a, 83632) 
MKA |arg(—z)| <= 的 解析 开拓 . ART 05 EA F(a,b; o; z) 3$ 
FR F(a, bici 2) pp — SHUT , MI E RRC AB REOTA 
MENAR EIERE). 

我 们 排除 <“ sk b 等 于 0 —1, — 2, … SH, ii D 

=0, —1, 一 2 -e BFS ORARE F(a, bie; 2) /P (c). JAM 
数 微 积分 把 .15) 式 右边 部 分 的 稿 分 表示 为 被 积 式 在 榨 s= —a — 1, 
s= 一 了 一 上 (其 中 ,i 二 0,1,%,…) 上 的 留 数 之 和 , SER a — b 3 
非 整 数 , AX beer P FER 28 
37). F(a, bie; 2) /T (0) 
—P(5—a[P(bP(c-a)j?(—2) */(a.1—c2-a;1—b-Fa; 275 

Te- Tr eo 3(—2) *F(b,1-—c--b;l—32-5;271) 

其 中 a — b Stee, AL |arg( 2) | <x, 

hn b =G +m, 此 处 m=O, 1, 2, ---, BY (15) Repay AeA YE 
s= —a—k (h=0,1, mi) k-d3 Cn mu = 0, HR D 
NUS MA: S= —a—m—? = 0,1, 2, --) ERAS be, Dim 
有 有 . 


i = © aa HS BHO (mm 
(18) — Cm) F(a, a-4- m; e; z) 


JEU et ow 

Plíc—a) al (%-+-m)! 

Kai Lili Un —9) , 
Te am 


a0, M —2, +++, m0,1,2, +, Jarg —2)! «m. 


7 2" [In (— 2) Hha] 


且 
h =u (14-m--n) di +n) —b(et+m +a) 一 下 (Ce —a--m~n) 
=u (Lm) bub (14+) platmi bata 0) 
TT ctn m (c —a). 


ám mi =0, 则 (18) 式 中 的 和 式 E WH, dm c=a-m-F1, X 
一 小， F, 2, HE Ri (18) ARARE F T PR44128 URS UR 


为 
(19) EE 
eut denn S Onal) 
A > SCHEI 
4, fae) aom RA LU) gra l —m— 2) nan = B 
"Via ZC, n! EST {In¢ z) + Ag] 
cT(-—2z) S eds ee 
at+m#0, —1, —2, :r+ |arg( —z) b «a. 


iv} m1 
如 果 i= 0 gk m=, RI > X > ye, H. 


=p ilmen) Hen’) — (a Hm n — fb —2). 
mp. c—a BE c — P ya, HU F(a, b: c; zz) 便 成 为 z + 
ERR BERNA: 
(200 F(a, atm; atm- 1; z) 
—(1—2)7!Fm—l,-—i;a--m—lz). 
如 了 一 小 1, 2, -«- BU ES Ain aI VIR AUS 要 


68 E E m = D € 

etui (20), 我 们 注意 到 在 欧 拉 积 分 (10) ak (12) 或 中 ,如 全 
(31) s—1—f, (L-f/il—tz), (l= + iz), 

BAY AG A RIEN B. 

出 此 可 得 

(32) # (a,b; 6; 2) = (la Fla ¢ —b; e; z/(z —1)J, 
-—(l—z)"PFí(e—a,be;s/(z—1)], 

H. 

(28) F(a,byei;z)—(1—2)^* FP e—a, cb; e; 2). 

WERNA [z| <1, |z/ (2-1) 1<1, AUR) sitet. Dn 

的 右边 部 分 是 对 Re z<? JE May, HI PA 8849 F(a, b; c; z) 

HPEH Re z 志 者 内 的 一 个 解析 开拓 ， 当 然 ,， 23) RO lt 

Bp APR RSE a, b,c 一 4 h c — b EIERE, 

B (17) BE DERRE AP 2-9 5 2-10 n 我 们 
HS F(a, b; c; 2) 向 区 域 arg (l—z)|<1 内 的 完 爹 的 解析 开拓 . 
SER, FEAL d 2 — 29 除非 zam exp (tiw/3), P (a, bi c; o BPS 
EA — ^T JL fT RPE dx cde h 5E. HES AI F, 
(17:38 (23) PRSE Sec RT Ri Se a IR + Nut 
GEP ky TEE — PENA | 


2-1-5. 二 次 及 三 次 变换 


BUPA AFR UT) SE (201429 Fia, b; c: 2) REE de ie dent, 
WR a, 6, c Ab eR) HAS, RUA AGA RET 2 BJ 08 Pa COD 2: c JE 

2$ HB 24 35% 

+ (1—2), x(a—b, +(a+b6-¢) 

ah chent WE NEE oen Ot BIB Ee 二 
RETA EAC LS A P EE BK 
(24) Fla, 6326; Az /(1-- 2) ] (12-22? * p (a, a -1— bi b4+4; 27), 
(25) F(a, blab; z) 

一 外 一 二 *PF|ja ya+Y—-b; l—a+b —42/ (1 — 2)?], 


*-* Be Rw 69 
(26) F(a, ad; bj z) = el 
x F (2a, 2a —5--1; b; (1 — (1—z)3]/[i + (1 — 2)1]]). 
(297) Fla, bi apiti; 4201 — 2) ] =P (2a, 25; a+b -- 3; 2), 
在 (26) sep, (1 一 2)! 是 这 样 定义 的 :如 果 z AP 211, 
EEEX. 由 (27) 及 3-10 (1) 可 得 一 扒 萄 为 ; 
(28. FQa,2b;a+b+4; d2+4) 
_Platb+ pra) 


5t PU $^ s RF ads 2 
ACEL ese 


ee Ža wë 
Pay P (b) F(at3, b+4; 3; 225, 


(24 至 (28) 式 的 两 演 的 级 数 在 2 — U iy E SER Ve ,而 这 些 
DPR ATE RRA AR, PRATER LA k z = 0, H. Bf 
Së REE RAIS eke, 例如 ;如 [2| < (27-1) /2 Ry 
(27) Ase Hi z 为 实数 而 Ez 1, BUS br Her, BREE IK 
Ae |` (27 SK BJ 3200 JETER | 3 PBR if A (24) 至 
(28) E Hr A tr oi E se Pob SST F , B, T EX (2 
般 数 之 一 的 解析 开 折 用， 

二 次 变换 的 完全 公式 才 可 参看 E. kikke, 1881, 反 
zB 2-11 (1) Æ 2-11 (36). 

RAE P- FRAU — BEBE Nh g St (BF Poole, 
(1936) & 2-6 (2) ]. RMR ERI (24) 3 (28) 式 的 两 边 都 满 是 于 
超 比 方程 就 可 以 证 明 这 些 公 式 ， 例 如 , 02000 CD X ag dea 
{iy 2a, 26, Roth MARR BREH PL, 5; a-4b--3:42(1— 2)] 
HE). RARER 2 —0 Ab, (27) RAT d 22 
sënn. EB Ard 2-2 (2) A 2-3 (1) 可 以 推 知人 1) 式 只 能 
4§— tM Er 2 =0 Fe BIB AC JE c =0, —1, —2,-+*), 
(27) Rib CRAS it 65-71-90, —1, —2, 的 情形 可 能 
例外 . l 

HER PEA Hie Wy RA (27) 上 去 ,我 们 可 得 余下 的 公式 (24) sg 
81， 对 于 这 种 凌 换 岂 有 让 接 的 证 尘 .例如 ,要 证 明 (25), 可 进行 
# (28 Bailey 1935). 34 (23) dEr 


70 * we 超越 d 数 
(200 (1—2)*''7P(mb;c;z)-F(ec—a,c—b5;0;z), 
将 两 边 均 展开 为 z ARERR, Hr 2” 的 系数 ,得 
Ç (a), (b), (c—a-b), . Lë a) (0— Ai, 
r=0 ke) T! (Al 7 (e), 7! 


因而 
(30) > (a), (h), (—n), MCIOM CASES 
e (c),1l+atb-c—n),r! (ey (e —a— b, 
JX SR rr TIN (25) 的 右边 部 分 为 
e (4a), (laJ4-1—b), 
xU 
此 处 2" 0936838239 
ey (pallpata — 5), (7 4)" Let 2), nor, 
= (1-a — j) TÍ (n—rj! 
HA THR 
(31) 4'($a),($a-- 2. on (Dn (n — r)l == n!, 
(a+ 2r) n-e = (G-Fn) (A) af Barr 
2 1 3 PE IKRA (30), dC EXEAT 
Os atg O) OER) Ene _ (a), (5), 
ni £t (l+a-—b Y, (aY), 71 "nl(14-a—bj, 
这 就 完成 了 式 (25) 的 证 明 ， 
将 (22) sx JH] (25) 式 的 右边 ,得 
(1-4-2)7*F[1a, ša +4; l+a—s; tva) 
=F (a, b; 1-+-a—6; 2), 
如 果 我 们 以 42/ (1+ 2)? 作为 一 个 新 的 变量 来 代替 z, BRET Re 
等 价 F (26) 式 的 关系 . 
Ay TRE (24), JERERA 
(33) Pa, b; 20; 4z/ (12- z)!] 
= (1+2)**(1+27) Pla pati bti [22/(1422 121, 
这 一 式 等 价 于 
(33) Fla, br 25; z2 
= (1 bai" Klo, $a-- ib [2/0 119, 


—4g)'(1—2) a 2 


AE i F. Eë 71 


FLA def (1-- 2)? (EG — PRE CRE z 8048, a (26) 可 
&tl, (32) 式 的 右边 部 分 等 于 
(1-7 2)!5 P (a, a —b 4-3: 5-3; 2°), 
因而 由 (26) 及 (32) 就 可 交接 得 (24>. SEE nA (82), 我 们 应 用 式 
(10), 有 
(34) Fla, b: 2b; &z/ (1--2)?] =P (80) [P (a) 2 (4-2)? 


x f KOHE 22 — 22) + 2*]7 9d. 


Au ARI ER 一 z 4X z, 1 — 2 (Ç z, BJ ESA PRS HE, A 
MEE z add RIA 1 —2£—cos H A (34 KOR 30 8 AR ET 
2-559101 4-2)? (4 4- 22)-* P (2b) [(5) ]7? 
x j (sin 9)? 1[1 4-22 cos 0/ (1-- 22) ] 2 dé. 
将 括号 [ ] 展开 为 cos? ARERR FERE 1-5 (19) hak BERE Br 
得 的 8- 积 分 , 可 得 
9-211 (1+ 2)?*(1 + 2:57 P (25) [P (5)]7? 


x E FOP ID Ga ( te y" 
ex Pb ona P @n)! 147227 ` 


因为 
ane ($a),($e-- ie (Qn)! — 281 (äi 
可 知 上 式 为 
[ EIER d PDGD) $. (ke), Steel 22 y 

Tee? J ZARO P543 ae (bj) al 42 
AY RUA Wir TRI SAY biet HB XC RT Fe HE (32) 
式 的 右边 评分 . 

如 果 参 数 的 二 个 是 不 受 限 制 的 ,出 这 时 只 有 线性 及 二 次 变换 ， 

MB pa 25 

l— c= + (a—b)=+EF (e —a — b) 

uy wzk(L—e), +a ~b), t+(c-a—Db) 
PATAT k BD AERA PRIS Rae OF 2-11 BD 
Bir Si] hy dc Eg ar HA DERE E. Goursat (18815 RO N. Watson 


73 = da @ ok GR w 


(1909) 的 著作 . 

在 三 个 塞 煞 中 的 一 个 不 受 艰 制 时 ,存在 有 四 次 和 六 欢 的 变换 
(El Goursat, 1881, J£ 2-11 8E). dti gaEd HU ZE n, b, c 
Jg dp CE BER Bd ATE | GEIR BE F , 93 t y 45 Et e alt TCR RE 
(Ei 2-7-2 fin J£ Goursat 1938). 


2-1-6. Fla, bie; 2 作为 参数 的 画 数 


SERS Ha T, ERAR Chat F Carm SSX) BE E JE 77 
FAIA 36 Cm PESE HO KR Aa: Bia, ch (10) SR BR al A E 
Rec>Reb>0 FAIR (22) AREA COLD APES ROR ER d F 
ACHE HY (22) OA. RHR AE er JT 3 2535 (SS FRE 
的 ) 是 有 用 的 ， 

F(a biezo [T (e) 24 z ME elsi 时 是 a, b, e 的 一 个 
幕 人 解析 夯 数 是 很 是 然 的 ,因为 在 这 种 情形 下 起 比 家 数 在 a 0,6 Ge 
IL 3 tt BR ee CR BR) PAES HESS, ts (22) 可 知 对 于 
Re z <i PARP ze A. WPT: 

F(22,1—2a;2c; D /T (20) 2 21 *P (D a -6)P (e —a+4)], 
ML, 2a; 20-1; — 1) /Pi2a - U =3[ (a+ Y) — dia) 3/T (2a). 
甚 余 公 式 可 难看 2-8 (46) 至 2-8 (56). TEE 
An h 18 Ae RBIS RAS HE LB RA RS NIST PC e ST fü 
HUME, BRAN ARSP SPAS REIT AP HEE, Date 

JL aap ETSI A ai FRE D ABE HA , 例如 ， 
F 2a, 2b;a--6-+1; $) =a EE IT (a-- 6 —1) 
x ([PO) T (a - 3517! [TT (6+4)]-4}. 
XI Pi- Ru — AAA nl SE Mitra (1943). 


2-0. 起 比方 程 的 退化 情形 
2-2-1. 一 个 特殊 解 


一 般 训 来 ,点 < 一 0, co. 1 SABIE FE 2-1 (1Y 的 解 的 支点 . 
ar EARP GA 2-1 Cl: Eh (TECH RTE Sy EE 


SS se a "3 


ke — RE L 解析 地 开拓 o, 090] EPRI ux 
0, Lii — aa) ,再 回 到 2o RUT S| — > BR a= A u Line 
don A, K A, mm a, Bn, Fy 2-1 0D EI LA, 
he 将 不 等 于 0, 这 就 是 说 2-1 (15 Bü Ze SERT ELA T YE Ph 05 AME 
AAR PSU. BOXE EIUS L, 可 能 会 有 有 加 二 0 这 时 我 
们 就 称 之 为 是 一 个 退化 情形 ,而 将 这 一 过 程 耻 所 含 的 解 Uy PAE 
Gm. 

Aë — Gi OS s, LIP CEEE Lem D 2— 0 BR 2— 1) 
Xj uu, WoO ALE v. EXEEL— TG cP? gk etn, HH 

el — 2), (2) == u*(z) 

AE x p PE, 对 所 有 有 限 的 z 正则 ,可 能 有 2—0 及 z=1 
agp SR Beak vr allt Bee SR 6) 2 PR IJ — Be PH dm, 
Poole, 1936), vn 因而 也 是 an, 在 2— oo ERRI — E oF AK. 
Ia" 必 是 一 个 有 理 男 数 ,只 在 2-0, oo, 1 处 有 极点 ,因而 在 进化 
者 形 P, u meu PABA: 
(Li wm,(2)—2 (1—2)*n,(z) 
rp pplz) RE Ton REN, it 24(0) #0, p, (1) 0. 

HREH Inn PER H Winston 1895 5 2-7-1 en 
afan, 2-1 (L) X R DR SEE 
(2) ob, Gu e—b 
中 至 少 有 一 数 为 整数 时 其 有形 如 (00 的 解 ， 上 面 这 个 条 件 相当 于 
AT k tel) lab) + latte 中 有 至少 有 一 个 为 坷 
Er. 

RAR C2) pae A i — 3. EL 0250, 1, 42, ny 
NEE 

u == (a, bi e; 2) = (1 ~ len, o — b; e; z) 
(33 Gs —2)**- pp (1 —a, 1 — b; 2 — c; 2) 
sa? Fiati e, b-- 1 — c; — 6: z` 

Uf — Rf tli 的 形式 ,因为 (3) A eee Mex Ja 
DI. 


"4 m S m SS m w 


2-9-2. 退化 情形 下 的 全 解 


我 们 现在 特 计 出 超 比 方程 在 进化 情形 下 的 二 个 姥 性 "M 5r HE. 
ZA DIR Sina 24 个 报 数 [ 见 2-90 38 2-9024) | sese, 为 
了 同时 要 得 出 这 些 解 在 整个 区 域 |arg( 一 2) | <= Wees " 可 
应 用 如下 的 各 式 : 
(4)  Fín-cl,n--m-1;n--m-ric2;2) 
_ Gtm+ti+l)! (-1)* d" EET d | | 
Aal (ndm)! (m 4-1) 1 det E aye" gaT 0b 13232) 
i, TH. n=, 1, pA ird 
frp F,1;2:23)— —27iln(1—2z). fee 


(5) (=e) feti = e) dz 


A c=a [ht 2-1 (1) Rees PK, ELE ILA: 
UL om 一 的 一 (二 
(8) »co(" (1 — 2) 0n 


= wt+i--r 
bm 


十 Dn Re (1--2)^0* jn 2 
L mi (- De UE: ameter (1 — 27 @ (m r1) 


mg In 

bo=itm+tl, e=a=m, f,m=0,1, 2,+-- 
此 外 最 后 一 个 和 式 当 [2 CRS 

3EBEBH (4), 我 们 只 筑 应 用 2%-1 (7) Æ 2-19) U; m (6) Æ 
一 个 初等 公式 ， 

由 康 曼 尔 胡 数 中 ,两 个 线性 独 闻 解 的 选择 随心 ) 式 引 的 景 有 多 
zl ^ XE e, 

E SOROR AAR 2: BF ë CO FR. PPA Th to 
GORE 

i, m,n RSE FES ; 

f. €. Sea T SKOR Ee: 

deg. Senes sug. 

rat. RTRA; 


' 
r=m+> 


ep Bk we 
iÉ 115 34 d ER 


e-u-b 


SR dE TUE 


第 二 个 解 


10 


-m | mi. | tt. d. n.i. werat. 2-9,1) us 23 918 
m+] n. f. at. d. n. š Hp 3-908, o 2-9 1] 
cHm i tet. s. d. H.d. éi 2-903) ra i 915, 
站 一 了 一 二 He t. | m 7. n. f. Hy 2-9 Jisa 3-4 
— Hh a.d. | . d. i+] mirah Xli HS HE 
| In 2-302) 
t. : Ju 3-971) 
d'EM T. F. n. t. El “s i B.B) Tn 3 37 
i . | 2-918 
— t T. f. Yh, T. _ É rat. dii, la Sa 
1 dL . _ A o gci8 "i 2.9.1) 
wt | ms nr B 28 SACH 
al P”: eqs mu BED 
EA | m +i +i it. d. HF Ha 3-9c18 In 3-1 13. 
— w: dl 70 md. n.d «4, rat.2 giL) ze dep. 2- 97192 
on _ : u 2-918 
moe | m | n. £. m. d E rat.2 WI: fin 5 3 1(18 
—H o, 9. 1. — r — I R. f. Mei 2- x Ké 2-9/15) 
—-m-I—i n. f. | — Hi m. d "s Tat.: SERES 
' , d : 205: 
-m ES att P mor uirat.3-4w1) ok ` 1213 
， . . EN 
mci . mt | ni MG 2- E M Ld 
i «1 te i 4 P 8-5 UE 
m+i4 T. Y arl nd. qul Z- 9m) n a 4218, 
mtd n, E. miT3 n. d. larat. 2-92). wa deg 2-902! 
二 十 4 十 1 ERE -2:-n-i-l oar e 2-900 
n+ mt Í+ DEN $:-n-I-l'ui rat. 2-972) in $24) 
mtl pkatiti mini? ~i- mil urrat 3-908 |us rant. 3- 9:18 
mtl mi apatie? now ag tat. 2-15 N T TED 
, | in 2-20 
E 2-9. 14 
n nil ati | GER SE SE 3-34) 
— n i+1 mit? |mcrl-m ‘ay rast. 2-9:1) m ss rat. 2-17. 
-m-i — th l ， 2-gi» is 2-921, 
atl weak ltd irat. 2-901; n 2 9(4) 
—m-li | — om- l-n. men ugrat 2-91) KÉ SS, 
| | | am. 3-9(22 
ni nt | —mn yep us rat.2 917) In A 
- ft -u-i—3 -! —n-i-1l|i4m-Ki sirat ZA) s;rat.2-U(17 
m aym , Au H 2-0/13 
m-n-i itl ; =n mt ows rat, 2-007. ln 2-34 | 
= m | ZE) "och ET ley rat, $-9(D) fees rat.2-9, 18 
mitt m+I+1 | 一 - 3 3- A Gef 
| ER | 2m—li-n-33$ rat, gis: jin 9-9: 4 


Ge ww E NE B w 


In2-1(19, Bean BRAS Mer i aT EXIR 2-1 0109) dete ty, 4 
MX Be 
w,2-9 (1; RFR 24 rh FHS, TE An 8. 
> EE FFE ZR BIA K 2-9 (1). 
RTE A E EEN EE EE ug ESE 
WELA. 
FAA RUCAPMES Fa 改 避 对 称 的 , 夏 在 下 家中， 我们 将 起 : 
(0 uA a 或 8 E PER, Mila dk ode 
(ii) gp e—a W c— 5 dE — ROC, A c— a M REG 
(iii) 如 6—a BIB, Ru] b —az 0. 


2-3. — RRE F RIDA PRT. 
2-3-1. JRE i FER RNAt 


HARM GOR ESE Ga b, c — a, c — bh där E kky 
Bj) 2-1 1) ZARE A a (2), u. CO WIA oe t [8 
后 2 = 0, so, 1 7 RRS BJP i AE AAT S rop Re 
JFB. wE e 不 是 一 个 小数 ,我 们 可 以 选取 
(D wy{z) = (a, b; e; 2) 
u(z) = 2 F (a —e+1, b~e-1;2—-¢; z). 
如果 ab R eab 也 不 是 整数 ,天 u,(z), ulz) VIITE H: 
Wf PI BJ 2-10 (152: 2-10 (人 来 完成 。 好 果 ab 是 一 将 数 谭 ”不 
RER, UA 2-1 (18) tty su (6) JE uale) 向 z = co 点 的 于 
域 的 和 解析 开拓 ;而 加 cc 一 4 一 0 是 一 整数 ,月 对 于 c=g 十 5 十 
b=0,1, 2, ---, RRP AT 
(2) Fla, bi tt oti; 2) 
Pit.Plía--b--D i fa), 
RER ES 0 ija TO 
DST 
Flay reo 
A tati Ob FI), 


-- (1 — 2)! ( — 15! 


x 


LE, — Ini —2)]41 — z)" 


第 二 章 BE. yY 
Hobr ka= pian -+ 1) ahin EIren pH) 一 十! 
Tt 
Här 7 =0, RJ > T 


aX 4 $A Ht ny DL 2-10 41) ip Ap c= 04+ b-i Pe, FE RC 02 
h S Aa BR fd FE LES - 

辣 理 ,我 们 得 这 种 情形 下 的 us 为 : 
(3) LN l1—a— i; 3— E TEEN 

_ PU) rena — Ab E Ji 
FO-ajPra- a?! 

pra ab 

r(-—b— DOI'üb—a-i) 


x (1— stb gia big — DHA 


= (1 — -a), (1 — 
x> nl SESS 
dte 


kn DH IHD — P 1 — b+) -p(l—atn) 
1—1 
Hin if, > (CER. 
n=0 


IG . An eng ZU ss, Lef, e). Ba c EJEM Be, X 
Tu). 有 
(4)  F(a,bia4-b—1; Si 
PO Pa -b— ds Se (-1), D b o zy _ 
Pia P (b) n! (h— 
DTía-- 6 — i l4 UD, 
eC rof EP DES. GE DI 
x HA —1n(i—z)](üd—2)* 


—(i-—2z 


n-tü 


H|: 
ER ett tla) uy (i-n) — bia au) — (5 n) 
Tm 
Than 7 70. > CH 
dup) Lie, 上 十 7 — b Sp Se c, b, BU of d a, ag xp We 
moe oc 是 一 整数 ,我 们 可 职 


78 高 # Bow X K 
(5) mla) = Fia bice) c0. 
(6)  u,(zx)-—ziF(a—c--1,6—ce1;2—0; z) oe 0. 
() wa =F (a, b; 1+a+b—-e;1- 2), 
1+atb—e#0, —1, —2, +: 
(Bi u,(2)(l—zy-"'F(e—a,e—b;l—a—b-Fe;l—z 
l--a-rpb—c-0,—1, —2,-- 
u.(2) E e (2) hj 2—0, z= oo pk 2 = 1 的 点 的 都城 的 解析 开 
dv] EAS H 2-10 (1) 至 2-10 (15) 式 来 完成 , 因为 我 们 在 整个 这 
— Biri 5] EHBAEX a, 5,0 — a, c —6 中 说 有 一 个 是 整数 . 


2-3-2. WERA 


对 于 大 的 |2| 值 , 超 比 方程 解 的 性 态 可 以 用 癌 * 一 co 的 点 的 
an ROTG ZEE Aer BRSE < 一 是 一 些 数 ,每 一 个 解 
u (2) Stot Dev rang, 

(9)  u(z)-—,275-FA,a-*--0(2-72-) -.-0(z-7*71) 
其 中 A, SA, 县 常数 ;如 4 一 8 a y ch MeSS EL 
个 因子 In z. 

FKH jal, bl, lel fl, Fla, b; e; otii trh O. 福 陈 
(1916—17) 及 G. N. ask (1918) 加 以 研究 过 . 

如 果 a, b Kez 是 定数 ,而 5 Hb KH, H. arge | <= — s, 
s>0, MEF |z] <1, 我 们 有 
(10) F(a,b;c; z) E, T ERRORS "ap 4-0 let], 

用 稍 加 变更 的 余 贰 式 , 剧 只 要 Re e— oo, 那么 即使 在 [z] > 1, 
(arg (1—2)| «c B. E UU, 因此 ,如 |e | 9o Wb SED. 
dij ReczReó. XbFE— Tag) nu n fü RANA Re (+n) >0. 


、 ab (ONCE 
(11) F(a,bic;2) —1 Tet ER ep, bio; z) 
: yn! 


=P (e) Tla +m 2**4/[P(b) P(e — by P (a) n1] 


Zi vi 
x | | pe^ (3 — gp) = s)^ (1 —stz) <= ds di. 
grg 


SS NE MN & yü 


我 们 把 a=a-pia', b= BA, om yti AB: Um RU. 
XPF 0<s, Zei, 我 们 有 | (1 — 5452) 777771, cate), Ah M (k 
ü F 2, 表示 11 一 stz| nuda 8 Ra f 

这 输出 
iP (e) (a), 2^1 
(Pasil STP RTP (eB. (Rl! 
_ n a | Laien Bi net | | APOD ] Tie | 
SiM PEMA EDI PO Eeo] 

Doy — B) ry) 

riy  P(Yv4n--1) 

ply 1-18 (5) 式 我 们 得 7-8 RA Se A. X 


n 
E 


Af-5n-i fena — tsiat 
£ 


(12) [Pras] en) [ 2prtt[e | Hy 707771 
JOB wos) (HET n, a, 5, 加 Re z>0, Jiki T Im z. zé era 9j 
Y ANO. DIETE TE BARS n HB, Eb Paral E OG 7775]. 
1H (10) "on eet [Per] FARR, dér en At 
quel 2, +++, (10) AMR A, TEER, pJ £ fi 
T. M. pore (1923) 的 落 作 , 他 对 are cc 时 的 情形 ,也 证 
Bj Y (10). 

wna, c Bez BAe, cet — 1, —2, <0, O< |z] <1, H. 
4m:5 off —3x/2«arg zb« i£, AS 
(13) Fí(ab;c; 2) = (a, b; e; b2/b) 


(a) n(bz)* » 
= [S SE] needy 


Vt bb XI AM EI ge di 的 合流 超 He ig E | SL 58.6 së s. Whittaker- 

Watson 1927, 16-3] &gNiir As Us 

(14). Fia bc; 2) — e UP (0) {P(e a) ] (bz) ^*[14-0(| 62] 70] 
-F LP Ce) /P(a) Je (02)"*[1- p OC] bz] 71)]. 

og. An — io«argb5z«3s/2, RIAA 

(19) F(a, bye, 2) =e ti (ce) / Pie —~a)] (bz) ^ *[1--0(41502 "151 
Fo (Play) e (525*7*E1 4-0 (152] 71)]. 


80 Eom e e m we 

ABBA E áp (gn, CON. eo}: 1918) $f 
TRES PaaS, 

me £ F za (2 l)i et re A 

Let of Uert 

HP Lotte PuegTI Sha m 220 ie. Bp 上 大 的 A, 我 
们 有 
| 
OUT (a - b-+14 24 PQ) 
P(a —c--1-4-À, Memb 
X (1—e75)7***(1-Ee75 OT OA 
dr jargA|«m-—99,320, H 
(17, Plata, 6-4; e; d—£ia) 

CO: —b-EXIT(e) 

“PAY Fle — b +) 

x AT Le ^79 L e time(s eat] [1 o(a] 
AP bite PASSES Toe 20 Wa, H DR Aag, 

£ = ¿+ š? 

~—$u—-w,+d<carga<in+w,—6 870, 

an = an" land, —w.Q—tanci((g—3)/0] 920, 

ss Lan ![b(g-pm)/L], —i,—1an^'(g/D) “=O. 

Bids tan z Dënn dfi. Bn 
—dactan lab, 

TER BOE HEU had B 5. der M. J. hr 
eet (1947), H BEBE (1947) T. M. sp £19500, 6) BE 
2 afe, b= iu, e — 1, Hip P. v 是 实数, D [pu vo 的 
TUE it A. Rr dd (1939) BIET, 


— er {A-HA yt 


gath- MWY ee ee h—i 


2-4. Ka t$ Sk ERBIERSTERO 
Bk br fH 2-1 (10; Tik AE aot Bee EA, (Ë Y S 
Ho, Dy e 2) =: Fb, a3 e; z) 
成 为 显然 SH ënn rennt gE P p (1902, 


SS Sp wR a1 
trio F 的 一 个 三 重 稿 分 ,使 关于 4 及 APE Ea FU RR, 
同样 ， A. Seas GH! 0927 0) 导出 了 下 而 的 二 重 稿 分 

Pic) P(e) 
UN F(a 65 652) =p RB) Plea) P (e —5) 
x [ [e+ rii 一 Gett r} ei I — irg) "dt dr 
ú" 


这 个 式 子 可 内 2-1 (10) 及 1-5 (1D) 中 得 出 ， 
H, me (1909) [FER A. Erdélyi (1937 a, b)] ÆN 
(2) F(a, b; o z) = (P(e) /[P(s) P(c —s)]} 


1 
x | aplaz Rio, 6; s; mz) dz 
D 


Rec>Res>0, 21, [arg(l— z | <=. 
3X PARE BI PEF UN PCa, bi s; zz) 展开 为 zz BI Qz WR RT 
ea SETA FE DY SSK 1-5 (1) 1-5 (5). 

Fil FAFA KA ARAN, OF PE C2) CB a ft Xa F 
(Erdélyi, 1939}: 
(3) #(a,6;c;2) 2 Pe) Fo (e —85)] 1 Pm BEAL E dä 


x F(a—a,b;simz) F|a',6—35;c—5; (L—-xje/(L—-wz)]de 
I 
- (IG) fU Pie —5)3) ar — 2) a) r7 
ü 


xFír—a rijs; sa) P [a+b r, rs; e-s; 
1—-x)2/(A—2z)j] dz. 
HE 2-1 (10) 及 2-1 (15) Wa ERAI aR ar Can ke H $R Ek nt SEE AE Ti 及 
二 次 变换 联系 起 来 ,就 可 得 很 多 的 积分 公式 . 例如 ,从 2-105) 开 
he VA — z (€ z, HERD EK, fF 
laps) Pots; Fie 
OR RS Fetal 


Kei 
== | F(u,bie; — z) 2 lds 
* ü 


GU, — 1, —4, +++, Res<0, Relates) >O, Reihen. 
HE (4) Xu fih RR O E 1 K d 1 * co 的 2 人 下午 分 前 和 ， 


8? 高 m @ es 数 - 
对 后 一 积分 的 被 精 式 夺 用 公式 2-1(17), REA 一 < 及 — = 1 N 2, 48 


ag 


D 


fa 


Mia, dye; —2)a7* l dz e ttr [ ze, b; 279 dz 
+hie) £é—a) (Pb) Pie 一 a)]-t estaca) 
x | Fla, l—e-ta;i -pHa 2) 2 I qz 
IG) Pía —6) (ta) (c — b] * eto 
x (rn, L—c+6;1—a+b; 2) st dz, 
us 


TEE (LRT RT Eas Kr Fi TEE. tein RA 
d FES EAA P TES E Wi k 88 = 4 E E 


s=u—tka: 


(5) Pegate) a-w) č ć 
P(e —$a4-w) P(1 —5-E a — w) 
Dla) (@),(k-e+d), 1 
“TO -+a—-bPle—a) > (1—5-Fa),n! ntw+da 
__ Pe os (tn (5), L 
D(c) P(1—b) & (c),n! n—duw--ia 
Ma 1 
= Fae TG aa | Pt ter e z) 
P CE 


有 + 全 一 人 人 (ou) 
x z UE PRG Ib) 1 F(a, 43032) 2! dz. 


(5) 式 中 的 第 一 式 在 Re Së e) GECKEGE ak RI ZE 
Re (a-+b~c)<i, Re(fjatw)>0, Rel — bte S0, Reb<l 
BE. w ce-as ib, Al) EAZ AU RE. 

RPA: 


(6) IT (cos 057" (sin 8?" gite? go 
D 
Flom NTN wv TR {tay +155] 
x F(—2»,a—p-—rvril-ca—r--p; —1) 
qam pistH HD IP (a —P—p Pe 4-1) {Pita r] 
xF(—3MaG—php—vi;l-ca-B-FEr; —1) 
Re uw — $, Revo ~ 4. 


SS SH Se 83 
RE in am vp, thaw, way, Rida 1-5(13) (gl a=1. 
b= —1,v»-e', 了 可 得 


dr 
(1) eimi | (cos 8)* (gin O)¥ et tytn qo 
ü 


SOP Ty (Paty +2)] 
YT Rr hyt TT E, l;et; 1 
Re «> —i. Rey> — i. 
iX 32 EASSCEETSOBI : BRAA O 的 左边 的 ea PE 1 Die 
gk, py Hk EA A ty EN 2-1 (10). 
WP Ren —3, Rev> —4, 我 们 如 定义 
(cos 837^ = e^?" sin (0 — yay]? grace, 
DKG (6) 流出 : 
(8) | (cos 8)" (sin 0) era gg 
cf’ i2» 4-1) 
INS TEE EEN 
X F(—3m, a— tv; lta- utr; —1). 
A. =f 245 — m —0,1,2, --, B.r=0, HI 


F(-m, —im—ia;l—bm-ta; —1) 


=e (a — pjg” 


= (— 2)" (m 4- a) esc (ax) | (cos 0) cos ad dé. 
ü 


a 3 0, +1, + 2, "rt 
合并 二 次 变换 式 2-1 (24) 15 2-1 (10), 可 得 : 
{9) Fla, GbT b+ 27) 
OTO [FT at Do 
FO POO j (sin 93571 (1 +22 eos p + 20) -* dp 
Re 570, | z| <1. 
an n = Ü, 1, d. mE 得 
(10 Fla, nta; ntl; 27) 
g "nl op 
axi. 1 COS ng(l 一 所 ~ COs B+ 2*)79 di 


Rea>Q, |z| <1: 


84 m od S dk OO S 
EK ERIT RT HE 

(1-—32z cos @ 4- 27) "* z (1 — ze) -a — ra) 
Ierger 


ALR APES BS RUN etae ER 6*7 的 系数 集合 起 来 ,就 可 得 
(010)， 义 我 全 有 


al z2-* I A+ B) 


PU --iBcria-b)Püackis-iec-ibo 

x Pv, ba -4 8-473 1448440 — 403 a/b) 
= p " at oas O) la e? + bier gg 

EIL. 

Re 82 —1, |5| > a|. 

LEAR RR SURREY ani > ibl, 
MA — aft a, —04C 9 BBS HERAA. (11) Aep AG IE a zy 
向 区 域 [a/b | > 工 的 解析 开拓 入 不 能 答 出 在 边 积 分 的 值 ， 


2-5. hie 
2-5-1. ëm 


in n = 0,1, 2, +++ RJ £ ak FC m a-n e; 2) BETES 
项 式 ( 见 第 LO RAEI OF OCR ET 


(1 > se), Pn. a+ n; c; z) /a! 


nag 


=s (Steady (Sony 
i PE 2 =) 


其 中 S —[1—2(1—22)s-Fs']*. 

34 50 Ri Lee (5 <1 JE [1-221 <1 
rex. 在 Reccl0 ph PPS w= t-te (l — t "1 
TE SA 463a 5| ATA at 2-1 (10) 而 水 证 明 (D, ix Peu 


$= S Km F OE X 85 


/QN ` "c 
P fi (b, a — b; 6, 之 】 =a 


“ 1—u-J4-UwXt73 py du 
b-il ll. - ui 

d " ( 2 ) ( Zus g 
U — [14-2«(1— 22) + li, 


B| ok PRSE e Ro IR EGR ATA 
=- ied 十 — i? e—1 
(33 6 k +Z) (- % ) ni 


2 Juz 
atin r . u 
=z | M °F (b,a—b; e; 2) PE Peb a, 
2m Ju iss Fie) 


其 中 GR 48233 aE se. 00 RA ACT Wa AE 
b= —n(n-0,1,2,:- E, är pgën PHA 2-3 Bi 
fos taco AERA, A s= ~u, 就 答 出 了 (D. 由 CD Aw 
c 的 解析 开拓 可 胡 c BOER AA RI PARIETE, 

SRY paj 3) Bee Fb. e — b; e; Di — PRE BERL 
Hc, WE PREM RRS AR BR A. SURG S 
D (1941) 的 著作 ， 

用 证 妥 (1) AoE PEE ee Bf RE 


D ail — sez)" t Y guten, F( — n, ase; efn! 
|s| «1, [s(1—2)| <L 
2-5-2. BERAR 


FRAR (1899). puse (1935) AERE ek, SKA 
gp G. L. ARRA T. W. tif (1948) NEL ORE 了 这 些 
Zea BAT UE BHL AC RE — Mr ER OT DE ILES FEES. RAA IK Zn 89— 
Ap ARE AI 

(1— 2)" (a, 2b; 20 1: 2) = Y. Ape, 


neg 
AY 
EN F(a,b;ie—diic)/F(e—a,c—bic--3;z) 
m fa ` 
TM 
— P KE 
um 1 n* 
Teal lor Ej 


86 高 ma #8 EE SS EE. 
G. L, Bipa T. W. Sit (1948) GENRER BU; Ah ok 
3: 
(5) F'(2a, 25; 20; z) 
Lie (oi, Die (e niet Bis 
neg n! (co- i). Lok: 1) nl€)on 
x [#'(a +n, b--n; etini gJ’, 


e DUNS (a)4 (b). (c — On e — b), de 
8) Fe ú sz) = 2, n! (e dn —15, (€) an " 


X F'(a--n,b--n;cJ4-92n; z) P etn b+ nic 2n: — z), 
: 2 e c (19, (m), (b. e — ay e= Oe 5 
Di Liens C Gab. 
X I" (2a--2n, 26-- 2n; 2e+4n; z). 
所 有 这 些 公 式 在 12| «E REPS BIRR Ae NM (BH m 20 5 
e REO, —1, —2, +++) BRE, 
RRR TT IESU PAS Ze AA TR Burehnali 
AK chaundy (1940) ], gi ix HZ nie 
F(a, b; e; z+ Ë — 20) 
— Ç _ NORHOP (c — a). (c — b), n*n 
CACOU ern), On 7 
x Plata, b4-n;c2-2n; z) F(a- ou, b-kaioetän: E 
= D s CO): tta OR (adn, 62; c+ ni zF), 
F(a, b; e; z) F(a, b; o; Ü) 


=> > Or <= P afe 一 ETES 


xF (atn, b--n; c--2n; z + — 20). 
že lezl II Æ lettet mleti E <l c#0, —1, -2,-+- 
则 上面 这 些 公 式 都 有 效 ， 
ARERR VETER E T KERS (11941) 三 明了 过 ,例如 


SS Mk gu oW 87 
(8) Y ^on bic; e) Fl — n, B; y; O 
. <= " if ' H as 7 1 E LE 


= (11s) > (7) _(2bs)" (b). (8), 


n/ (14-3) Lei, Y), 
xF[n—2,b4n;e--mn;szf/(l4d-8)] 
x4[n—2A,B-En; yen; teilte 

S fh . 

ER ZU letz bie site B Y; Ü 


ae ^Y (— siz)" (b). lB) 
= (1 +; zl. (st1* (e), (YY, 
x Ale A, b+ hn cet; sz/ (A -3)] 
x P[n =h B+ n; Y. n; Gf (12-811, 


n=) 


n-u 


Té 


ME (2) EE DEN 


(10; > C; ) sn (n — À, bie; zY F(n—Ak B; y; É) 
*=ü 


n) ES” (e), Qs 

x PFiu-,b4-n;c-Fn;z/ (1--8)] 

x Eln-A Btn Y--ni £/ (1-3). 
RK > G) D EE e F(n—,b;e-nuiz) 
x Fi—XBi yn; Š) 


ean [s(1— 2) (1 tl" 
= (1-48) A ) 


"n-u 


H-s Ú 


n 


LLLI 


Dn Bia p Md ETH z 
NONO ^, 5b--An; d 1 (84-2) / (E 21-52] 


x F[n—À; Beas Yd mi (SO --8)]. 

BUE XIX s, z, e Ea Ho Eq I sipi ELSE EE pQ i! 
HAL Fl Roo, HOM [s] BAD Mes. %ú c, 90, —1, 
EIDEL EE EE Pee) "t 3 [P002 V 55 MX Bg Am a Ar e a 
y Shei 0, —1,-—2,.--, PRS EMA, TEDUXX EX 
的 一 个 特例 ,有 


88 高 e gg e 型 m 


(12) (eB d; —Aiz) F(—m,B; — X; Ë) 
n=O / 
— (1-- s) (1-5 —s2)%(145— s) 


EA — zŠ , 
xF |, 6; u=]: 
因为 F(a, b; b; 2} = (1-2), Rein e— Y = —A, Vac DS ü hJ—- 


个 可 以 写成 有 限 形 式 . Anar (8) Be (9) py C=O, BR: 


A ; 、 
> W SF(—n,bic;z)-(íl--s)'F[—AÀ,b;ciss/íld-s3], 


sat 

“fh . . . 

> (ero —A,b;c;2) = (l-Fs)'P[—^,b;o;z/(l-Fs)]. 
a= 


Mk, dm (12) pig Co 0, ER (1)， 
SHEA) Ag p BED P 5 E EAE Se ES E A ze, E. B. ik 
Py (1904) Gm: 
(13) PT nc LA 2) PF(& —*. iri Lutz 1-— 23 
KAREN DEE EP lr) 
— Lët, nes lates PG Ab te l-i 1 1 — z) 
PATAH TOt) 
POA e+e + 2) Pb pw) 
än A — k= = 0, fi (13) 4936 beet ak PASE TT 
由 A. L. 迪克 斯 思 (1905) 加 以 推广 ， 


2-5-3. 包 言 二 项 式 季 数 及 不 完全 请 函 数 的 关系 式 
我 们 以 下 面 一 式 洲 定义 w 的 多 项 式 C y 
, "ah O » dni) _ (1, 8-0, 
d E (-U fia ni PE (u —9)-- Hh 


Dn! n=1,2.3,--- 
根据 这 一 -定义 可 有 


Pe . EN e af Hy VL 
Pil, — u; neie >z ( K 


n D 


SS BHR Ww 89 
figi; 2-1 (145 5X, 


15) »( ME casas a rtl 
wn A rf 3) v—u-cl 


Hu 


=1-+ ET Relu — v)2»1. 
因为 
(. W m) == " (" M o ml finti! 
br xe nr EDR 


ti 


C H FEE ip ny Zen "ib MA fy ae 
> nn Gru)" 四 (. J >( m H | H ) 


^—m--]; | 
B ; — S 十 NM (^. | 
Ej (15) 式 合并 ,就 可 得 


o ASUN vr 8 vul H "4-1 
16; ZU MET k=} ] p=) ^ iH | 
RI R6; Be RAE, 

"rr 2-1 (25 APH 2 — 1, qu B| 2-114. kai 
KREE Wi 


DNA EE lai Ye ta) 


Rea em 


ktr a= —T (m A6 SE 
po (M '/m-—u-l 3"P(l-—2s1--u)w c 
Zi š C JU n erat -t ; A 
[re] PL, el MC Dh PE Ae LEX e i I EDB SO el rí He R 
ALARA PEE F PAD EU—7^7 r8 JL P : 
(i) SS: 以 特殊 的 数值 ; 
(it) 4p awh 5X Xx 
Ail) APER PAH bk, FERE z HOT X EL FA E 
例如 在 23-1 (22) 江 的 两 边 或 在 同一 类 硕 的 一 个 方程 所 
宁 


F(a, 6;1+a—h; 一 1 = 


gü m E + MS e 


Dat, ur 2-1 (341. RE Fin, — n; 1; 1) = 0, diri nf Sé RS Zu 
下 形式 : 
SECH REEL m1)! 
- ; =j f. 
mS nln! Gun)! 


rbl 2-1 (301 (age Zo AX AX, 
ok Teer 
m-i a 
SL 
T[ PI IB 7 A An Ee aber ge EDI 
、 P(a-1-1) 
JF oli o 


T Ptol — yn! F(m-«e,iis4-1: — 2) 


UR ACHUN: 


( “ jam pl — m, La —33--2; — 27h) 
m-l 


f uc — 32,9 — 3, +) Ü, 
不 全 D 函数 
EXC dese pn oar Tag Go 
Bp. g) =| (L— 239-1 edt 
1 
Ki Ip g) = B: (p, g)/ Bile g) 
By! p, g) 叫做 不 全 8 om 
B, p, q) = pa? F(p,i—qi p+]; 2) 
D (p. o =r (rp. 
ply 2-8 (315.98 2-8 (45) ABP ST PAREI Xs De y. HY nr £ 
T. A. Bancroft (1949) |: 
mI (p. q) IT (p+ g:-bib—23a)4,ipHd-l,q-— List 
(pho pel, p,q)—-gi.(p,q--1)— ptr Tipi gyl -0, 
qI (n qo) pl E AE 
2-5-4. EPA 


高 斯 A812) | FL Gamis (1876.1 (PAEA A T E AEEY P 
RG TRA, Pie- T A SS: 


第 二 章 et x 91 
t. b-i e Ti 2j I 


Fa, besi = i "E 
l=- (uc 
Ma Z 
l-- - 
1— Va 
Ara a _(atn-—1j(e~b+n—l) 


— í(c--2n — 3) (e 9n — 1j 
(6 -E 1) (e an) 
(c-- 2n — 1) (c-- 22) 

HM 5 —0, AN Aire Leasing, 


"E 


wl, 2, a, ++: 


2-5-5. att TM RERE 


ARABS REOR n Yo Le Ta ^s d Nea SE JF X. 在 
退化 情形 下 ，2-1 Q 式 的 解 至 少 有 一 个 常 是 初 管 画 数 ， 从 二 次 变 
换 式 1-5 (24) 中 , 取 60 时 的 极限 ,可 得 形 如 下 式 的 结果 : 

F(a, a+); 3; 2) =Y(1—2zD a Ee 
F (a, b; c; 2) Jn i AE AB PF e TE XE HET 2-8 (4) E 
2-8 (17) AJAA, PF44323 yy SUA VT CHER BH RAN PT AEE 
及 二 次 变换 四 六 出 ， 

Së HOA SE dru UL TN Bi er Geh ap KR (Is ek H 
AUP F3⁄: 

4 PR AG po G) Be 


BR o, b, c (X «| 名 * # x 
Leo, i(a-D), die air | potz [maan d 
meest Ae ak | I 
—9,u-c?w5i ets (4—0, | dope ái LEER EN | 10, 11 
—H, atn; y (n0, 1, 2, sc E HET ERIA 10, 11 
bt eNOS 13 
1/4 lfm, Lin BE FE CE m a= 1.2 8...) z pg | 14 
2-1 (1) =Z ASE BU E ' 
a, bea, c- cee | ”2 | EDE ogg 


MM - 
etext} E | pas Bex 002552 


95 m D d A EO OM 


2-6. RSH 
2-6-1. EX TIE AE 
AUD PE A Berg EH nl IT E G. C, 28 ARE E1936". ën 
1— TIERE E akka y PESTS TEL. FRR aK GE ër wp RE 
pan (H Poole 1936^, ip] Een] iden PIEI: 


ceu ` l1—oG,—oc.Ydu 
1 — ti Th ubi 
qi mts SE ) dz 


s21 “Z, 


al E Datt (Zn 一 2421) (£n — | 


DC 


Jb xb ay EN z, BÉ EEN, Ge ën Zy 5 2, 但 2, ~2,%2,% 2, H 
" 
(2) > (ap aa) =1. 
n=l 


STE z= 2, (n—1,2, 3); Wika, a, 称 为 属于 2-2, 的 指数 . 
FRM RI BET Se EE. 0D) 式 中 的 dulde Ru WRB 
38334 TE PR . 

SFE OL) Re Ree ME OO RR BR. 

"s HE k ma, as BRED, EMEA 7p E SS 
Xx, DST z= z, Ab a, (1) APOGEE fh yr 68 He uu). 
tafe), iff 


mm 
H (2) = (z EN > va(z 一 2,)^ 
ei m= ü 
(3) | = 
u (z) = (g— z.) n > Pal? — g, 1^ 
4 一 


MPR Cath MIKRAT zs cs 23 DERI RECTE z. IL tO, 0540. 
in A7 X Lr ERGEBEN, UC pu- Tre JL pRB fg XY 
数 的 项 ,' AS deme aD SUBIRE ERIEEEDSE TS SU 
Jens BI LBA Len EIS. 

Ji ELEES 


(4) Pea, Ge 06, Z 
Du oh oi 


RADE (1) 的 解 的 全 策 ，B. Ss (1892) ger: 


D Zi Zo Za 
=P ap HP a.—P-—o m +G z 


ait? alj—-P-—g umque 


H. 
LG b 1 ey Zo 23 
(6) Hs G, G, eyo? o Ge OQ Z 
a; di mG ar oi G; 
其 中 
d , Zei D r NEL tE 
( "OsiD 77 Oz, +D 


A, B, C, D HEERS, GPR AD-CB#O. d (5) FY (1) 
的 一 个 解 与 因子 
z#—-2,"fzez—2,\"% 
(==) (2) 


GURU RE Be. HARPE DAE S) opis Pigs 1, 2, 3. 
in z, = oo, RI (S) ay e en REEL LRE, 

如 果 245 sa zs 为 已 知 , 我 们 党 可 找到 四 个 常数 A, B, C, DLE 
ZAER AD — BC, 而 bi Os C 是 三 个 任意 设 定 的 常数 ， 
所 尽 (6) 式 束 朋 我 位 常 可 用 变数 的 一 个 对 应 代 换 把 (1) 变 换 为 歼 曼 
Jj PRESE E De Cos C» 

合并 O6) 两 式 ,得 


94 高 & SG e NE. 


[ #1 Z, “Z, i 
g — Zi 1 Z — By 4 
(80 Pra, ad a Z= | — Sat 
' a — Za Eent CH 
Ch: 3 


Ü) o0 L . 
r 1 0 (2-2 ) (z,— 22) 
x P 0 £4 TF Bg} G, EE (s ER i 
V0 a -=J My 
(i — OG, G (l a,—-4, 


ABI PE 2-1 (1) ERRAI TREE. era 


ü oo L 
(95 d 0 a 0 i 
1—c b c~a-—é 


是 超 比 方程 的 疡 有 解 的 第 合 . de (8) Fe su Sede ARE 
2-1 (1) 的 一 个 特殊 情形 . 因为 超 比 证 得 可 有 24. PAS RL sees 
HRAC , 艾 这 个 转化 是 不 能 哈 - -地 确定 的 . ix DH Php Dir d AE 
eA, HOE 18 PS Pa FE ah AE 9, eo, 1, E 
4EXX EE x ERU TREE Sp ar a A 1 — e, 4 一 0, c— a — b, DT 
2—0 É =l M MBE EAE, ALARM e 
(05 g-=2, 1—2z, gjit 2). 275 (A—2)71 1-27 
JB TAROT RAT REDE. Ae Rat i a7(1 2)7 deed SURE 
2—0, oo, 1 HIST TE EE TT 及 t+ 使 + 一 0 及 
3 一 1 Xbüg— RIEN, 内 为 我 全 在 谷 一 个 这 些 点 上 的 两 个 
指数 之 间作 选择 , 故 可 得 2-3 0) KAER Ac Er B9 2-2-6 — 24 个 
Abe. Gg Y 24 个 解 , 其 形式 为 
z^il-—2,".F(a*, b*; cw; 2*) 

Më e" 是 (10) ben Poke, op, Anen Bo, b, c Sol P di 
Z. MENG A 3: AE 2-9 (1) 至 2-9 (24) 式 
P, Xk 24 "Bn EAA NA LT AUS ie ra — Pñ 
Bie NA A CT hant SEET ZE tay, tas tet e ANH, 

KORAL E fj = 88 nf EUIS FEE KE SR AR E0148 20 个 
FOSC EPIR T Re 2>0 内 有 效 ), 它们 上 2-9 (25) 3: 
2-9 (44) sk. 


第 二 S H H GG St a5 
2-6-2. CCS ke 
PAK FAL ka CARB A H XX eR Bet: 


rÜ sco 1 | 一 co Il 
(LL, ii da aby je e, Ho, og d 


loa os L oi 2a. o 


Abrir es 4- a5 2-0, aya +, H 
Ü co 1 l w w 3 
(12) ps 0 a, sers o, G, zb | 
4 4 o : 
JE oos HL:s-expiQ2s:/20. Dr STAR B. 5 
STOR Ai E. Gärt (1881) 研究 过 [并 见 E. W. Barnes 
(1908) 及 G. N. Watson (1909) 的 落 作 ] 
AEDT AS T6 ren Af SP XE CAE E py AX 88 IE 
Fa. TAA E. eee (1881), (1938; HHE. 


时 ! H 


2-7. REET 
OFTARE, PT Beak ys BERE 1936, 1938 的 著作 ). 


2-7-1. Gu Fons 


on EE TE b— a, c —a— b E EWEN 
(it, (2) = F (a, b; c; z) 
lo = —gi*PF(a—a-4i,b—c4-1;2—27 z) 
Ae ll 的 二 个 名 性 独立 和解, 在 区 域 12i b PUB IERI, 
(HFEA = 0, co, 的 每 一点 上 上 ,两 个 解 由 至 少 有 一 个 具有 一 -大 
nh. PP gr ae ee PY digi — RS (PJ ES > 一 二 为 起 点 
ete) ox "sr? SERA RT COT ECHO pA TE ie). FRAP] 
PP EH Te) aia he Foo). DE cH D Keel 


(1); 


Dë S SS e Ge P & 

AS E ATE Cim Cu AE BEALE FESSES? Jr 30803 Za RT EA ír. 
yA KE Cus Coy I Ct Chay BIS la, Hor 808 2 aS XJ 
Ming ise. WAMA 2-9 (25) Æ 2-9 (44) AP, EJA z, Ë u, 所 
SR Chu Be Cu 的 影响 有 如 冬 头 所 未 . 


AH 
e oe 


Uy pena, 


Ct B u +B utt, 
(3) Cw) 1 1171 digits 


t Bu. Pu, 
Ap 
By 1 — Zie’ te-a- Bin (ra) sin (zb), 
SIN (mel 
me TeyT (e — 1) 
B.-—-—2 in(e—-a—-6} l 
12 ie l(c—ajl'(e— b)P(b)I'(a) 
2—c)UP(1— 
B, Sing'ste- ëch | Ug cnc c 


TO-a GoW AF a-e pbe) 
By = 1 4-gigiste-i- o Sin z (6 — e) me (e — b) 
(2) REER ED RUN. Ju f RES (3). 我 们 从 下 面 的 公式 
Jekk LR, 2-10 (D1: 
F(a, b; cj 2) Aya, batb cel; i-z) 
+A, (1 =e) (e —a, ¢ —6;¢-a—b41;1-2), 
ei^ F(a—c--1, b—c+1; 2 — c; 2) 
=a zl (a-—c-41.b-—co-pli;aq6—cc-1;1—-) 
SE Be ET egal Ae (1—a,l—b;e-a¢~—b+4+1;1-—2) 
=) (a, b; a-4-b—c--1; 1-2) 


hal — g) 5 ?F(o—a,e0—b;c—a—6-El;jl-z). 
这 就 给 出 
Agathe, — Nit, == (Auen — Agee) F (a, b; a+b —e+1; 1— 2) 
Peg ty — Pag mm (Agoda — Aging) (1 — Sib 
X F (c-a, c= b; emam btl; 1-2), 
ASA CE DUE 


Wik Sa 97 
Ct 


TEM — Age ex pl 2m (c es (£ — 55] (att — Mtts) D 


HE Ab 
, eT (e—a =b). A Téc)P(a 4 6 — e) 
n Do-—aPic—h 1 Pia)P (b) 
Aue ee Pte a5) P2-e¢;)Piathb—e) 


= pa-ra- i efa- G ert 
(3) AERA PRR ERAT ERARA EM ja 
Ji— PER. 

Ae TES (in 2 — $) KAEA RR XE u, u, DR 3: 
fA WJ YF SPs Sha asuy: XX Pe SE AL Pa Se Be aer 3€—- 
AS CO RBA, XP RICE A (2), (AOA 
通常 u (z)/u,(z) PEW ORI TRS, othe W 
“FO, 1, 42, --+, HJ (9) RO REGEA. Has Dër, b, 
e—a, €— bP Bey fi — TERA Edo i on, XETE— FY ENA 
ZAP T- Pie. SPER 2-2 UD PT tu SR te HR 

HA. wo c SEAR, H DEEN PG» 及 13)， 为 此 我 们 可 
AY FN 2-1 (18, 2-1 (14), 2-2 (4) 2-107?) E 2-101 
Viu ESE utto P, a= b= ñ cml. 所 有 三 个 指数 差分 1 一 6， 
b—a,c—a- b ARS Pe, HOS uj Rz 

eg ($, i i; z) 
4 = FP (4, 3: 1: 1-2). 
于 是 可 得 
(4) Cin NS 
uM, 
(S) Cen ME Bikes 
Hs. 
<D h BL BJ JA Pani 
LE i-É£ zril 1—z)F(3143:1:1—2) 
= "xn y. 
=$ PDs tying, ia Al — >" 


n 


88 m SW E WW 图 数 
RKP AEBS AA 2-71 (15? 用 221-4 Dän ix fn. 
B. le er BIER (FL Poole 19036 ] Wan TEE FOR [ep PP BS OE 


BHCHR, gode RIO; AEE T AC Ee n Es SA FE 
Je IB A PRE. 


2-1-2. WERHH 


(ez Kampéde Fériet (1937), Poole | 1836). 
Ata RAPID, 
(7) l1—e-À, a=, E ahr 
{Pete tne PARA RB 4 WE , RJ 
ya) = di — 2) Pa (2) 
PED 
(8) FHAIO Mrz) yt 
此 中 
LA TARE- "—- BEE ie i. 


* D a " 


» eau f f dw 3 fd det? 
II de? de 2 ES dz 
M wE) = yi(2) /u, (z) 


Hop ug. (8) bI PEAT ME. 
(10) fw, 2} =21 (A, Bi viz). 


如 果 “ 是 z er EHE, I RETREAT REGN: 


* F ua 8 ll 


GU eb (F) HG 2). 
X 


Arik ? 8 Í Ar- ër 
G2) en ep Sri pi = 
Hop 4, B.C, D Zeg HAL Up AD — BCZIO. 内 此 ;如 


Ë= Aw B) Cub Dy, 


$ — SE P Sr $9 
AuwtB | 
H {w, 2} = Sr af 
RNAn wie) 是 (10) ny — 1-38, DU (Awt B? / (Cwt D) OPE 
(10), TRA EASER] (10^. 的 所 有 解剖 具有 这 种 还 式 ， 所 以 如 果 
我 们 已 知 (8: DI PEPE DT AR. BATT OR (10) 的 全 部 解 . 另 一 
Af iii, Jur (2) 是 (10) hg — 4 BE, HJ ve (z) 不 能 是 一 常数 ,除非 
A m 2 =u" = L, TUS SHG. AS 
a3) n@ew(S). ae) ' 
EJE (8) en 880 ESE dr RN. 
我 们 将 只 ett, r, k; 2) 代表 (10) 式 的 解 的 全 集 ,并 称 3 为 一 
AY af Boge eA. E ALE BY DA S (u, v, Ag z) SEAR, 
AY LE AH Es (A, M, v; 2) FE 2:350, 00,1, fF E— COS ABA IA] E: + 
“PERRY ID FL w 与 4 mox ny SK ho ib d —- — A 29 
ds/dz W s 有 一 -极点 时 在 有 所 有 z 寺 0, co, 1 ERE dade Hg à 
PE. 这 是 由 于 


ds f dy. dy c 
q (ge Yaa), 8 
BEAR A F — RC. 
BIR EPS TA, s.» 是 实数 ,我 们 可 以 用 违 带 三 比 级 数 
MSAA D 2-1 2 J 2-7-1 M) AANA Re 
SULLA, m-I- p, MAY; 2) 
fom, n== 0, +L, +2, ee 
在 IL m rem ABB APA TT] — 3809 Ger AE i Sr 
Hes E SP BR DS D ES: 
G-A, Hiel, Dan, rA, ALI, 
SENSE (1873) S REESE Lt T= S (X, s, p; z) JE Lob 
ja Lm 220 LE kt KENE ff Ad 上 ,三 角形 ^o th NK 
Tg. E H A = Ez [jul CHA PA Bf I EET E] de EB nV 
Fg 2= 0. co, DH ARS Az, Ger, vo. 此 处 所 说 的 "内 ” 
Bin ON dAn 2 WS BIET ASI IIS, 


Lod 高 m NM E H S 


MEER ZENE Bf £a >= S (À, i vi z) AB eK UE 
z=2F ART Tae vu fest E, buch AQ AH DE 
Jj ik MA. ^y TEL Gg e BS FAB ADR, ten + [Bl Gy TR 2 Ll 
TER EO AS ES, Ro P RT PX AERE 7-7 TRECE te 
Di _ 

` — T + ty 

aT -F og 

Hp r ERAT rA, T JE + Ree Ma GB) 1. E 
Tcr. 我们 畦 称 这 为 关于 加 的 芭 溃 ， 完 成 对 外 接 了 三 和 角形 A 的 
pn ker. LO BY 9 53 i = PSG SS Ar An Ass ES Do bh H 
T] 215. E oz, eS EE A 3 IT — 
AAS, LIESS TE, WSOP AS = 787 9 FE TI Pa h 5, BY 
HHZ T= SA, P, v; z) 78 — PAPAS YL Dd SZ 
(là)! zoe (h, pvz) 
SARS RR BAP BORO SPHERE o IHRE të 
SESRTU RE A, v WRASSE ss Pa Be ATE Er 

8 (A, M, V; 2) BAC BCT, A. Ky aii Ib AP 15 4 28 165 fi. 
HA. FPALZE (1813) HARAGRA p An Pe ahi NL SE 
brGLgEdeBS SA) E r, p REG Re, WE Zon. 


3 D. 23 2 


在 1(p= 15.2, 4, 6 WREE F, Boni E 
Ec. 特别 是 ,可 取 


SS SI E s i01 
fon Lt 
oit d Lin: T) SES ` 
ZE Ass D 的 情况 下 如 果 我 们 取 
Fihn lil —2) 
FPR 
JAY Ay 48 eR 84 B3 See, Se ae p P p Be 20) TTA EG 
KET SEI. SRP RE AB SE, CTI 14 
X£ SIUE thar yë (1890, 18920 WISE ER AOS H “F BPE SH 
boy ABER 1897) EAE, &2(z) f - PLA 
k* (7) = (8,/0,)*, 


r= BO, 0,0, z) =š 


Arp 


d. 一 总 5 — ine erin 一 gwd aE -—9 E —1ħ neira d 


n=O n=l 


B. —1 十 a > pints? =: guck (1 + 3 > grim) 


Sal E 
B 7 Soper, My EL HE 04 1m 720 BP EH CR Whittaker- Watson 
1927, A& 21-1 22-3 fH; , 


2-7-3. 均匀 化 


dm A2 5 13£— PE a v b CGA 2-7-2) 
z-k'(r), 
Hj P (a, bc; 2) teg 7 pn" SERES EC EN EAI Im 77-0, 
ELZEXEADIERI, 28 T fe (1902, 1903) fr REB IX pang yy Ñ 
(15) iP(bP(c—bF[a,bicik irj] 
za (e) [0 0, 7) 19? KI T) du. 


其 中 


| 0, (z, ap 9, (an 7) YEO 
"= EA 2. 
uin " Exo T). b (0, 4 


«pee pesa 
0,(0, 7 9, (0, 7) 


102 高 A E @ D mM 

Vi Ou, T) (6—1, 2,3, 4 是 下 个 雅 可 比 Oe H 13 v8). Tur 
IR GAPE ReccRebL0gRr,HO (15) SX RIS EAR EATER EA 3 
BRAKE CL 2-1-3). 


2-7-4. FA 


ae ula, besi 2-1 OD üg— t Aei SR dc EE E-E gu 
220 上 定义 ,点 浊 00,1 SHER Dir 
(16) we, bca =A 
ae A TERE RT RR ER T z 值 有 所 满足 ,这 是 由 于 
2-1 (D 的 解 可 以 2-10 71; Œ 2-10 (5) 的 办 法 同音 点 4 co, 1 的 
ah he Ai fda: ër RASPES A PRS NU 
求 确定 : 

w (2) = Col — za) gk, vale) — eu (z — z): ln(e — ze) 
Beeb 25:0, co, l, 如 29 — oo, A z— ze W FA TI TH aX de 
说 如 z— za Al u/ve iji T — ire Tr DEES DUR. fü (16) ër 
0, co, 1 frg $t 8 afi A R TB 45 ERRI Cm 2 ER al 37 DC B 
Im 20 BHfüBB P vs 的 一 全 单 值 分 梳 ) ， 在 上 滋生 下面 的 其 余 
HP. z 有 是正 央 的 ;因而 16) 只 能 在 这 里 的 有 限 个 点 .上 适合 ， 

在 a, b, c 是 实数 的 情形 下 ,to, 63 ci 2) BEDELIA ër 
的 数目 ! 序 在 4 二 0 PF01669 SERSEO fr ra e E (1907). 77 MESE 
yz (1901, 1902) HR Bek (1917) 855g xL, Ta JL A EVER RU 
tei 2-001) E 2-7 (2) GRE VEI ARS, 


w= FR atn Y; z) n-—0,1,2,.-- 


dn o," Ka Y 0, a 1 — Yy2>Ü rA F r 442 CAR SC 
FFE Oca) W 10 EST H E YT. 


第 二 部 分 : 公式 部 分 


Q) fia, bree) => D (b). sn ege, —1, —2,++- 


w = = f lw 103 
GC kat 
(a), = P(a Mn) /P(a) —a(a-4- 1): Cep 9 — 1), 
n=], 2, 3, 
如 果 c= m l, rp m, iz, Hi 


mooi me Oe 
(D FC—m, b, mei A SÉ Ta 


dE ETA 
Tre JL 4° WT A ES R; 38 39 e as CSS PH C (RS 272-1 S 
J- 0-21 
(A4; +e =i oa, 538; — z). 
(5)  L(142979-4-$(1— 25 77 — Fio a $43 1: ei, 
(6) HAO aa = Rio e:2a; 2) 
=(1—z)' F(a, a+ 4; 2a; z). 
(T) | (1—2)79*100-r-2) =F Qa, al; e; z), 
AMARE DRHE . 
(85 i1 ): ee zz NA # Piem lia —m+1; — z 1, 
(9 = M = x" te ee mo a mH? — 2). 
WO eee (Q oh zY the F[14-3a, $9 $a; 1-2 - a5; (eh 2) 77]. 
11) cosaz= F[i«, — $a; i; (sin ei?) 
=cos z F[4+4a, 1— $a; 1; (sin z)?] 
= (cos z)* F[ —$a,4—-4a;4; — (tan z)?]. 
(19) sinae-asinz F[4+4a, 4 —4e; 2; (sin ei") 


° | 


= asin z eos z P[1--3a, 1 — 1o; 3; (sin 2):]. 
43; sim^!z—zF[li, i; 3; 27). 
14 tanjcig-cPF(1;B;—25. 
(25) Inst lisar (1, 1; 2; — a). 


(16) In inte PG, 1; 35 25. 


d" 、 
d qm [49 tec 1(1 — 23h76] — (eM NIP P(—n. hie) z). 


104 m & HOS 图 Gm 


GE >< =š 
(18) Fa, b; c; 2) =F (b, a; e; z). 
(195 lim [Pic F (a, b; e; z) 


= Gai atts nii F'(a--95-F-1, btn- pl: n-p; en, 


n b 
(20) B F (a, b; e; 2) DEED Siet, b ni eam; z), 


(31) (ae "1PF(a--n, b; e; z) 一 了 


Di e. 


(22) (ec niet (a, bie — n; - [sg z1P(a best, 


da” 
(23) (e= a),207 97101 — 2)?**-*7^ F(a — n, b; e; z) 
T 
`" de" 


(24) mox j*th-07^ FP (a, b; en; z) 


[armeni ri —2) erbe Pio b; C; eil, 


E inn: * F (a, bi e; ail, 


(25) (~1)° (a). (e— b) 


GN. (1 — 2)*7! P (a n, b; e -F%; 2) 
E] 
d WEIEN 
=L (L — 2) PCa, b; e; 2)]. 
a 
(26) (e—n)Qz'717^(1— 2)*-* P(a n, bi c— n; z) 
d 
= J> [2*7 1(1 — 2)*7**" a, b; e; zy]. 
(27) ce — n) PETITA] — zio Enn b — w: e — niz) 
d^ 
EP? wb Id a thr! Pío, bier sii, 
ENTER ASISTE F HEBR Be > ing 3 Ba F: 
8: cec galha l. bese y+ Gace azp bal Fia, bie; zh 


as lini bres z) =0. 


KER 


(30) 


ay — r zx i Pg x m 
(ecb Fia, oder aide heb bum Poan bie; x 


4-biz Ji Foe d Hl; G; z) = 0. 


ciec Die D Pia, b;e—1; z)-e|[e—1—i136—0 —5 —132] 


x Pla, bre; 2) + (o — a3 (e — e P Ca, hi eA 1; 2) = 0. 


BAPE SECT] 15 PRAT CK ia, mez), Fiet 1) 


FDL, Plet1) ADR Plath b: e; z), Pia, blie 2) 
Ate, by cA; z}]. 


(31 


GE 
3; 
CES 


(39) 
(36) 
(3T; 
(38) 
(39, 


je —2a— Has P Fat c; HF ila) 
—(e—a) F(a—1iz:0. 
(b —a! F-FeF' lati mir b+) zs, 
te= b aa l -— 2 Pla l. — (e= by b — 1)=0. 
cla — (e— irf F—ac(1—2) F(a-r1) 
+ (0 aie --bzF (e 1) —0. 
(c—«—1).F--eF(a--1) —ie—i F(c—1)-0. 
(c — « ~ bE — {e =a P am 51] —z)F(b5-1z90. 
(b —aMl-—2)PF-(c-—aPFin—1l.-Eíc—-ZYPF(b—1)-—0. 
elei F—eP a— Uklo bizP(c-- 1 =À, 
Lë i= ies de DE e—a Hia 1) 
— (e—1jí(i— z) F(c—1) = 0. 
[c — 2b 4- (6 — a; 2] P 4-b(1— z P' (6 --1) 
— e= b) FU — 1; =0. 
cb (e—a)e] Ph bett — 2) HA) 
+ e efec bjek iel = u, 
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— fec I z' Fie] == 0, 
efe~1— (2e — e -= i —1.2] Abiem ie bs F (c-r) 
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s Zia b DP) 
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Fa, 2h; a pb b à) Bape he pen’ 
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Zur Fiat YP) 
T 1. Be i) — 一 一 BAY 
MBG Jathi latg: Ai (3) oke, 


ta -HiU —1, 一 
P(atd, 34; 244-8: 2 jac. 


zu Dap hte ua hl; _ Lu 2a sio a 
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2.9. 康 曼 尔 和 级 数 及 其 相互 闪 的 关系 


jure Eme 24 A er P: 
Jd) aged (a, ici 2; 
(3 = (1 — SITE Co bio z) 
(3 = UL ai cbc; sie Lu) 
EN = L—2i-' Ple- a, bie; z/(2-1,] 
Di wel (a, b;aq-b-pl—ecil-— 2) 
(6) = 7! P(atl—e,o+l—ojeth--l-7,; 1-2) 


VE co (a, aq l—c a+ b-d4 1 e] — >) 
(85 zz P'(b-+- 1 — c, b;ia-ph-pl—ve;l—z0 


(9) wpe (2) "*#(a,e+l—cpafl—b; 27%) 

(10) —(-zj't( it eb; m--1—5;27i 

(M —(l1—2j7?F[e,e—hóiadpi—^ó: 1— 2171] 

(12) ng —-i£jUulbc-ilFevRi-el-—óiaci-ó 
das) 

WS) gnei-—upt'EbLl-ebih-l—nu;i 

(14: a 

. 153 =. (]— s) t p|, ht la dee] 

16) a 
ae 

(UT) us Sie Mia +l e, h l— e ec) 

LR: zabe(1—237 oT 6:2 —6z) 

ER Elle Tee GE ENEE 

(20) = gtt l e= zitl E bL -e eak ee e-d] 
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(G1) Hgm {l — S Bt etm t, e= hetl- rah: l— z) 


(32) =z ° (1— zat Air en, lobe tig b; | — >` 
(23) = ahd yeh Haa l—ase+l—a—abs] — 271) 
(24) =" (1 — zye=s=5 Fie— b, lL—btyc+l eh: — 1 


Pi r tf |, ttt de iL = + FJ ay mu dës 2 EES Kee ube e AREE, 
BA J 20 TRA, dy B: 
(35) e pf Pie SEST | MAP (e — a 


Pia ab GEN im Pie) "1 
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Pay b+1—e) Tiy e—a 
Pladb-+1-0 2° pe 


glata TEN brl—e)i(e~a@) 


十 gistbri-e) 


(26) LIS 
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IN +i er) E 
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PF taic—B) M 
(27) e DEER Eege Fe) 一 ^u, 
Pi (L—«, Pb) 
at lb WW 
Fe rae 1—a "a 
. sella Pit ré 1 — b 
ags gt Bb pie — Soe IL —— 
(38) © Mab ay = PR ech o a 
grantee) PO P. l — H 
Piati- ny 2 
, , Mera d-~ 4> US 
(29; cit fe aji DM Pe Pie D a, 
Lieti-a—& T 
oh tt! 1-4) dE — 5) dai Dé 
' Plía4-1—5) 7 
us Poat] ib? ii Le IL 
(301 gfain pine iui ae ity = MOF Qu d d-ea, " 
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(32) 
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l(ci—a-b) 57 r(9-—c) š 
PF(c—b)l(a--1—6) 

Plati-b ^" 

LIT at) y POPE) 
pore tO Toiy 
IOL a) . Pieifia b) 

SFe- ar rE ^" F(e-6)P(a) * 

| l'íiad-br1- Ed >e) T(a--br1—c)e-1). 

" F(a4-1—c)P (b4-1 — e) f(a) P (b) É 

| T(a--b--1 - c) (b a) 
l(b--1—6)P(o) 

l(a--b--l—efí(a--& un 

Piai- orla) 
| T(1—c) )(et1—5) 
“FO b apiet 
PP e aAA D) as 

ria elie bT (a) We 
_P(et+l—a- bT (aib oila tlh) s 
B |» PAH Ai Die br(a-454-1—20j 

| T(a pb —c)T(a--1— D) intend) yo, 

Plai otla) 

ut Ca Me (1- c) o--a) 
PO ati b) t P(&—co(c—arü 
CG el {a+b oreLl 


十 et 一 的 


gx) 


+ givti-a) 


= 


ea y, 


+ 


ils 


ginie- Am 


à) fab H 


l(k—ajPic—a)P(a4d-5--1—c) ° 
lía--b —e;Tib4-1—2 
Pib--1—c)P(bj 


^" 
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riore ab) ok PO2 ei Pia b 1 
INS —aoM'ü -h l(a--1—cjf i3 12e)! ‘6 
P(2—c;P(5- a; 
ER E LL. gittl=c} 
a2) Fai- ortie "s 
+ P(-cl(a—-b et 
Pü-P(a-4-1—6) 


l'íc--1—a--6jr(1—2e) 


a^ 
(dli u= 


H 


x 
(439) Me PO —aMPO-—o6) a 
Pieti abel, 
oar ^" 
(4) (ie --i—tu-— bri (b —a) eite B) o. 


Pil ~ ai Pe —a@) 
Fie+i—a— b Fia— t) istea) 
Tü-b»jr(-b) | "s 

SE BERS TEAT E RTE bY Ener, b, c ff ELA 
Xi) E Owe SET, Im 0 t0--9) ü 4 aR EST 

BUT CR Y wa us cn us 中 的 三 个 ,省 们 村 不 定 
SOPH TR oP, Ent zg TX F EC BP Be 
用 :此 他 两 个 定 交 于 同一 区 域 DY 03 Da Be 23 E m, a Rb D D. 
这 种 公式 可 应 用 于 解析 开 搞 |. 

án lm z«0, fi (25) 23 (44; Ko] P EC ie ka a I 
PEE, 


2-10. 解析 开 把 


AB LG AREE A TP TAA A Ae PIE ai, - O 0 Pe 6 E Le, 
b~a Re—-b—a BGR Re | Ff T 2-9 1) AL 2-9:4) Ae 2-9: 3513 
2-9 (44)]. 


(1)  Fí(a,bjoizj— AP (a, b6;a+-6-e+1: 12) 
十 Al a) Bie -a,e-b;e¢—a0—b8+1, 1-2) 
larg (i — rjj <=, 


(2) 


EN 


(4) 


(9) 


(5) 
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F(a,bie;iz)— Bf -2) Fia, LetHal h-a; 27i: 
tB — 2)? Fib, 1-— cb; 1--a +6; z^ 
argi —2) | < rr. 
Fla, bea) = B..1— Fac bia — h+1; (sit 
A BO z) 5 (b. ed eti; (1 — ai 
|arg(1 一 z) «m. 
Ein, b; e z= AP (a, dled bil le 1) 
44,297 (1— gy7*7* F (ema, 1—a;c4-t —a—6;1—271) 


arg e| «m. 
X3 A By, As 5, # F 
yu KOFE =a >b) Pfeif(apt- e 
i P(e—ayh(e— b : Paik (5) 
o Piola) B, Pie (a-b), 
U P(br(e—-a) — PF(aM (e — b) 
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ERUN Oe MX. 
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Eri xp Zen 9" nl 1 
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ETATO CECI 
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Pato) E Aman! 


We > Ain ierg Sa 


Pia — mM {b — m) ae (n-pp no! al 
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fi A 0 — 0 D nee yee, 
f=) 


对 于 退化 的 情形 (和 a, b,c — a, eb iffy —- BOW) E22 8 
aii. 


EEN 


= In 1 — z] 1 — > 
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2-11. 二 次 及 高 次 变换 ` 


WETS TARAS PEAR CA 2-9 Bila HE De tis Ac ei BU 
TEE GE 2-1-3 D). 
CL: ia, bin — btl; 2) 
—(i—zy*F[la,—b--(a4-1)/8;1--a —5; — Az(1— 2)7* 
33) #(2a, 263446434; 2) — F[a, 065a 4-5 -- 3: 42(1 — 2)] 


(3) F(2a,2b;a--5--1; i-r bo) Fia-^ HOP) 


Fathi oti) 
Ve Fi(a-+4, 54-3; 33 27) 
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mor. 


F (a, 634; 27) 


9) Md SPEI F(a, hig) 
= F[92, 25; a4-b -- 35 (1 28)] 
+ F[2a, 20; at 5-3; (1 — 23)] 

8) n DG , C cae z)F(a, tg 
SEET TEEN 
HEERE, 1 batid iz! (1 z) t] 
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lia — 3M (6 — 1) 
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SET EE EEN ETA Dabé 
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SEA EE EE Y ha, EH laibh: 
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F(a,6:a—b--1:2) = (1-2) (1— 2) 7771 
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(389) .F[3a/3, (36 — 1) /2: 一 
= (12-27 PFIa—4,0;2a; 22/3 4-22) ( 23-2277] 
E. Zäre (1881) (EE TERE ese de dz. ARIY 
Max T 8609234 PE S SP EH P: 
(40°  F(3a,3a--1:4a-- 3; 2) = (1— 92/8) 77 
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X Flats, o+§; 23 2(9 — 82)? (42 — 3571] 
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A (a? — 2arcos y c1) 7i SEgghr A AITE P BN. 
Hipr K a bey PRA BO MTS, Y d PASE Og 
Dim. Ze MOTE RR TPO HAA ra, 


(d) lia) > P, (cog y(r/a)" O< x <a. 
从 一 站 


此 处 系数 Pen Y) HIERT cos y (Ey a Ber 095) ,而 及 可 以 前 
Wi cosy 的 2 RBIS CERE 1784 GR EASTER Hi, RE 
AMEE AX, 

dy FEF 35 E SOO TRL BRE Pn ns d, Ah PY LE 
WBE AV = 0, 波动 方程 , SE e EDT E. IEE 
ter, 0, b FEM 

z= rsin feod, y-rsinÜsind, z-rcosQ. 

TERRE Eg n 


e oV e gl 
— pm? -1 yal : dé 
AF =r AGE n (sim ¿(` $9 sin O x) 


-+ ír sin 957 e? 
an IV =0 Tin V = (rT 0) Pré, wm B. T, Hm 
AY VG F or. 0, b, 则 了 党 请 许 如 下 的 常 徽 从 方程 : 

a + egs 0 A +[r ir 4-1) — Geese to? ]T = 0. 


i3 


dUr p Av Hae ER L= cos 0. np RISO SHE RS 
p Ah bee y RR: 

(ij. ü-p Pe epee EE CET 
H, ` =” dti "E - 


4E ERU Es Sin 5E Fas S0 PU] ärt, 2383 ER o DERE 2 e Fe H: 
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3-13 A 3-14 ii, 

FERRAR, 《= 二 cos 8 是 实数 , 且 界 于 一 1 K 1 B; an 
ZE VR (E HIT ES A [XE n — TR EN TERT. EA EAH EC , Diet 
SCH P Bev bh (BTE COR RR — 1. 11, is v EAS 
E] ae yC qh py PA B iB ay k (3) BORE pe ER 
从 将 在 不 限制 Z, p, v Ap pk FF apa k (3) TRE, 

EAR IE E SS de ip SE L, FES PB a En 
As perio) hF H DS 39r P651 SS E 58038 RT E Ar elen. A 26 I FR 25; Tg SX 
可 以 能 化 为 (3). 

亚 变 考 项 式 理 葵 答 出 了 一 个 完全 不 同 的 情形 ， 勒 上 特 多 项 式 
P(E) 是 与 区 间 ( 一 1,1) 上 等 于 1 69 4 Pd 9k TR RO HE IH 
aX: 基 此 宅 傈 出现 十 内 插 理 论 及 仪器 积分 中 ,在 区 间 IT) 
ALAA AR BK (1 055 ng A ean es vr SS Edi 3c ae 3 ors 
KEIER 

AES CHL. ,我 们 将 以 徽 分 方程 (3) rb E 3. Ed 43k IE 


£2. 
3-2. PLA AM 
勒 上 特 画 数 是 下 面 勒 .上 特 微 分 方程 的 解 : 
di 4-4) 5 ge "E [v (v --1) — (1 — 2:)71]w —0. 


£, V, D TETTE PR ih. 
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2 
D A-a Sp eed 4 (v — i) (r4 e 1200, 
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H fa? — 144 (2-1) (142). 
WR — p iN, — s iÑ z, 一 ?一 1 (X v, BIS bee a 
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eer Oe) 的 展开 式 
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adr EX (14) 8.49) ， 生 一 豆 的 最 后 一 峙 指 出 方程 中 的 展开 式 
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FA (22) Be (40), 可 得 
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xP (2). 


SS f E # ges 135 
th 3-2(15), 3-2(3) Ae 3-2 (32) 
(10) Pz( —2) =e"! Pz(2) — (2/2)e7* sin La + n) JQ (2) 
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Pit, kA — z 4& z. 
133 Ort ei eti Qafe), 
ZE(10), (115, (12 rh ta Fu TIS IK Im zz= 0 gm. 
due 3.2.3) JE z(z Ek Made A a — 3 
X ns ARS 3-201445 Ier, IE REN HEAR 
(135 Qe z)—eV T (An) Py tet) et - Pa ale* dt], 


Re z>- Ü. 
ERS FE 
(14. Pompe) Prle)—ie dari Ly! Ode 
Re a 
S c Add >l BS— Rea RE EAS SEE, 202 —1) 7! 就 


PS 1:669 gere 33] 0 13 LAA ER EC. = HAU 
LA Cal LR ASRS, R A PER] Re 2>0. 


3-3-2. JELRE 
H 32:33 及 (11) £8 
(155. Oe( ze sin [c (v +) JP (1 — u) 


. 1\i* 
cepere P(—v,vcAlli-iBb—ii. 


ie 
(16; 2Qs(z)e7'"7 POt wall terra) Pos —») 
XL r, + l; l 4p P 3 z) 


DECKER 
Sail ES fr =p, +; l+; 3 — zY] 


136 Eom B dk B d 
JH eme Pig FPS a Ym zz 0 Hü E. 
f (6), 9-2 (3) E (16), 得 
、 、 z+1\i* . 
(17) sl Po) =P tet DP (i ul Bin (ugr) 
x E v, r-l; 1+; iio) 
ES cL ore (ZT) P(=rivth Lm g i] 
Ema, ASIA Im 220 ee. din 035) BE) 不 是 
3209) Be 3-2(10) Bah, DD eS Gd de be PR ed L 
有 不 则 的 变数 ， 
如 条 372 (44) 中 的 2 在 贷方 向 内 包 国 点 十 1 PRÉ REH] BR 2 
的 一 个 新 /由 ,可 以 ut: L) den. ARTE 9-200) 式 可 得 
{BY Cee) iP(»--3/2)e-7 Q^ (2,1—) 
—idP bM -—1)775[z4-(2 — Diva 
2+ DUE 
2(z2*—1): 
oH z fS [OL ee — 1 的 左 侧 时 , XS JE REUS FB 3⁄5 SE 
SCH 1. 
Hy 2-2(32». SPREE Bee 


n ` . di Ape) em cy 
(19 inn Qef x, 1 — ` — 
` j e Getz REA v 一 此 | Gai 
XJP[-—v,1--»;l-nm. 1⁄1 — zy] 


x Finn Ls vp FEIK 


. TA i br 
abro em EE F[—v, 14r: las MI 2j]. 
HED, 3-2 (92) 及 3-213 可 得 
(90) Qila, ba meni Ot zi mie Pal), 
[A t , H (182 Ae 3-2 044) 可 得 
P(v--3/2; 


i m 
(215 QA) (z 1; P(1-— p B) "Lei 


metre — 11] F DE £ ye! dÉ? zc n 
| ON —1.4 


9p = ñ TH bom od m 137 


bie [a Lei UE |" ub Pr; 


ELE] 
CIGR 

Bah, pi (9), (20) Ae 3-2 (44) AF 

(22) eriz) sin [x (e +e TP (8 — 1) 


= 4a Cy — vj (2? — eren ‘vor. zkisi-Lilz? 


abies 


T ñ -— ap L LADS O faer nra É “amiey 
x F DE Hiper; 32? 1)! | |l-? cos (rie 


x [z — {e — 141] PE (on i-ui-r» 
一 > 十 (2 一 工人 | 
dës EK Ji 
feast (21) 2k 22) gu 8-2 (9) 及 3-2 10 - REMA. 


3-4. FEE) LHe Lea 


Tr ERRER E AY FP sr, 此 处 Let, 区 图 
(~l, DAER OR A”, FESR PA aR Pay 7 leal. 
an 1 BIR, Bu 3-203) npn, Pile; IETEN A i D AUS 
Ay, Db esp Te PARTURI PUDE SEI lm — co 来 作 分 
AU SE. 在 所 有 其 他 情况 下 ， Pz(r—:0) 及 PrO: + 10) Er Fla] 
的 [f (20) RR lim Zeie, 6>0]. WT RBM, 通常 有 
JH 8-21) MIRIDREZEIEAUEE, BU PG). OSG) 代表， 

(1) Pata) = 3 Les P(e tid) ben" Prle id], 
(25. Qrir) = g ec" [ec tt Qe(x +4 10) + eti" Qr - 704] 
lari. 
ARYA Bst SC, Pe RO AIEI Po RO: PAAT AAE 
Leip I I ee at 0 pl (1—32)e*'7 4C Ce -L D Laien 
代 (22-41), JA a 1 et) (-1<2r <li y 
Soh PRERE, ARAL TARRA: 


128 mos Hom S Bm X 


—4 fü 1 iH 
(3) Pr(e-+i0) = Fa pi 23] F(—v.v 4151-64-42) 


l—z 


a$ utm i^" 
(4) Pt(v—i mut -— mites) Fp vypl lt 


PH 
43 gitar Prie 0 = e bite Parag — 1) = Pe (mj + 

1 Lahn 
6 " = xl "(—y, 1: 1—~ m; 4-201 
( P; (z) Pil — u) (5) Fi Pye + Ms x i 


—1«zx«l, 
() Pty-1(@) = Pz(x), 
(8) ei^ Or Le iQ) lit Quim — i0 ime" Ph), 
(Di ein Q*(x-E i0) Set? H gra) FLT PIL), 
.oOTMve-H-|pi-w Sa 
10 “(ay = ` -| 
G0) Q= gL) s 


x F(—v,v--1: phl; 4 da) Fal (py cos (ex 
x GEE" Fion ytl; ie eh 
(01) (1—2))1^2-"a-1 P^ (x) 
TL GE E EE E Bes b; 22) 
F(4-iv—iprü-ci»s-ie 
| SzF(—iv-ib1i-c-ie—im ds) 
Pibriv—de)'(—-iv-ie) 
(12) at) a a" ON x) 
cot [3a 0E) ]eP($ ku b, dv - ber ti 2) 
PO de-igf(-kie-de) 
ten [5z(v-- FC Fu An, 3-4» Ain 5: 9). 


P+ TEE hel: As $e) 
Petet, el 


3 


(13) Qa) sin (joe) =e E (m) cos (Jum) 一 rey Pox 


(OLAI PCa) = P(e) cos [z (p -- u) ] 

— (2/e) Qs æ) sin [x (vy +4) ] 0<z<1, 
(15) Olai — Q.) cos [sr (v 4- 9] 

— ampile) sin [zr +) ] aral, 


HIE DESS 139 
16) sin [n (v — #)1 Q", (2) | 
=sin [z (u uy] Q(v) — m cos (va) cos (em) Prl), 
(1T). Papeete) Pr") 
=P (vy — pp ij P(r) cos (um) — (2/a) sin (Haoa 
(18) Pen lier; 
= Pir epl geie; cos Yea) + Em P5) sin iem) l. 


方 程 可 从 下 而 区 于 中 得 到 证 四 
ER 3-213, A 3-2(12, 
EN 4-213) 及 5-2112) 
ER (3) KA: 
(6; Ji. (3) Be A) 
UT (61 
EI (6; Ae 3-2(32) 
i3) (8) Ai, 
(ID. (2) Bed -2(32) 
113 3- 2(221. 11;, J£ 3-21 12) 
AE) 32:40), 12; Ae a?i l2) 
(13) R 3-3 45, (10, É (9° 
(14; 3-3 101. (7) K (9) 
(15) 3-902, (2) 及 (8) 
16, 3-913). (5) 及 (2) 
LJ AER 
(18) 3-3(231. 19; A (2) 


Xy pu m Jen, 从 L141 及 '151 忒 可 得 
(49). Pr(—a)e(—1)"** pn): Qui -axj—( 1)" gp (x). 
XI F a=: O, di (11) Ae (12) ën 
(20) PEO) =2" a7 i cos [3m (v 4-12) ] 
XP dtdeti ew) /Pa+ee- Ent, 
(21) OO) = — 2" atsin [Jate] 
XD lr 


140 高 ES oh E OK 


l 


d 、 ab o. ñ 
AA a, (a b; c; 2) = acil, 128 


m= 
dqQ (a) AUN -b fr) 
— L — 9 rd det lof ot | 一 一 -* — “—, 
(22) ( dr ). 2 ` en Es E Mi Tn Mga bas iu) 
ga, (EPH) 5-1 bern fl Pi +ge +h) 
Q3) ( a) e? misin AA "| TT 


PE Mb We 20) 28 (23; nf 4 
. T Wi 
24 à n í; a ay SL Bias) . mo 
( | P; (a) dz Qrir)—QLa da Pia | 
me A+ be tbe HM ROBT TE 


P(l--4 v Änt) Jrg 
因为 从 3-2 节 布 


r= 


Dia g) — g: (z) Z Prix) =C (1 — a7). 
DR: 可 合 “一 0 BERN AAE. Mili 
i , 
(25) aat] P(e) 7: €: (x) 一 a: 5 Pre) | 


MR dU WEE) 


OPü-eis-i;pPie-iv-is 


3-5. Po cost) R Qr(cos 9) 的 三 角 展 开 式 


TE 3-2 (45^ Arpe 2 二 cos 0+70, (2° —1}t= e*t sin O, BJ 
(1) et" Oe: cos + i0)P (e + 3/2) = mio Tytler 
X (sin Be FOCI FS p. 1 Ev Ep v 3/2; oF 99), 
ICT 3-4(8. Ae 2-1(25, 得 


ET i T1) 


(3) PE (cos Hy =") O44 (sin gy” TE Cam 


x * ew) at eb eo 
im WEEN 


[JEER 3-4 z, 


«m [7 + pt nO. 


A =F” SER & 141 
EE) 


PG 3/8) 
phe ae Lie M 
233 iTi 4 3723, cas [ (22 4r L 4-150]. 


这 二 个 部 数 当 00«m MESES. HFEA 8-2 (44> 可 得 
(4) eT Q^ (cos P4703 PY 4-3/2) rh (2 sin leriirt te 


DA 


(9) Qéícos 0) = ort 2* (sin 9)" 


x P341 bas 4-3/2: T I (wh 4-1) 


因此 ,启用 5-48), 3-402) 及 2-1(2), 得 
(5) Pí(v-o-3/2)P2 (cos 8) = Zi (c sin 0) My 4-9 -- 1) 
= 1 

«E CU Tang eee 

x sin [r HiH p+ (hret pat Ym], 
(6) Pe 43/2308 (cos 0) — x1/2 sin B=)“ P'iy 164.1) 

Ed 

EN 

x eos Lv ti 120 4- Geta ttin], 
NEE aH, are /6<6< 90/6, 尖 展 开 式 (5) 及 (6) ege. 
|i 3-415) 及 3-3(20)，3-2(7) 及 3-203) 分 别 可 得 
(7) Pil HP (cosh 

= (sin H F[$--à» — $15 —$v Aner L ~ 65 (sin8)7], 


Uri, 
(B). FL — 1 P* (cos € 


= ($sin 8)7^ Pik nl 1— p; (sin &0)*] 


Ü eU x. 
(9) PU») Ps (cost) 


:一 (cot £01" FL — v, rd-1:1 45 fingr] IP m, 
^5 0 (RUIN CF + Po“ cos UA ACERO (Mae Donald, 
1914, p, 220.: 
i10; Po* eos H) = [( +4) cos 49] 

x (Jia) h (sin y 1/6 a4 a (Ga) — J. sa) 
+ a, "Ad ia 2] -- OL (sin iU PET 


142 m Ze a i Hw g 


此 处 a= (2v +1) sin 36, J (a) S8 AER HER CRUS EE, 
要 得 这 一 公式: 可 将 39-4000 XXE P Tf JE AC: 


» a fiper+tts 
P Lei KÉEN 人 Lit 
G-a 

nt 


MGA Piv-c2--1)/T(v — n + 1 Da AA Dë ey. 
3-6-1. » ER v B5 223818 


d HEER, (m —1,2,3,--). A 3-37) 63-200) 
DE 
(l) Pí(r—m--1)mlPP?(z) 

=2 "Dvn Ft a — u: 1-L n: 
4-42), 
Any 3-4(5) X (D, 
(2)  Piv—m-4-1)m! Pea 
—(—77"P»--m-r-1) (L= tt Fd bebe, n — p: 
1 Tm; EE 
Aur RSR, 3-3(1) RS EAE ATID > 假定 为 一 非 负 整数 的 限 
if], yon, n=0, 1, 2, ---. FAK WHR: 
(i) ënn ANAL IESG, BJ 3-2 (32 PAT ARE BD. z n z X 
xx. 

Gi) dg = m, m—1, 2,9, H. nn, (1) Be (2) Aye 
PT BS AB TE RB e BJ n — m KET. 

(i) én =m, m=1, 2,3, --+H ma, Al P208 RB Pe) 
REFE, KOM Pe) X PG + 1) PHla) 当 
Hm. vn Bj EATS BRAS RBS . 

HIR ES PO =P, (2) MES 通常 PIG) KO.) EX ÉB H. 
SERE, Pre) A QUO SOUS Eg, 


x 


lPir4- m1» EN TN 
9 SUE CEES by ug es PL 


第 三 章 HLS & 143 
由 3-2(?) 可 得 
(8)  BP,(z)—F(ül-»-—51:4—4iz). 
An BH PEE (3) XXE 2 EAM m X (m m 1, 2. 3 og EE 2-100). 
1-20:53, 33417, Ae 3-317 : Sat, BiJdtk 


Ai Piz) —= ia Laya OES) D mead, 2, deer 
Alii, 9-9 (11; fe 9 2.8) 

dm 
(5) Q™ (2) es (22-1) Teele mmi... 


H (4), 153. 3-4(2) Be 3-4 (55. 得 
d" P, T me 
(6) PM a) = (rg atis CE), 
is d SÉ 
da^ 
m=1, 3,3, e, —lzr«l. 
Fi, (3), 2-100 及 3-27) 可 得 


(Ri Peep = (DIY e Pyle) (dz), 
1 1 


CQ) QP @)=(-)D™1-# 


9) Qro =(= Unter pom [ eto) n" 
40) P7") (7D canh Pe P rion Can)”. 
H "1l 


G-A. änt SE SRE, = m, Creel, 2,3, 0 2833-2032) 
恋 刻 不 定式 , ER AR AR. ERE (Hobson, 1931, 
p. 205) 

Sa 


(dl; ———QP(2) 


sin (vse) 


= sn tomy Pte ps (et 
= We —m-+1)| e š (ys P(r—yv) 


中 一 中 


z--1 


)-»- ur (v +i + 1) 


cos 08 d 


x Pree $1) Pom r) 一 一 


TIE TAM 
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- (5 3 abd ve) Pmt ET v1) 
2-1. > | HGeED! 
了 人 十 给 十 二 fett 
Nfl. mri. um 
xO cte I(»—m-4-1) Gul 
E r= neir- +4 LL m x 
x3 —rl(r4-m)! o(m-rj$-is 
其 中 
gid) =1td+-- +5 mb) b) e E -F Y, 
a (0) = Ü. 
"ms db Ey Hees, mn 3-962) 及 (11) AX, S 4 n= 0 Bp, (11) 式 
ZE 
2--1 
Q,() = £P, DIE 2 ) -27- dE 


—a-'sin (rz) $ P( v4 OPGMUrE DX ball, 
=1 


Any WSF he, s—2(n—1,2,3, =.) Bu 
Quiz) =-4P, GUIDE 


LX CHV) oD i-e —1)11 
[=ù 
(HR 3-6-2). 

JA 3-2(16), 3-2 (20), 3-2 (261. 3-2(36), 3-2 (37) 3-244 
SER Ws Plz, Perret, PEOD, (nert, Ont, Qin smote sh 
AMIEL n= 0,1, 2, 时 化 为 有 尽 ， 特 别 是 

Pi(g) = (Ba) 5 (e! — Ay M[eo- (e 


am 4 DG 008 
Qi) cient nee at nent 
-i 一 = LG m vk 

P; (2) (Gin a 9p L1 - [ze ie ij’ ] 

(13) — [z+ (2—1) ] 1} 
25-1)" -i 


Ot 


Bae dg bove EN Wk 145 
th 3-2 (16) 式 可 得 
(Peay = 374g —10D/P(v--1) 
CPz"(cos 9) — 27" sin Vi" Pie 4-15, 
BrJ ELO ECHO GN, MH] 323013) A 3-3 (14) EER a RT 
PAR, 


(14) 


3-6-2. DLP At 


是 上 上 特 画 数 的 一 个 蛙 别 重要 的 情形 是 :起 中 的 彤 一 0 J v 为 整 
We (FE RL 10-10 季 》 ， 我 何 林 以 假定 > 为 非 贸 数 .， 由 3-2 (22) 式 可 
en, Tac, 1, 2,4 


(19) P,.(z) = mehr n /2; 1/2; 27} 


PITCH 
(7 1j ES 
um 925 (3 yt 

、 — Aris 
Pintle) alFC-i-m 
ENKER 


i? ny, n 1/2; 1/2; 27), 


Fi—n, p. + 3/2; 3/2; 27) 


£F — n2, n 3/2; 8/2; 55), 


C1) 
或 ,在 二 种 情形 下 ， 
、 KI IKEA 
ze! Y 2 1 -一 一 一 一 一 "u 
N 6; i "cy 9^ (a1? z 2 í ‘Qn ly 


2.4(2n —1) (än —3) 
Est X. nj $ y 
HA 
Vt: P.ízimi EN 1 dB z5—1)^. 
E n nl jo dz ( 1) 


n(n—1l)(n—-2)(m—3) . E 
— g*7*—..[ 


xx EE Bn ARX. 
因此 Pale) Be d n KS, n BOM EE t RR, 
P —rt 1 —T)"P (z . 
iX— BUR A EAP SHI ERE 1, DA DUE 5. 
‘ERT TER aD Se er Sin ELTE — 1 43 — 1 xp. RES PES. 


146 kB sws i d E & 
[i 3-5 (2) KB 3-563) 可 得 


Qo ETT ID. nal . 
(i8) P (eos 8) Luis [sin (n+) Oty 3 sin(n T ad 
1.3 (atl) in +2) 
——-— en LEM.. o 
+ 21 ($n--3) (2n 4-5) sin (n-3)8 


-3-0 Qn) (2 2) U + 3) | 
tT and) n5) nt tt 
QUEE 157 n+l f 
Ë e ama € , aW 
(19) Q,(cosG) (8n +1)! ees (1-102 -777 00s EE 
Qi8 Mt) ot?) 
21 Qn 3) ($n +5) 
1-3-5 (031 (m+2) (7 (n+ 3) j . | 
91 QupS lin pyn pT OHOO 


Ü < 0 <. 


cos (n + 930 


di 3-2(40) 得 
(EZE 
Qa) = Fhin- erg, 153/25 2) = qp pin thin i) 


X FE E Hd A rx Bu 83 47 BE ime mb H íF 1— 
= (a = ljeti, de 


1 
Q9) Yale) =h In (ZEF) 
xH 3-4(12), 


(3) Qu) =F e, 13/2, =p mnà] 


对 于 6 —0, 2 p= u, 3-2(13) seein: 
; 4 [Q.02 oa 
和 Ze 2 |= (zy! 
Ff 
(32) Q,(2) = P. (2) M &—1)7 EP,0)17 dt 


TC ESS PRS FEA s REESE. IM Po) —1. LR, 3-603) J, fc 
(20) Be (22) OR Af n — 0) 是 符合 的 。 


% = SS Eh E qe BG 147 


>; P(t) En REHA, 有 n HRE, én bay REIP 

RE P.) — D^ P,(— D —1, Msn tti — T 3E rt 
Sy EER SY SP AS 

(#—1 [P (2) 17? dt— 1 eet SS Dt mt 

i=] 

因此 由 (22) 式 得 

32% 必定 1 3 = b, 
OD OG) sch Pai IO C +P, EK 
或 


(24^ O,(2)=4 P (z) Dag TEP 


de Waal) 4 nl RB. 例如 


9G) = dein (SEF) -1 


(98) QiG) =4P,@) In = -3 2, 


2 
9.) -4 Py (2) IS (271) - Za 


B24) Rip nj an Q, (2) YE 2 — 1 HENA 28. AB DH XE BL. 
JESEENE X. LH EBA Ee FE Se 1 :: 1 nung s 小 
Tai Ag PRE EE f TE bp, 

JAA (241 RE 3-4 (25 得 


(386 Qi) = be Gon (177)- W... (a), 


NOD SCA, 10 kgg bao Pe 3-200 四 ,可知 W 40 = 1, 
2,3, :-) im E #n PORE 


d? We: i dW 


(97) A en dP, 


—22 E Han W, 8 — 
da 
get n F: flotsam. 1931, p. 545 
Ina (2n — 4m 一 1). 
í = N — IL. LU 
28) Wale) PEE q n—mn) Zm 1) Po-am—1(2)- 


TORE ya SFO HK 


148 高 SS 3 BE BR OK 


AUK Ee 是 2 AB TRA OS TTA Se st ASS S — 151 
之 间 OT Bl ESOT AS EE c, 及 =, AER b e BERT om. HI 


Amiga) =| 0,0) (we ei) dw~| Dn) e éi dw. 


如 果 c, Sief AN, 048 2-9 20 式 可 知 | 一 0; ii ao 
| SHINES PACTS PR: 
2aiQ, (2) =f [0, (v — i0) —Q, lo 4-10) ] (e =v)“ do, 
APRS ARRET ziP,(v), KEERI: 
G9 WEES CNTP) de= (DO), 
将 (29) 式 写成 如 下 形式 


at 
(9j Oli =4P,(2) | 2974-3 
wal 


x [ (z= P, (2) — P fw) dv, 
Fy 24) CGS, 可知 
31) Warley eb [= IB) - Pye) Lae, 
ALE AE (29) V REESE CR. Gormley, 1934. p. 1495; 


F9 £^ ; n = U ns LH. - 
BI Mie perge cj dn, 
d 


SS 9) Bom Sa LESS 


pt e= D, 1,2, -++, Reve —1, 2 不 在 实 帆 二 的 — 1 l 
RH (Wrinch, 1930, p. 1037). 


Paz) Gale) = + af (z mnt p (w Py (0) dv, 


em, zu Eny 一 1 与 1 之 更 ,wm 是 整数 ， 
SB assis, RH PE: 
(33: (1—2Rhz4- A97: 


XP ;Nh min zz (z*— 154] 


| > ho! Pozo, am |h| > max j 2+ (22—13]. 


这 个 公式 可 以 这 样 求证 明 : JE C33) RAAE e AIE Jr IK 
PAS ASCE: AOA I] Sei An WD. 

另 一 方面 ,如 z 二 ch uiv), Gu, v SB) A <e* Bf. 
> h"Q,C Wee AGORET O12 IRA FREE (93) , 可 
A 


er al 
KEN (2 —v)71(1 — 24r FA?) da, 
a4 


n= 
pk, 

S ` pn ._ " z —h--E(1—942z--A4* 
(34) 2, Q (Ate (1— äis LA") Hn | IS zi 


从 3-4(2) SRT RE 

: S G fa nen (1 A LEE Th {drat 

(35) > e. ‘a te (E Ze Lach in dE es ei 
XE Pe Ar ER E GC 10 章 , 第 11 E, XF 

"TR ASE J VC Vë rn SF Er Lei rot at EA D TE EH 15 

Gi AE de WO PPA AE. 1943, p. 1: 1947, p. 331. 


3-7. SO ET 


A 3-973 Be 2-12 10, ren fy 


150 高 ® OH HE B e 


a" (2? = Ee 


Q) Pe) = pA AP) 


[ eronneen t di 
H 
Re (—t) >Re r> —1, 
2 不 在 实 轴 1 一 1 与 co B. 
lal FE, tH 9-2(45) Ae 2-12(14) 得 
(2) P(v—Bb--1)P(n-- 4) Oe =e" eeh MH Patel yz? —1)"? 
x r Cet (2! — 1)! oh £]-*7^-1 (sh g) df, 
(3) Pv —p+ L(+ 3095 (ch a) etr 312-7" (yp +n -1YX8h a) 
x [ (cha+sh a ch £)7"7"7H (gh £)?^ dt, 
土 面 二 式 在 Re p+ B1) 20 时 都 有 效 . 
在 { 引 式 中 ,全 二 ch a + shacht, 大 应 用 3-3 (2) 可 得 


(4) Qh ay=( m) ei Pdl LES v —ch att dv. 

a 2»0, Re (x+n 4-1) 0, Re pag, 

EA, 24 z 不 在 实 轴 的 —1 与 上 六 时 .从 3-2(36) Ae 2-12(8 AAT 
n 

(5) Q(z) ett art 


rir Hl) 
Div 4-1 


x | (z+ cos £)" "7 (sin £)?"** dé 
ü 


(z _ (hiet 


Revlj-—1,Re(r-p--1)20. 
JA 3-2(28) 及 2-12 (8) W.A 51 3-3 (14) 可 入 
| ` ai QM zt 1) 
(6) Pele) = 

e) PRP) ` 

x | [z+ (2? —1]5 cos £]" ** (sin £) 7^ dé, Re aq; 

n 
i (6), 
aTi“ (sh zy 

7) P*(eha)-—-——.——— - 
I ) x a a) PO _ HB) 


+ 
x | (sin t£) 7^ teh aF sh a cos li" ^ qt Re je 1. 
u 


= S t Leg e 151 
Dim 48418 cha+-sh acos 2 e*, 可 得 


(8) Pileh o) = de)" er 
x f (ch a — eh v)7^7t eh [+ 59v] dv. Re n<1. 


把 | e00? (ch a — eh vy de Hr HE RAD, SIE A 


Vu y go (te, 0), (be, tx), WIRE (+, 0), 刚 可 得 另外 一 个 
RIDON. 使 co, FENIAN (8) FE Po (oh a) 的 积分 式 ; 在 这 里 把 
v gen 一 ?一 1, 而 后 运用 3-3(1) 将 二 式 相 加 ,结果 得 
(9) fie a) = Gurt SP ENS a 
sin (zx) ch [(»v + $) 2p 
cd 
Re mi, Re (v-I- -+-1) 20, Re e (p>0. 

rh 7-3 91) 式 所 得 的 Ty) RA 7-816), SEOCIERUD A 
Fe, BY ži 
(10) QB (2) —e"" (22)! (z? - 13) Dt) 


x A8 (z — eos E)" cos [ (v 4- 3)2] d£ 


— cos (xz) j (eeh £) ie tt) dt? 
Re p> — 4, Re (r+ 54-1) 0. 
Srp 2 EPAR 1 — oo 间 的 点 。 因 而 ,参照 3-3(9), 得 


d ein Et 


x xf (z-- cht) ch T+] d 


Re (u —») 20, Re (v 4- t - 1) 2-0. 
gk z BORA ID 一 co BO. 
Ny E H xe pn 39-3013) 于 (11), 得 


152 m d = X E e 


. . P(v--1) ato 
— ptm ot KK BT — Ba) ^ 
(12) Quiz)—e PEDI, [es --(2* — 155 eh z] oh (pe d 
Re (wt B) — 1. >= —1, — 2, — j, "e 
应 用 3-3(14) 式 于 (100, 44 


(3) Pele) ap ES [z — (2° ier cos (ut) de 


+sin (H) | [z+ (zt -L)iché]* e^! an 
Re (v+ H) «0, Re 20, Re > <0. 


bm. An D EAE, Memon 0, 1 2, -5[R (1,2, 5]. 4 


(4) P»(zye Lo tm) n [z+ (2? — 1)! eos t|” cas (mt) dt 
ü 


TOU Re 20. 
as) petuo sm) | [e-+ (z — 1)š eos ¢]” ei?! dt 
l EGED den ^ Rez»0. 
BARI £ — ó — J, FR 
(16) P"ñ(z)cos (md) eee 


x 三 [z + (2? —1) cos (ó — Y) ] cos (md dd, Rez >0, 
M , — P'iv-Em-r1) 
(17) P5(z)sin (mj) = EXPO Ry 
x [ [z + (° — Deos (p-p) P sin (md) dé, Re 20. 
im b=0, (16) 可 以 推广 至 m 的 不 加 限制 的 数 , H Rev —1 
(fi Erdélyi, 1941, p. 351). 
如 70,116) Sg ERES TR Whittaker-Watson, 1927, 
p. 329]. 
(18) P.[zz' — (2? — L)3 (2? — 1)* eos dr] 


= (o) Geier 3 eos (6 — Y 


x Lz’ (2^ —1)i cos $]” 1 t Re z 0, Re z'0. 
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Pele) BJ 5 UREA SN RT ELI b ny n RI] 3-3 (0D eR 
出 
利用 3-4/5), 3-4(85, 3-4(2), En DE ih Phe) JE Or Le 
的 类 但 公式 ， 从 3-4(8) Ke (2), W z= cos 0, BERE 
(19). Piet Ey — +1) Peos 0)— i73 242+ e+ 1Xsin OF 


x |! (cos@ +i sin Ü ch £)7"7"7! (sh £)?^ d£ 
t 


-| (cos 0 — isin d eh £) *—"— (ah £) dr] 

n 

Re p> — 4, Re (et e+ 1) 0. 
从 3-4/2) 及 (2) 得 

(20) Leta Py — pF 1X9 (cos 8) Sart 2-4-1 Pip tpt 1 sin 0» 


x |! (cos? + ¿sin @ ch £) "-"—1(sh £)'^ dt 
0 


+J (cos 9 — i sin 0 ch £)7"-"7! (sh £)? dt 
ü 


Re p> — i, Re (vt 564-1) 0. 
从 3-4(8) B (12), 3-4(2) 32 (12) 分 别 可 得 
iP (» 41) 


(21; Go 一 一 -一 一 
(21)  P*(cos 6) my RFI 


lef cosh J-isinÜchz)-*7! 
"n 


x ch (u£) dt — eiis [ (cos gd —i sin & eh ty’? ch qua 


tod 
f Pip p1; 
(22) Q*(cos P = — 
d d Q^ (cos z 3p (p — t 7-1) 
x |] (cos d -- ? sin 9 eh tc ch (pe) dt 


E 


+e? the 


(cos & — i sin Ü eh £ -"-i eh (uad: «t| 


HZH Re (eit MH) > —1, vee —1, — 2, = 3, AU A, 
M 3-4/5) 及 (6) 式 可 得 

3*2" (sin Hee 

SF) 


x | cos? isin (cos £,""? "gin 2) 7? dé Re <4. 


“ad 


(23) P# (cost) = 


154 m #é# dd d UG e 


又 从 8-4(5) 及 (13) 可 得 
ons —v) 


(24)  P'"(cos B) = ..—- ai IN (cos à —2sin eh £j" cos (ui) dt 


+sin (Mcr) - (cos H + ? sin 0 eh "e at| 
EU 
Q«U«x/2, Re ( Cv — p) 0. 
从 3-415), (16) 及 (17) 式 可 得 


Pe +n 1) 


(25) P® loos f) cos (nun = t S IRE IS 


P 
x | [cos @+7sin 0 cos (db — pi ]” cos ^md? d, 
n 


(26) Eiere 9) sin (my cim SSE? 
x J [cos @ + ? sin @ cos (d — 40 T" sin (md) dé 
a 


Vota /2., 
如 1/2 <0<=, (25) 及 (26) 式 右边 部 分 可 用 324014) 式 水 计算 ， 
作 代 换 cos 8 + sin 0 cos f — €", Hi (23; nr ZS 


" _ win oy 
(37) Pe(cos 0) = (d, ee " 


" | (cos v — cos 6)-*~t cos [v + J)v] dv 


0-08 «x, Re «4. 
REE AR RIK EET SSK 


RAL. CEL Copson, 1945. p. 81) 
(28) Q,(cos 8) — kinti r jsiné|* “sin Ú +¿ cos B sin £) "^! dk. 

Fat i , 
(29) PH) Pree) = — 1)7*^ ( P E) (eta 

1 

MP ORenÍ]0,zdpsedháu —1 51 B HERI ELA 
3-6(3) K 2-100 vb fb PJ mE BA mE USB Hp Bh AG SP 
f (£ — li" (e — (^7! dé, nf LARK Hoe2 et tm (e — 12-1, 
WH 1-500 其 这 个 向 分 就 为 


SS PEREK 155 


(z= 1) ^ Pin - 3P(g) [Pin 13 e). 
同样 .应 用 3-6(3), 1-8 (13) & 3-405: 可 得 


(800 P(p)Pz*(z)e (Lat)? | Fus, Ren. 
同样 可 用 3-2 0), 1-5 (2, 及 代 换 :二 vz 十 z, 得 
(31) PUO) eis —1)7 || ot) — sie 


|z] 21, Re 420, Re (v — 6 4 1) 0. 
BLM 3-2 (45), 2-12 (15) 式 可 得 
(38) Pid — woz (2) sel!" 2" gt (o? — "7 [z— (25 —1)ij7"7t 


x [emma ce) pee Gh tae 
ü 


+ (27? -—Le*]} dé Re <4, Re (y+ 1 4-1) 20. 
应 用 3-3(9:, 3-4(2; Be 3-4(8) 分 别 可 得 Ps(z), Gt (cos 0) 
Ae .Pr(eos 0) Wet ASK | 
公式 
2^ P(1 — 215) (2? Un 
33, PE) = Ls 
G2, PO =a DT 


x| (4 Rte p ym itn dt 
n 


Re (riet, Re (p — vy «i, larg (zx 15 | «m. 
可 以 这 和 样 来 证明: ken 14 ez eS ETL — 32 + 
x (1 — 2) ], ORBEA J: 2 $8 Be, SK HY AY Ad fi er eS J L-5 (327. 
2-12) A 3-207) SK, A Loe RS HA AEH # 
TEA, 1931, pp, 183-200, 236-243, 266. 


3-8. BB LESS AER 


KOENEN 
ros RAR Ht. Hir. Mä 372(145 及 2-8(30) 可 得 
(D PEt? (2) +} 2 (eb) 2 (2? —1)7 Pra) 
= (p — BU) epee Ll) P4) 
il) 3-2(28) 及 2-8(38) 斌 得 
(2) (w +IP) = (raer 11 PE le) + (p T p) P (2) 


156 高 e x X SS w 

rH 3-21.24) Ae 3-2/4) 可 得 

(3) Dn. Phu (2)= (26 41) (2t-1Lit Prin. 
Malta ML) RS SE: 

Di (erm) e+) Ph (2) — VB) br) PE) 
= (QP +1) (22-1 PEH (2), 

(5) Pele) zP) = — ty mw +d) 1 Pez) 

(6) 2Pslz) — Pty (2) = — (PE) (22 — 131 Pe? G), 

(€) (r—Hm)ezPt(s)— (v 4-1) Pe (e) = izt L Petz), 

(8) (v—H5-1) Pe, (2) {stele PE) (2 —1) PIUGG). 
将 3-207) Ska, 并 引用 2-100). 得 

(9) E Der IP a) 24. Pr). 

z 
HAR GK PLUG. HE 


(10) en 


= (v — p +1) Po, (z) 一 wt lje Pile) 


mrz Ple) — (y+) Pš (2), 

4S BERAQ 对 Qy (2) 也 有 效 ， 

JA Poe t i0) = eo Pile), Ber PRAE be eB e 
Effe TES OR: 
(1) PH (a) Riiie — erh Pet Ge) 

+r eiei Paw) =D, 
(12) Gr 4 lja (ad = fe — +1) Pla) + (+i) Pale), 
(13) P(e) Phal) = Qu D) (L2)! PHa), 
(14) ot Pr) 二) Pr (z) 
=(w+Dai-2 i Peta, 

(18) P$ (a) -—a Pela) = (v —pih--1)(1—ax073 Petia), 
(16) oft) — Pila) = D +e) He PL 
17) P(r) — Qr4- B) Pile) = (o ati Pr), 
(8) Gmbh) Pra Qo) OHEA DP = (1-2) Pz* (9), 


9) (1-2) LEG — (v Eye Pr(a) — (v — 41) Pra) 


— JET Y ^ EX fN 
一 一 profa + (p + In: Pr (m`. 


xx HR Af ULE A RAIDE 19 3XXP F Os (cy 也 正确 ， 


cH = Ë a Low Be e 15; 
pha (o n fp SEA) P FE Ha. RGB OR RA, 
(200 ([—2) > ui #1) Pal) P. (Ë) 
= (DU Pale) -POP e) 


(22) G2) X (mti) Pal) E) 


m=} 


=l- (m+ L) [Py 28, 一 ni 
3-9-1. JERI 


对 于 大 的 正 Rec, EIEII Fia, b; c; z) 是 c HW PRL 
Jr, BIS BR CAS Ep FEAR cC LH ELSE. 2 AAE. > 的 实数 ,情形 都 
如 此 . Du. xF FIND Rz Rv DE Remo, BI 3-317), 
3-3(16), 3-2(3) Ae 3-3(15) XX AF DR Pele), Qtiz), P" (D), 
rei 的 渐 近 展开 式 . 第 一 ,第 二 , 及 第 四 个 展开 式 对 于 所 有 实 
HWE -o DL Sie 与 十 之 间 的 点 的 = 部 适合 , 抽 3-209 
式 划 对 于 不 在 实 轴 的 一 上 与 一 1 之 间 的 z aA. 

对 于 国定 的 2 Su DES Re z—co, Ae 39-3021), 3—2 (44). 
3-3(21) ila 9-3 (1) Be 3—3 (22) 分 别 是 Pr z), Qz (2), Pe (z) 
Q*.(2) MHL RAK, e, RAM — oo 
(O4 —1 2 tot +1 2 JBS c BA, 2-2 (44) A I XE SC 
Ay 一 00 与 二 1 之 间 的 > aA. 

公式 3-5(5) R 3-5(6) ADE P? (cos 9) A Qz (cos 0) 849 v BJ 
ML BE Pkt, 24 em — g, e>0 AAR, 

从 而 可 得 

; . fi d 1 a Ai 
(1) (eos 6) = ee (à nd) 
X (cos [ (» EELER m /4 -- 5 6] --O(v-3)), 


! ^ 
(2) Palcos) = (oret Y) aa sin 05-1 


Dir 3/2) * 
X {cos [ te + 308 — x f/4&-- 3 9m] elt en? 
£s; — e, ët. 
AD F2F09 0 fh, MP 283 39-9010). 公式 3-5(9) 是 Prr (eos 0; AY 
GT CREAN, 


mem Zë NE: 


高 f 


158 


SL CREER SUBE Et eR B9 PES 


3-9-2. 


rah- ppu otg tg To =a 
(THa — 4] 
一 E 
git t — T Jn Hin — og 一 rn 一 Wr: 0 a 
cin T T) Cabs) 500 KUER 0 «m0 9T 
(EA 9 Ti " 
< N one n 284 
wyr T+ egr-t6£ul-) š L O 
(v — Tif (To Tt egg "tel 
(H-)d-4-G-ipube tgo g To 4 
(Hral 
— r n — F '( > y Q 
um (1— 2) (PAA) T(t) aman 2 dom oe 
us- I2) (TD) ruat ‘ony! out 


(T+ 8 — i 


TT. are Lal 3. CC ... I IT in u 
war I— 3) TREE aah ë T '0— 2 
(m — DAI AE sen "o g in 

Hr c A d BB 48 


s Ta hug T IE 


(x) (ZT) 


(oli (TE) 


(sÂ (OT) 


(©) ack 


(Ved 
(Io 


nsd (2) 50 
am (2) Na 
(2) ad 


GES 
ZS lg 


159 


B.E WR RR 


"m = W 


i ` , ` 
(E/E + fias v d QJ n a on? 


Loi a— Alf yva-7 FE "adr A 1-225 F 1 — 3 £ 一 Dato 
(m — at DUI t) uas $= Ka oy 
T Tk EY A co OF 


[ (20) wey z — (Tal held | (e$) uy] (a) soo oe 4G ër 'T— a 


(Lt au 


vs OED) Gre H8) ELT ) p A) ] seco... — >n e 
zn (Ub p) (200) $09 (nid gef 0e OY 
[ (aa) 400 a (T+) Herat (0-1) ul] (za) um A 3f 
a — 
EG dee’ vues 
pw (PHY) Ca) AE) US in — («t ey 
Dr HN. 4) 3E BE TH 


SUB OY T I— E 


(z); 
CMT! 
(2)sd 


(z)“Ó 
(280 
(2); 

(z)'q 
Gét? 
(z)šq 


xk HA 


qme) 


02) 
(GI) 


(QT) 


MAS 
(91) 
(et) 
(FT) 


dg 


160 高 # e 图 数 


hLDA TEE 1, — L, 或 co ze — 84 28r RoR ent EUR 
3-2, 3-4, EE 
AT EIA, A SE Re 96 $5 dem FE BE 
例如 : J; ER (3) HR TE 2 —1 p DAR P, Bi É Pr(z. 等 于 
[92 (z — 1)" /F (3 — 9)] (z — 1) 的 高 阶 项 ， 其 限制 条 件 为 1 
TRIER. IO ARSE 3-2(3) SCARE HT, 


Jj fé MIB - sx EH 

(3) 3-2 (3) 

(4) 3-6(1) 

(5) 3-2 (32) 

(6) $-2(32) 

(7) 3-2 (36) Je 2-10(14) 

(8) 3-4 (6 ) 

(9) 3-6(2) 

(19) 3-4 (10) 

(11) $-4(10, 

(12) (T), 3-4(2) AB 3-2(12) 
(13) 9—4(14), (8; 及 ,101 
(14) 3-4(14), (8) & (11) 
(15) 34141, (8) fe 12) 
(16) 3-4(151, (10; J£ (8) 
(17) 41155, (11;, Æ (8) 
(18) 3—4(15), (12, & (8, 
(19) 3-2118) 

(20) 3-2(18) 

(21) 3-2 (5) 


3-10. LL) EER RTE 


HILETA Eden CASA XX H H E E R Sa 03782 SK A ft PT 
PAV oko AE Uu E ger ARB AT 
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xj FR aay @, O< c, 4 
(cosy —cos 9) ^73, Oud pk 2a — p u m, 
flv) = 
d dame 2a — 0. 
PC) es BL cp EL 3-7 (27) De, RA Y F úq 
RTE FPA 
(1) Pik -p) [P4,(cos 8) 4-2 > Ps cos 8j cos (nv) ] 


HEN 


( (22) t (sin din (cos v — cos 0) ^71 arah, 
— t0 0 <u<m, 
0< <=, Fe pd. 
HI. A m —68 jv D, m — fX Ü, DE 
(WEEN | Pe — cos) 4-2 > (—-1)}"P2_,(—cos v) cos (no) | 
n=l 


u Na (sin v)* (cos v — cos Dir) VHT, 
~ (0 DCH < u, 
O0<u< =, Rew. 
同 理 , 由 3-7 (27) 可 得 
(2) r-r) Y Pz(cos 05 cos (n+ Dv 


8 "n (sin 0)^ (cos v — cos ir? avah, 
0 Hauer, 
O<dcm, Re < 1. 
如 果 我 们 将 (z — coso) ER AR z SL AE, AAA: 
实 轴 的 —1 1 ZU) AA 3-700), 


(8) Q" (2) +2 > Q^ (z) cos (nv) 


== (Nay o4 4) (27-1) "2 (2 —cosu) Ti, 


Re > — $, 
z BAECS HAY — 1 5 1m. 


此 外 ,由 3-7 (16) 45 


4) Pilz) 42 ro) ~ Pr(z) cos [n(v — $;] 


vml) 
- [z+ (z: —1)3 cos (z — @% Lh Re z>0. 


162 高 E & xo D # 


Alt. 4r ñ= 0, HA 一 +z 一 1 it», pv FI 3-3 (0 UE 1-203) 得 
Si T {rm +l) 
(5) P.G) +2 2 (— 1" ae 
= [s+ (2° -~Ljtcos 到 "~ Rez70. 
TUER EIL Be FAR 

m sin inem) a 1 " 
(6) Pz"(cos8)— XC 1) Li u^ (cos@) 
—me«0m, hz. 


P7 (2) cos (mv) 


ETAB P. EREA 


sin (rz) S 1 
() ces [Gr DD) 
cn cos [in + 12v] — x «Vm, 
ATAARE: a ERA 
f[£2 — v) sin ems) cos [(z4- 59v] dz > 
入 分 力道 为 一 全 图, REEE p PREN +h) ce (N 是 有 限 整 数 ). 
HUH Fi E ERE GR Noo 即 可 得 公式 (7), 3E QU FA, 3-727), 
ESUR FEEL — e 4X, 内 GREK CO). 
AK 3-7 (21) $3 
Pz“ (cos 0) P3 eos " 
(sin gy" 


= —1 
(Pm) T (ie 4- i 


x TET É cos [+ $09 ] (cos —cos 0!3 +i dd, 


FRB IA CO FRR, FS 
(8) Pr*(cost)) Pz (cos 0!) = 


cos [+ $v] (cas v — cos 0)^7t dv 


sin (vx) 


x Y Co — : ) P^ (eos 8) Pz* (cos) 


SCH pontl 
—m«e0-Eü'cmu, — <Ü — OI eng, peed, ARO, 
此 外 ;在 人 8 Ab = 0, A mn AEREO FES z RP n RK, 


ng Hi 3-6/6), 得 ar 


9 o c3* HLH s | 163 
(9) P*(x)PzT(x* 


sin (vx) = 


T. > C U" v—n iri) P(e) n 


có cc. 0 «czO'co, OF Am, m= cos Ü, x! —cos B, 

(RAD GAST a EUR BED PPE GREE, 1934). 

A Pale Be Q, (2) REEI 3-3 (21) 及 3-2 (44) 中 可 
áp ELE 

jet (z- Dt] < |£ + 0-1, 

Ru] 3-8(21) 式 的 右边 部 分 在 nooo 时 将 趋 近 于 工 eee ie. 
式 
(10) ((—2)- 2, m D Pal2)On (O) 

Manu Sot Wy E Dougall, 1919; Darling, 1923; Prasad, 
1930, pp. 64-47; 159; 1931; Shabde, 1931, 1932, 1933; Banerjee, 
1932; Mac Robert, 1934, 1935, 1936. 


3-1. 加 法 定理 
KRA 
(1) P lez'— (2? — Di (2" —1)t eos yr] = P, (z) P, (a) 
e IN 1 
+2 2 EE PO (zi PE z ) cos (my) 


Rez>0, Rez’>0, |arg (z— 1)| cm, ‘arg (2/ — 1)| «m. 
AT atid T, 23-1004», 3-10(5) JE PLE R, HE SEHR (Titchmarsh, 
1932, p. 4215 nf matt 


PO — m+ 1) 


2P,(G)D GU) Y (— 1)" P™ (2) P™(2")cos (nul) 
HAAN 


l'év4- m) 
We soc 2 
(el [e-+(a°~1)t cos (pp) eHe" ceap] tde, 
EnA 


aP [ze — (22 Lite" — 133 cosy] 


184 高 SS EHZ 
由 3 地 (18) 区 就 可 得 出 公式 (1). 
WA. H. Hobson, 1931, p. 371) 由 3-4(14) 式 可 得 
(2) P, (cos Ü cos O' 4- sin 0 sin @! cos y) 
= P, (cos 85 P, (cos 0) 
+2 $, (—1)" P;"(eos 0) P? (cos 0'j cos (my) 
机 二 1 ` 
= P (cos 0 P (cos 8^) 
DP(v—m m+ X) m m 
+2 > Podmal PP? (cos p) (eos 0') cos (nj) 
Deeg, 0<08!<x, 0 +! <m, b SER, 
因而 ,从 3-4 (14) 式 可 得 
(3) Q,(cos 6 cos + sin 0 sin 8' cos qr) 
= P (cos 8") Q, (cos 6) 


+2 Y (— 1)^Pz" (cos 6))Q? (cos 0) eos (m) 
= P (coa 0')Q, (cos 8) 


P(v m + 1) m + 1) 
+2 Spee Pie tml) 


0<0<mx=/%, Ueleg, 0x8 +60 cm, b SER, 
B. 3-3(11) 得 
(4) OTe — (C — 1)9 C — 1}? cos dr] 


=Q,(E)P, (1) +2 Y ( —1)"Q» (t) Pz^(t") cos (mb) 


t P SK, «et vs — 1, 一 2 —3, s d Se 
(RMA BRA, 1940, 的 著作 ，P, 222). 


P? (cos 0')Q7 (cos 8) cos (mur: 


3-312. BERL AM 


gt Wele) Be W P (z) (CRE EAR 3-2 (1) 的 任意 解 ， 
SBM vy is Boo, p, BDA 3-200, 3-8(10) 及 3-8119) 可 
PT 


* = * Bb Le mx 155 


ay F o-o) pta) + ( n) — 24) Huge de 


H ia d m a d a ° 
Jo "ler ug we 5-03) 


—[2(» — ote? + (o t Dim 4 — (p + pw uli 
364 =P= 0, Hih CO) RR 3-8(7) 4 


(3) f we, dës Läb (eH eo 193 ww —wws) a 
ane w, 及 w, RANBIR EE, B] (1) Be 3-8 (17) 得 
(3) [ wW, w. dt 


=[v-o)v+to+1)] [~ (wow, — w,w¿) js 
下 面 一 些 畏 果 利 用 3 9-2 BSAA EM 2) 3) RP RE 


(4) Lei, Gus De iis zer" 
Reo>Rer>6, 
(8) [ Q9 Gr Dia — Xe dn 3] Do 1) aH) 
Re (o-+v) > — 1, z+ + 1=0, v, e-l, —2, -3,---, 


er | [OF a Qe D7 en) Rev —1, 


1 
(1) | BAG det —) (o e 1)17* 
-1 


X 12 sin (av) sin (xe) Eb +0) — plo - 1)] 
+m sin (aa — ap) 1 g J-v 4- lcU, 
4E van, o —m POSER AL F (n, m 整数 )， 


I 
(8) | P (z) PQix)dz = 0, 
-1 
t 
CR j [P (2) ]! de—57 (v4.3)! [37 —8 (sin zw)? (v 4-1)]. 
-1 | 


ai 
(10) | [P, (2) Pda = (n+p n=0, 1,2, -.. 
-1 


166 S ® 起 E WW ® 


(11) | 9.60, (adr = [lo —v) (o 4-»4- 1517! 


*- 


x {Lb 12 —blo + 1)1[1 + cos (om) cos bei 
— 4x sin (ps om)t 
r+ y+ 10, >, gl, —2, —3, --:, 
1 
(12) | [Q (at da = (r HIH — (v + DLL ees 721] 
a4 
pxo—1,—3,-—3,e- 
1 
03) | Pei de [( 0) 6-0 1)]7 
+ 1 
X [I -cos (om — va) —2a7! sin (xv) cos (ro) [(r--1] 


— ie +} Re»»0, Rec>0, ox», 
(14) B PAD Q(x) da= —z (änt 1)7! sin (zz) + YÀ 
Rə r> 0, 
Q5). | P.) P(e) da ota (G aile zer" 
x [4 sin (fom) cos (kum) — A7! sin (3x) cos ($a) |, 
a6) {OO dem eo Xe DIME HD co 
— da [CA — A73) sin (how + Eva) 
— (A+ 4-1) sin (how Asil)  Rer>0, Re c>0. 
av) Trei gute duo Die iis Le? 


x [Acos {frr — 16) —1] Bech, Rer>0. 
#E (15) UI she 
Ta te Pd + ee) 
“PEF EOLA +E) 
mE p e= p= m, von, c=, ym, S Xj ERE), 
Hil: 3-9/8), 3-9(10), 3-4(19) 可 得 


rt 1—(—1Y*^(n + m)! 
in ' m ^ ox — MART __ n LLLA. 
(18) j. On (v) Pp (2) dx —(-—-1) T-mu i em)! 


EEEE HLH & 187 
IRURE änt, m, n, k 是 非 仙 整数 ,让 人 1) 可 得 | 
1 
(19) J P^ P (2) dz = 0, lEn, 
-1 


1 
(20) | PP (2) Pk(x) (13 ~2)-! da = 0, keen, 
—1 
1 
1; [ TPR) de= (n+ pHa m)l (Gm), 
"i 


DN 
(22) | (1— x5) 7 EPP(x)l danda m)b/[mui-mj!]. 
1 


b ven 


此 外 


1 539777! (1-- o0) 
€ ABL = — QS 
ERR NZOL da PO+4e—deiltido 4dr 43/2) 
Rec» — 1. 
这 个 公式 可 这 样 来 证 胃 : 将 3—2(3) K 2-12) RA, ARS. 


应 用 1-571) A 2-1(23) 先 得 


- 
| P (mam de= (o +1) FF -v,»-1;o--2; 3) 
D 


—2-7- (cg 41)!F(c--v42,0 —r--1;a-F2; 4) 
BFA 2-8(50) srBISEREREO23) Ç 
PLEH (1908, pp. 183 ff.) AERA 
"mi 
'24) | orl z*)7" Pale) de 
e tba) M+ he) 
PO +40 — Ye ge) igot dy — de 43/2) 
Rept], Rac> —1, 


1 
(85) (=i amr) | x° (1 — zt) Pr( z) dm 
ü 


O PAoa +o (1+ m+ ») 


P+ fo+ $m—3v)P (3/24 fot hms Y) 
Reo> —1, m ERX, 
1 
(4€) | QSA Lët dee -rA e/a — wv 1 
"9 
Re wc, r+ HERK, 


168 [LEM ME E B 数 


Ha BE A 5:39 Ld DO A BG Ae SX Oy (Mac Robert, 
1940, p. 95, 96: 1947, p. 366, 367) : 


(2) | (sin £3*7! P-^(cos t) d£ 
+ ü 


bea hatter a — 0. 
Til ul y layi TAKE GES LE EEN 
ENEE 


Re (a+ m) >> Ü, 


(28) N (sh ta- P {ch t) dt 
a 


e aere art äer 12) 


EERSTEN 
Re la+ mi 2-0, Re (vy -—a +2) 20, Re (1-a—v) >0, 


(29) P ir-bs)l (44404 3a) | (sh £)*7*Q7 (oh t) dt 
"Ü 


meter eon (44 Doe HOP 3» Aaf (ga 19) 
x Pila — ta) Re (æ+) >Ü, Re (v —a+2) >0. 
此 外 (Shabde, 1945, p. 51) fay 


(300 [P(v-1)P(&4-1)T N P (YP (ec) (1 4-2)" ** dz 


QU [Pip ot l/r (ert te 4-2) 
Re (v +441) >0. 
T: Ser Lemon AY A VY Sgr Bailey, 
1931, p. 187; Banerjec, 1940, p. 25; Barnes, 1908, po. 179—204: 
B. N. Bose, 1944, p. 125; 5. K. Bose, 1946, p. 177; Dhar and Sha- 
bde, 1932, p.171; Maclobert, 1939, p. 203; 1940, p. 95; 1947, 
p.366, 367; Meijer, 1939, p.930; Prasad, 1930, p. 334; Shabdo, 


1934,p. 41: Sircar, 1927, p. 244 7sa&[E, SEF or Nw f 3X Gl 
MacRobert, 1934, 1935 ify bt: 


3-13. ThE Ek IMMER SA 


“TT Bp; Fé AV = Ü Teh UIW PR UE har, 7. d Dp S Ze 18 
#UKD SKIN [BL esu Xe. ie SU IHRER ISI AE OS 


Rsk D Low Hmm 168 


(1) — sh 9cosd. _eshysing easint 
` TESCH Y= hy- cosh ch 9 —cos 


作 变 换 s=chy, V = (ch n—cos Dols, 0, 9), GH AV = ü 
变 为 
2 Ch 
(2) 元 | 1) eget tn —1j-7 AT = Ü). 
Pl vv.) (Gv. (5), 8 RI OI än F 69 v, 的 微分 方程 : 


diu NL 
ER 1 2 "HI 
a f (1-- 8?) ds? 


式 中 > JA "mm p 3-2 (1) uf $n(3) XX n9 tt 
Pras) P; y (eh) 
4) me los. (s) Ka (ch 7) 
由 3-2(28) 及 3-2(45) 可 知 在 大 的 站 值 下 的 性 态 为 
(5) P(L—1)Pt., (chy) =2% (167) ec on 
x FEE n, $--y 1 ee), 
(6) Pü-»)Qta(ob y) atem Pb +y D erento 
x F($-- i, +u +m; 1 +4; e). 
(d) KEERI AAN 
(7)  P., (eh 9) = (ha ch 2/2) 7! K (tanh 9/2), 
(8) OL, (ch y) —2e7'" (677), 
(9) Py (eh D = (x/2)- 3e? BLA —e7)5]. 
APAE X E TE —- 2E Be Bo -— 2 B Se == W [B] 88 OC, 
Darling, 1923; Lowry, 1926; Airey, 1935). 
SER Bh TH Rh AAT a JL en AA y i: ur 
EH CE fu a [ul 26 EH #k RS be FF sh SE S M, Banerjee. 1938; 
1942). 


ji theme ete i—(1—82)71 w]e 2:0, 


3-14. Wee 
微分 方程 
a) a-a- 227 ~ [ghe (1 — 2): ajo 


170 S SS S 越 图 = 


EE 的 -… 个 特殊 情形 ,此 时 v= ~} Hip 
(1) 式 的 解 为 
(2) Pipila) K Q yr Ü (2). 
[HI HE BE Se eee RENE ATI AR 
(äi P'ug (cos) BO en (cos 9). 
ix EU cag E PEEL RIA, Pr (cos 9) FE Q7 (cos (^ n6 AS 
ABRE. 例如 ,由 3-5(7) 及 9-5 (85, 有 


2 LM 
(4) — P.,,i; (cos 0) 12 PEE (sin 0)? 


4 belt I t2) iin is, 


Ox «iz, 
45 + 1: 
(50) Plast (cos) = 1-4 P © (sin 0/2)? 
4 p? L1? ?4.3*Y | . 
GP step 3 1 (sin 8/2)*4- ... 
0<é<a, 


HR SAY BSE Pike E p 是 实数 时 内 有 正 什 ，(5) 的 一 个 特殊 
情形 基 
PL, (cog 0) = (x27! K (sin 9/2) 
K dE — 3858 2 W [B] A RH Darling, 1923; Lowry, 1926; 
Airey, 1935]. 
SEL TAERA 3-061290 及 希 英 公式 3 1009) WAR, Ba 
SMBH H Mehler (p &fE, 1881, p. L933: 


(6) mP ul al meh (px) | (9 2)7 Pius (2) do 
“4 
rl, 


= p tanh px 
ri — a Ting e- oue la tp 3 T — D 
KEENT 
下 些 公 式 是 下 而 的 友 演 公式 的 一 :个 特殊 情形 ( 品 Mohler, 1881, 
p.192: Fock, 1943). 


(8 — fit)=ttanh (aD | Popu (2) g(x) dz, 
"1 


第 三 章 PELSEN i 
QD gle)= [ Pena toco dt. 
Ju 
APERA- DIRS A eas AY Ila AS ñij L RS AP 


TH) HAA Mehler, 1881 及 Neumann, 1881 的 著作 关上 上 
GLA [B| s Er BAJ B£ JF Cha P] EVE Banerjee, 1938 的 著作 p. 30. 


3-15. sete 
315-1. Su IN SÇ 


n SEE EAR UR ATK Ort "uz S (1— het At) Ek 
h BARCHE A" SRA RI 10-9 ii): 


(Li 0-242 + bäi o> Cz (2) A", | 下 | « iz (2 —1)il. 
n=0 
内 为 
(L—2he T h2 et TA EE Kell [1 EE EE hel a EEN e 
=> (—2)'l(s i ah TK echt gd CHAT 


s= ü 


ALL — ite = 之 Pimp 28 de A5 Tae P(28-p-2v)], 
lic (1) Ad An 的 系数 为 
D 1 L I 
(3) TORSIE HME SANS SE - 32)! 


— 


<= MPa PG 27 十 Qe ín—I) 
上 1-2(35, 1-20(5), Ae 2 1027, 2 


ZEND 
D Osa ren POR mme bdo do 
i — 0, 1,2, --- 
| 326 3- LUD, 得 
(4) ON) = 2? Pl pee) Pie 1) (27 --1)57i" 
x Pise se DT AEE +15] 
NESE EEEE 
5) Chs (LPP wE mn pri piaty pao], 


i" ek Ho d e 
(6) Chalal g 10" äi 4- n 4-1) 
XzF(—n,n-Ev41: 3/2; £Do/[nlDP(2)]. 
AQ), 及 [6) 可 得 
(D C= 10 - 1) = P(e + 22/[EntP(27)]. 
从 3-2(23) wi 
(8) Calg) =: (22 )" I'év + n) 
XP], 
(9) O8 (aye [ir] 
xin 
> > ( — 1)" P(v - n —0) (92) nn! (n — 2)1]. 
fnm 
从 而 可 人知 
Oo 的 (本 下 一生 村 LL ennt] 
x(-—-2)*P(v-pn) (2v - n) [alle )P(2e+ an], 
从 (9) 


d? , 
GD E Oer +n)/PO). 
Ch (cos d) 的 兰 角 展 开 式 可 用 如 下 方法 放出 。 上 先烈 出 等 式 
(12) (1—3Ah cos P+ hy = Cl het rL Aa, 
ifi e RAE Lab AG W lk ARK h PETE. BAER 
> Chlcos d; A" LE ey]? 


= > Pisce lhe e Fal | ; S P-TyAeUyg T 
r 1: a 


Irsch A" ARB, Gr 
[P(»)] CZ (cos g 


ul 
= > PUREE Et — tr em mn! (m — m1], 
m=o 
Di 
WS) PGO Cx feos cb 
in 


=- > Pyare fun =i} eos [tema Lali myld. 


m-u 


ESR gem 173 
Sp ARUN. ROR HLH Pos $0; fI] AB, 
(13) oriy 
(14; lim Drëttens $) = 2n! cos (Qu), n=l, 2, 3, 


vi 
MOP ina 
(L—2h cos + h2y "1 
= (27 sin d») SNE heity-1es— (1 一 Äech) -1g-i4], 


(15) Ci(cos d) = 一 sim [ (n + 1h] /sin ph. 
BER hy pa d tos £ O KB9 E SEXE 


a L 
(6) | CGU TQ) Lc yt duo nA, 


1 geer x 
(17) |. [Cz (2) PO — z)” dar Cu IPOD" 
WY AA 3h n FAR CH L0) Em PEE 
sn]! E S al n 
CFs fen date te 
fE n 次 分 部 积分 并 引用 公式 (11) RERO ACCES) (17). 
取 Ct) =0, 由 (16) 及 (17) 可 得 
(0 n= l, 2, 3, 
as) [| cresg rin dér: ios ro, OT 
4 = 0. 
Cela) mié BE eph FEAR De Si B An PO Gegenbauer, 
1893, p. 942) 


19) Er 了 Ca (t 1) Ke} -1)4e08 d] 
=P (2r 一 OK e ir Tn — LU 43-1 (2 +21 -1) 
Te 


DEET OUER 
XUL eos mi T. 


BARS ULLAS nfi 


Ta * 4 sg xk NW 数 
(20) | Cz(cos A cos di 2 sin din d cos di (sin dir? dd 
"n 


= Tal (Py) PCticos dcr (eas Jo {Li de m n 
Re v 0. 
(CS Im. Watson, 1944 的 著作 pp. 367-369). 


3-15-2. BEARER Rh 


BA 2-101) 式 可 知 , 邵 灯 以 a (e FERNY) ACRE n, WE, et 
BHR 
(31) (2'-1)w" + (2v 4- 1) zw — alat 2v yw = 0 
Dir AE. Wm EORPA e {0 n J, 就 可 用 所 得 的 
式 了 永定 义 任意 4 CARRE EZO D PD CR 
| MEK (4), 3-708), 3-718) 及 3-7(34) 分 别 可 得 
(22) C= la two - A / CCo) P (2) P (a +1)] 


x f. [e+ (2? — 1)! cos Eis (sin £)'*-! dt Rev>0, 
(23) Oz(cos) =P zs" Wa wl (o +4) OFO (a+1)1 
X (sin d) 17? f cos [(»4-a)v] (cos v — cos d)"7! dv 
Rer>0, 0d «m, 
(24) Cx(z)- — CH sin (ax) | (L+ te 4 0) "771 di 


~< Rev Roazh. larg (z+l1)| «s. 
CHAE Rah HL Ding has, 1950 的 著作 )， 
最 后 一 式 的 米 林 反 演 式 为 
r+ Š es 


(25) Atert =i | (sin amj 4C» (2) da 


cmt 
—2< Revco. 
ACA) Be 3-8 ü Ff 4n 
(26) (a- 2002,12) — 20v E a d 3) oC, ie) — (2v tajCi(z), 
(27) aye) = 2v[z0z*1(2) — Cathe) ), 
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(28) (a+ WOL) =W Ez) — cetah 


区 一 个 人 


(289) aCg(e) = (a—1-F2»)2Cz (2) —2v(1— 2*)Cz-i(2), 
(30: ua Cri 2) = gpl). l 
ne ` 


A 3-300) A (47, 18 
(31) Cyle; = —sin (ax) C7, (2) / [sin x (e + 2v)]. 

1B 5E OR HI SEHE CR F8 (21) 6828 PR 
(8B) Dict OEC! Pi eda, renda 

ypratl;z*). 

Dz(z) AE Cale) Arie BLS B FRIES, 

dee Ae (1938) rain Tt Dz(z) 与 0%(z) Ze RU EA. 
ASMEUT oe f FE Bae ha QC) E Pale) Ze RR XXL R 
3-6(24), 3-6(28)], 如 下 : 


(33) D(z) =P (Qe) Ce (2) | (13 — 1) dt 


[15-11 
—P(3v) (zi —1))7" > (v +n — 2m —1) 


1— 一 
x (1—r»)4Qr-o- 0 2 Power, 
(n — M) m- a) m+ 1 


n2m-1(2) 
Rev. 


3-16. Jf BU — REX 


在 Qi(z) tjs S K 3-2(5) 中 因子 e" RU Se Lan Mac- 
Robert). 

rn. FEST Quz) 的 定义 中，3-3(8) 式 的 因子 ew" BD 

sin [z(» +) 1 
sin (va) 

FRAC ESR, 3-402) SX ESRB] 3- et” 是 租 略 掉 的 . 

He Sb vb ACE TEX (E Mac Robert, 1947, p. 307) RI 
Tex) RRAS, EH Pie) BASE, (—1<2<l), 


176 S e 起 E NE. 


朱 及 斯 特 打 晤 在 1941 EE EK 
Eje, TOE (4) UR (32) f DL 
zlej e- —1) "Pi. 
Quiz) = (2: —1)7 Of, (z). 
省 们 满足 好 下 的 微分 方程 
(z? —-1u" al)ew —a(a-F 2v 4-1) —0. 
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第 四 章 ”广义 超 比 级 数 
4-1. SIS 


CEs EAB ee (a, 0:6: 2) 中 ,如 果 引 入 p + a, ETT 
的 倒数 及 9 Poo PRM BOR, SE BI BAK SR ICBEDTRE 
a dcr 
; (attt 0,2 . p. A. SA PRECOR PE 
à) aF, n" 2 UE See 
DAS SL EB aper ZIEL). 6 Rr 4130 2 
it, be; z) = P É b; d 


"E 


yo th 
(2) (G) —1, (a), —a(a T1) (a- E — 1) — PCa- pm) a) 
n —1,2,... 

z AAEM, EAE F (Dk T m E DICKE Re X E 
S ëtt Mc Re ae) ,如 psa. DIN FATEH BAY z, VE, 
ie, An p=g +l, 则 对 于 zt, TJ ix k. an p»9-1, RU 
对 所 有 260 Py. 

# a, oe RR EBB, Poes Ce Sr hkata. 

级 数 Pg SERA RARE — HER, 48 IE TRE T W 
SU AY RE oe. ABA BR ee (D) 也 请 是 一 线性 微分 方程 ,这 
AE uu RAS TY. 因此 ,微分 方程 就 可 以 作为 其 他 普通 化 的 
Bt ATA AA Rh SURE REC SRE SX PE 
MOF, L. Qr se (1870) RSE TA n RESET 3 
fat Hh Ee SOA EE a, as a, oo | APE RL, if Boch d 
vo ed, 8, ^on) ABBR PISTE AB RE HA C DES: 

Y Ca (E — 0,27 4- SY —a0,)" 


m= ü m == (l 


AEA co Cis tet Ga E e HAE, PR TURBAT 09 AY 


180 E o& HB ok m ok 
e, DR HER TF DEn PES: 


Kä Em 
er Y» gui r DS og" 


Jus ge t+ Gen MC 0o WHEAT. ung. ity 27 Pe hj D 
由 这 些 公 起 求 确定 . 
dd P (I “AR RP ZY am CHL 2-7-2 GH), PX 
— FH eB RY FS PEG) ta en f E. vd RE Wi 
(1937, 1938) Ae EA ETE ERES Be) op UE hes aA 8] EP fd 
Lima: RETE SR ERO: HORRY TON] x 
TI mf, Wee 9S 4/2 K 30/2, ve Axel E 32/2. 
在 |z; 很 大 的 情形 D. E M. 拉 爱 特 (1995, 1940) Ste Db 
和 式 
S Pla + Ayn) (apt By: e 
PO, d P (Pyt Hrd rl 
的 渐 近 性 态 ,此 处 总 Ae Me ga IT 


tt p 
1+5 = DB, 0. 
EA rai 
如 b. AR Br E F L, AE ORAL LPS 的 倍数 ， 
35 POND ABE CRORE 4-8 GU inte. EERO NK H, oP F 


TEE F av i J E ra PEGS, 

TE s F4 111,0 PERE P +, P? WRAT 0, — 1, —2, 
{E vs 1B ae te Arer, RPE |z] <1. 

an geil’, 中 的 变量 2 OP L, RP IS, f ut 


| d gl i 
E EG => 0, 
如 gf Hiab 2 STI, Bj Aa A ETE. 
4-2. 微分 方程 


Me py 4-11) Ate Me) YE p—3, EECH 
SR oco Hh ee ORAL (18283 E KURUAR AE SEL EHI AE 


SAR ALAHA 181 

DT. dare. FATE OEC, WR BES p, 之 一 为 非 下 
(5) SEC IS Ts AZ BRM 

wm p— 1-1, BR 
(1) 8 =Re (Py ree + Pg Oy 05) 
Man 51. UC 4-11) 对 所 有 的 [2| = Last: än 125220, 48 
数 对 所 有 的 lel =: 1, 2561 alte: dy s <0, BOM HSE U 
与 2-1-1 Hi ,六 | 0918361], 

AO RIT ed/dz. UM um P, WEE 
(2) iG(0-I-P,— 1) +p, — 1) — z(8-p a, ED 0,))u = 0. 
a F UEA Siren: 


g 
(3) E etaba) Doe up Dv, qp. 


n=l 
或 
g 
ER > 2°" (ayz — ba) Du + ag + z CL — e) Dette =0, p—qg4-1, 
n=l 


dts e. b, ERS, a 0, H. D—df/dz. z=0 M z—coo IJ; pi 
(230 RA H = 一 0 ZL HU APEX GT Poole 1935, [t 35 f: ga 
5 XE xXx (4) diu] A) FE (Wh Poole, 1936, p. 772, (EE RS 
点 三 O, co, l. 2—0 A ;— oo AAR AD RPE LID 0-4 Qu. A: 
Dn ATARI BRE a Ritmi np, Bai T3 
D, Pos a, Oe (PES Fy BER "ET Te, 

在 neg 的 情形 D, E. W. Et ar (1906) foii 一般” 情形 
(LR E30) P OO eS ARCO EJE K. L. ok eras yp (1893 0) grt 
uq (2) Be S09 TERUESN FEM T 3RATAFTE NI RE Er SES 
AA. F 473, K q=4 pag) by de SET JO, L. Ud A 
(1893 a, 1895, 1898) 和 奉 作 了 了 专门 的 研究 . 

TE p-—u-c-l 的 情形 P 033 F: C18885 E 一般 博 形 研究 
Zéi, HEI Y z= 0, 00,1 ABDI DRE Ern. | fixer 
HHE c= 1 AR PEA p Tieri HERL pd. 
g--3 D91612 E. as e883, 1884) HEWIDI, 4} Pos. 
q— 9. BAG 1569, pri; 2—0 及 z= <o Lëëkanmgé a 


182 S ee = =< e 


ër F. G. WET (1938, 1939) RA p= +1) 的 值 研 
Se IX HESS Hl MISE A MI RY (2) 及 CA XI Sr GLODONM 
数 的 各 种 特殊 情形 作 了 研究 (种 分 P, — p, DÉI AP ek —- D BY Hy HE 
Br 4H Pi 一 a Be P, AR Ey IR EGRE uk a, — a, 的 全 部 或 一 部 为 整 
数 ,但 a,— P, K a, 本 身 不 为 整数 ) | 

An v(z) We (25. H. ə(z) MR o (t) i o D d t 
变换 ， 


u(2) etu) di, 
使 满足 条 件 Tim wo (2) 一 0 而 得 出 , 则 x (6) 满足 方程 
(5)  {(—1)° 6 (e@+1—a,)---(8+1—-a,) 
HCH LOAN) (2 ME Kg Py) Jv =O. 
其 中 0 =tƏ/at. 


GL Bp Lt EARR A A E IA Pn BAGS n £ 
3H Chaundy (1943) 的 著作 ， 


4-3. Sab 

T. seit (1828) REH 
D [Pe Arer P= | ya y a| 
EIEH E (a, 6; ci 2) BAO) a ER 4.7.3833 
Dän Je SAO. XU Ed (1883) RE ën, j mF HH 
F(a, bicz) F (at, b'; et; 2) (zb 

| e=atli—e b'—b--l—r, c'=2—-—e, 

a—a-—b=n-+1, n=0, +1, 3,1 

或 当 

a— a, b—b', c—c! eH, 

£4-6'—da—a'—b—b'-—mn, n=0, 1, 2, ee 

BF EA gE ee 269,7, 来 表示 ， 

W. N. B3 /1928) xf x — B GE. JETRE GC Z T FU Bn 


LEO B MEE DO B.E E 183 
1924. Rar ESI Y SEDIS RR, FETE Pao s Wo P tb x 
Y JL PBI, 
2, gf? (ei sieht Loisi 
= ,F,(4e+ 40, 49 +4¢-—-3:0,0,e+a—1; 42) 
Goo gf? (0; 2) P (0; —2) = P, (p. ip. ipei: — n4. 
ER aiala, B; 2) Bai, 8; — 2; 
= FP [a, 8, 2(6+8), Far 8-3); er B; 42] 
EI Ca; 05; 2) ,Fí(a; 6; — 2) 
Fo, p — ai P, FO, Y(p 411: 27/4) 
.6) {fy (as ei zi P (B: SB: — 2: 
二 
Q) o FS, Pu EPIS Pe; — 8) 
=,F eae KP Py RPE 1); 一 TU 
" "lo, Po 16, Bas geir b perth À, 
式 中 =(P tel), B= $0034 01). 
Bi Pila, Bran B — Bi 2) F (a. Bro e Bd 2) 
— Fi 2a, 28, a-- B; %a-+-28—1,a+8+4; z) 
9, Ryle, ByatB—4 2) P fa—-1, Dax B 5 2) 
— ,(2@—1, 28, a--B -1:2a2-28 —2, o Är 2 
4; rnit gH o sx, ñ IRE Sici 6k THX CD 的 形式 意 
SUE, Ze 3a BA yk ak 9k A ES ED db A , TEE PER D a 
A P, ZA: UB ERAS. ee ah EAUX zl <1 x. 
ae AR LAL 2-5 (40 IA RP (1935) 的 著作 . 
下 而 这 - “公式 是 H. B. O, Qn (19325 "H Bailey 1935 : 


s, B, n i -- ,i-- , 1 — y; 
a» e [Pre rete] 


8, e 2-6,2—¢ 
ech p api- å, 8+1—6, y-+1—34: ‘| 
ed’ :| 2 —8,8e4-1— 8 


ó— ,6—-8,d—¥32 aa " = rm "m 
x P| ETT? eris 6 及 = 后 所 得 的 入 


ARSE BE SRR ARSE 388 bu: kp ASN BY Be Fe 2-9-2 wn A J. LL. 


124 x. om ü * =š Oe 
E EE, T, W. Step (1948 ese E, P. W. Step (1942. 1943) 
A EC ee 
EmA. 

(11) Fid, B; C; 25 = Si gyr er es (a), (b), 


fev 
J. Ge, — ril 、 
V =? a 
xar] a, b, g! t eier, bbs C-H 
- ER (ix _ 


2 í 和 FT 


A, B. c r—1. —r: 
x, 


1 、 
eT, P y aer. ba rie sz 
a, b, 6€ 


人 Per pe Fc = sv pz)" Alen, —nics piq’ 
` Pe je Zaiten? " š dat 


(13; (P (aye, pz; Fiat ets ga. 


-5 fa}, pa)" fe | m. lec n, Hu. «| 
ah nl Loi Md ch, Än 


"Däi E Ca, bci pz), fa’ eve pgs: 
aut E , fa’, Di, 1 — e — nh, —nig;pn 
Wi "A (e 7 Sg Fs [^ d ET at, adi 
8455 QFAG bi ps, Bala, Diane 
_ > EWEN F. | ^ — n: Sg | 
= p! IL en, Lehm 
doo rp at Sese. säi RAR. BOE ME Va z SEDE RE 
汐 系 数 是 相等 的 . 
rm... AL Se St Ae PF 3 (F 9k bé 
LAH AS +1 F, 3265324 il] ba . Wp: i RAER, rr 
向 定 的 QF. E A pa g; aaa Apta PREM 
BREESE A GREE bi BOR E SU PEU EC ABBA XX 104 
X. F. mhg (1945) pm pa +l, BUTPARBRERESES Ub p 
0, —1, —2, e (OHI E 


Soe xX Re lr sé d 185 


4-4. BUSSE 1. 0 一 dg 十 1 情形 下 的 
ha S da EUR T 


IC SC PE WC RRR dat ce Mates Pi; 2) PRR A A 
(1) Gy gt Gy to LAP yet +g 
WIL ABB ELAR OBR, de 


EX MEM re. e =: Pgs aay 
Ri] xx Të RARE. 如 时 D 式 的 所 有 方程 除 一 


SE FER EEN dB LR SEET At 
G5 DE. BAP BUR OBI P, 为 第 一 类 或 第 二 类 近 
PAL BTN . 
BE ORD 2K JEI 
a, b, — m; c—ü)4.(c—5), 
3 FA iuro = E ent Ls 
ERRA 2-1-9 Gr amr eg 21:30) 3X, ORB 
FRAY 8 AAA UR LP, BATH THREE AR TRU Ls 
Alay Ri Saalsehütz 1391, Bailey 1935. o. 21; 
n, b.c —n—b-—l: 
a U Ut 
Pie (f. P eu BP ab) 
Plea Pe Ef aW f bi 
PP Uf) 


verb TIT p TOC aci 


f Ci E — É, l; 
SA A Al 
3. RI, MEMOIRS RES AE 058 PR LE 
PERIGEE OY ROTEL AR (1995, 的 著作 ,第 三 章 . 
逢 一 个 计 有 畦 位 壬 变量 而 良 好 地 均衡 的 六, 部 可 忆 y- 43k K 
Am. BRR AL 


186 高 ME NE MEM w 


Ir. o, De 
Di sf man Lo 
Uta) Pate—-bPrd+ta—e)PO—b-c+ bei 
Papara — =b etar a de) 
ZB OCH ct: a Dixon 1903, Watson 1924. Bailey 1937 M 


MacRobert 1439)， 具 有 单位 自 变量 的 aF, PAR IEK 5$ hb 


H 
AE 


" , a, b, e; 
(6) Fb oim, "n 
|OÜIODT(e- DD Gat FT (o FE - 1a Ab 
—íba-EH)/T5-EDP(e 5 — 3e) (e 3 b) 
Läd zt 5E HB, RH Whipple 1925) X 


LE E LT 


- p | a, Í — s, ci 
Ke Fosse? 


ci'(f)l(2c--1—7f)217* 
”了 ce 十 ie 二 和 af W(4e+47P(e+-4-+46-47 kbar 
Mk Em, H Wai s 1925). 


> >p m p 4 


(ER EE erer 
P p |, a, 1+da, b, c, d, e, — nj ` 
V T *) ha, 1--a —5,1--a—oc, 1--a—d, i--«—e lea 
_ fi+a),l+a—b—c), labd) Adta eod) 
 (1+a—b) (I Fa—c) (Fa —d)4 (1—a—b-—c—d), 
SIE 1-4-2a —5-4-c--d3-e—n, FL 520,1, 2. --- Dougall 1907), 
PUA RTM TCS Re F, AIRS eK oul - vd b 
JL Pa AE BOR eR — ORI REGLAS I OE 82 l 
HOBBIES g fi. — ASF: 
aL — n, b, e, d; Qo — d), 
(9; pl tone o| Gu), 
" | d,1—n-—b—c,—in,i—ini—-n-—u: 
^ot[l-n-6,Í1-2-c.M1-Fd -w—n), 1 4- Md Am n) 
AK CSAS FS 58 RB YP, 变换 为 LPS ROPE e 


ZS me En Sat me 187 


Ae B A Ae — EE fy OB F ef zz Bailey (1935, 3-6 4, Whipple 
11935, 1937), MacRobert 119391, Mitra : 19421, Bose 11944) 的 
著作 . 


4-5. ERRPRERS FT Ion, F. 的 变换 


除了 日 变量 ? Ka" A SRR VE PZ Git E 
RE) BEE SS AC at, CE SBE F qa q> 1. DIE A en Ay 
ify 的 线性 变换 美和 柔 ， 在 基 种 情 沉 下，: 五 。 WB A KS HR ae 
Zë. Bilan 


a, 5, C 
t N 1 A 
t aP EM dM 


Llta—b—e, 4a, Br: —Acil—217 
= (l-2)7* E, 7a ` 
7; za l+a— h, l+ — e | 
Whipple, 1927) X 
d,2b—a—1, 2-28 +a; 2/4 
roy ` 
8 a/3, a/8- - 53, ¢/3-+3; — 922/ [4(1 et 
lan, m, ' ' 
b,a—b+3 ! 
ix l Kas H EL REY (1823). EL ee J SARS 
衡 的 AN, 的 线性 变换 : 
. . . 22—1l,a-- 1 a b Ais 
^ i] 一 Yared . 
$» a= cl a~} abi | 
20 一 1, KÉEN b—a-iiz 
Thi 3 
2 ! b-h ab 1 | 
Li S94 Ac (1948) PRERA — + AER + RPA LET 
PLR Sy AAI -- Ge 1)? (ku) 的 LE. ARIAN, 
XB LAP Eik EL yu Pe Fe Bo, 
HET] 
PE | a, 12-1a,5,c6: —1 Ee a — e) 
| "Zi, 1 ah, lei P: T+ -pea He) 
RH Bailey 1935, p. 28 Ae Batley, 1929.. 


188 m om m = xu * 

JUBENEERTATE 4-4 季 及 全 各 中 党 出 的 公式 包 合 了 许多 不 能 
iR TH HERR EAE REC AC Hi X fle we dés, 
Pil tir, 44° 3 E CHR fboc= — ni: 

、 SN HECK WËSSE eal Go Dione gat dn 25 
(5, E WE x oe fi EERE TNES 
Andy 5 1--e--r5 ita 4-4 (8) 并 全 n— o, M 
l e l-b ber, Ode | 
Af lta—c,lt+e—d,l+a—e 
u PA -+a~oPd+a—d f-+a— F lasesis, 
~ £1 +a (1 Rede -paoe-ePii--a-c-d 
XX don "P EPIS TE RAL SS EZ 8 PLE f aX 
N 3X . QE Wal Zn 
(7) | 1425) EE 
EE 
7 Pae Ded DN Hyl 
这 一 式 对 Re (ary +1)20 Ak. (6) Aei OR e= L, 
e=1-— zx d= e= 1) 为 
&—1l,.ir—lj)jix—2) 
G) 1-3... *? (PD rss 
pis RM Re x21. ZE 
HC FE, ta HE ARR 
/ nÑ (a) (b). ， 
Hait, 0,0, 2; = > n. 
Bf A HHI FELA VE. deg 
ror Ë 55 d = lin 4, Ë déi ^; *| 


— ft, Ë 21] fm H, f: 


(6j 


=- =Ù, 


_ (a On, oF, Ë eS, | 


(n) m! Les, ln Eh 


Soe Me OH H 9: H 1" 


P: err P(brad!: e, b neni 
Bee, d = m 

ta las a ' faba ni. ` | 
STEEN 

| Pü-oPl-—eoracb 


ey 


x fi CB) ner} nes > |! —a,1—5, 7] 
| ‘abl (e —1),. P Iae, n-p? à 
Panli arl) _fe-a, NUM 
nlPl(a4-6—c-E1)P,(e- n1)? e, € n1 


(R, Bailey 1935, pp. 93, 943. RE 8k Ec P, EERS F 1 00 
dr Sek E BAEC e 也 有 村 说 的 从 式 (CR Bailey 1935, pp. 94, Jo . 


4-6. 积分 
HIF 2-1-3 FATE RA FERIA EV EA SN ËF lI 
(rupe dt 0893 0, ZR AE (1937) Me A 97212) ], 32- 4097 
AY BYARD OA AT Hd A 1940) 3g Hu k. FB FD dea 2-115 
TERESI- AE LE, 的 情形 可 由 9-39 及 5-6 Gita Rr EIE, 
AR A S fis hj Hl— PUL T yf ROR SOR . MEE VES. 
BD DEBT SE PA, S) peg s 


und "m a.r ht b -i 
s| e en VF, |: | ses, B » "e? | 

a Fis P Py cr Py 
PEI (1946: 4 Cen Y aia TORE de ege: 


Ë det I, LP, pet ml); (0 —m-+1), (p-r 1): Ae 
x J, (z£) (zt) 3 dt = ( — 1)" eg? 


x .P.[p, dtm +h s kK(e —m-F1); &(e-v--1); Asil, 
PL . 
m= 0,1,23, Re(e+rv+1)>0, Rere—m+1)>0, Rep £. 


HORA RATA N, 4-7 C 28513 E 1938) 的 著作 ， 


4-7. 各 种 特殊 结果 


Th. mé (1933, 1934) AU, rf E (1939) 研究 了 z 的 多 
项 式 ， | 


190 mom d] sg m og 
Pe) = rn=0.1,2, ++ 
083958 (19350 研究 了 多 项 式 Zu Ra le). EEA 
Zale) — CT n n+, 1313 2) nz0,1.2.-- 
aNd a (n = ee E EE 
ISS Oe RE E oR C1987, 1939) BS. O. hrsg vd 
(1939) MAR imi. nro) 
HQ, p, v) =,F,( n, net, S; 1, piv) 
rB =O, 1, 2 es É, p, U Dirk ger, IH p= —n—1, — n — 2, 
vee, JS cl SC 
HAC, p, v) 


Pip) 1 . 
= s | 0t) DCL — Bai edt. 
nBre-5i40- 


Re p>Re £>0, P,(z} 5,F(—n,n-4-1;1;4— 42; 


AX 
HE, p, v)'(p-q)P iq rüiorip- e 
G +< 
E | TOT a TE PD- ET Bai, 0 jds 


0<-<ReocReg, ü«HRe (E — a} «he (ey — pj . 
Hy, BAAR RRR 
(L-#)"', ALLE, d; ps —4vt(1 077] 
一 > PT, (E, D. v) ' 
n= 


如 (2) PA 3-6 (24) RE, B] 


™ 


> (31--DQ,() HS pv) = (57D! PLE, Y: pi 2v/ (1—s)] 


in nce, DI H, (£, p, D ftg— T GIGA 
Pi pyn a Tipin ™ 
P(g-£5Pu-gp WE DK 
friii (1945) REY Zr" mm FERED HCE, p. 0) 
i kn [5 40363 sx : 


Haw BA Y E. 191 
n(2n-—3)(p- n — H, 

—i2n— [n= p ntl) Tn 1 (n — 9) 
—2i8n — 9) (£--n — 3v] H. — 2n — 3) I2in— 1)? 
—na(p-—mn-4-1)--2(2n - 1) (£ ntv] Hu, 

— (n—2) (n - EE Hya ' 
M. C. peep 3 X. 51947) erae ng 


e Č LG, pot) + Heb, P v)] 
=n LECE, p, 0) — Hua, p, 9)] 
HWET Pinan EN 


— n, M+], Or ser ftps Z 
^ (e by 2) = eie] i Lbs, d | | 


ERD p, J = 1, "+ fT 
RAH h TARIH 


a-oa [|- Xo. 
Wt AP 
GW Pe A d 


Bi sets De 
关于 f. WORE, QUEE BaP SAAS (19475 K 
234943) HOSE TE, 'ERI— “eR ES RZ, z) 的 
MARRA: 
Z =a} [ee L (tz) L, ( — tz) dt. 
其 中 LC) GE n REHAB 


sl DEI 
NE; piv) =i (a)n | ( —07te  H,CE, p, — vjt)dt, 


H, LC pov) xi Ze? FAS p; o£) dé. 
o 


TU H 11938) FREI PRIUS EN 


-— Y dpl An DaF AH nHL; Hn e) 


nomi 


192 E SS HH & 


其 中 
ER Ch, Ma zm Keel 
ret 
(—ij 8 
il. sang = OF alr, 1—2:;2:1 — je); 2]. 


FAH 14 m jg <1 eX0, +1, +2, O 时 有 效 . 

o ASB A se (1949) FEE yn (a, 2) 一 美的 多 项 式 ， 根 
15 m RE AS E RUE A gé 

Hai, €)-..F(—n,.a--n—1; — z) 
dep 240,1,2, +, @-14#0, —1, —2, +++. yia, 2 RES 54 
E (a—iP:1;a—l; — 27) ERO IB] RMSE sé € C, E 
md HERE is (2) [E 6-9 (9) 36322, 
yid. 2) = eNO 21739 W lena auis(27 1). 

Ms 2) ERRER, ~~ FLASH M RS CRT ST V LUE BD 
TK vi (1949) GEE 


-8. 基础 赵 比 航 数 


Fa f A nit E SL EA FE ee e LIE (1935 AE 
作 的 第 8 UE. dx Ay Re. ARS EARR OT DC ME o) 
AL PEER a 5 ¿, RU X 
d (Bean Gada a —ag Ls at), 

n=l, 2, ee 

(2) (Vigyg=l 
batts Lol, JE (tien CHO o TBEWISE HL e SC epe Unu). 

AY 
oM uncus PE Gace owe 
dee 太 7 十 8 十 1 EH Gr G) N P9 BB, ir = 84-1. 
9 一 TI， 可 篇 化 为 : 


rm 


gym 


MIRE JF GAP uic R 4& ER 
HIR km, Se 1878, p. 97-125 RE, D, SKS 
BUE: r= s+ 1 SAE Se Shik — Te. "ges 
133b 8 He STORE h. 5-14 fiii, 

Ais NEE io 2). "ERRARE — TERRE. a) 


ait: IIJ! 
= 1 --ag*z 
2. dat 0 z) = His, “一 E 
_ n-0 EE mai ico ge 
Pm 
9) git; 25 Bd; d= Pala; 2: 
iG) Bailey 1935, p. 660, JACEE: 
Z , £a g” 
LE -—- b tg, gigi El = 
u l-g’ 0 H Pi E Zine 
oo zn 
(a o ,—1; —qg;£)-—1l 2 一 一 -一 一 一 
d ) 2 iU qi } + > iL 
= W 2M 
(B) ab (g, gti ge 2: z == 
df 1 — gt H Ad d d < 1 — vun? 


anda at fE. 8; AG E 2°, 9 exp (ix) {K o. 2 CR du rH 
25), MERR 
" q^*i sin (2n ^is Kk c | 


一 一 一 一 -~ -- H 一 一 一 一 
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° "ld, begja] — (boa x (afbcY oss 
D, |” C; d _ IT (1 — dq"/b) (1 —dg*/e} | 
d azo (L—dy") (1 — dq^jbc) 
SD, ^ ` "| 一 uu tabje; z) P, We "P "e. 


有 从 (12) PERH RAES. JH Te AE e: A: 
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第 五 章 “” 超 比 级 数 的 进一步 推广 
is 各 种 推广 


SIS He 8 32 
OR Ai (a, B; yia) 214 fee OTVET ae 
Ble YRS HE RARER, Aixi Ae el ECK 
TEE He Ren eC HEIR. SEAR ASTER, Pudor 2E Ad UR 5 
AAAI aa 

J VS FL S Ek 


, e (Gu tee Cte), cn 
H H. ett, ai DA seen bol e) == 3 - —— . 一 -， 
Ta F af 1 n 1 a - ) Di). EN (b, "T 


XP 
P(a--v 
an (Gu TY 
nmi ilt tin I Be puj z SO rfi S HER 3. 25 hän Er 
RUN COL IML. SERME (2) RER- ACHEN 
BOA Ei M ASR Hcc 28 

db ds d HC AERA (JE Ah a Pe ORC SOT -TEARS 
3C SUR RB VE RY E. A E On 
28. KE 

= Eyi Pin 
ES y— 2, 049" a RT 
Hop P K Q gy EX 
Qn --1; = (n+ 10 al} 

Hib Qi BEN, B POO RO (n l) HABA, PAQ më 
次 分 别 为 了 Ag. AEP F Q, ARORA ae zal np E 04) dw 
HAE QE. den. Ae, (2) AER ER ENDO 09 (EX 
by EA ECRIRE, 


+ fa) 1, (a), ma(a-- 1): (app —1), 
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(4) RPE MGA 23 ER RT LA A ko UST 
CR baat 
ib, ös =ne", AU Peay RA 6 BST, 
fPar=Ffaa’. dit (4) 式 所 满 是 的 微分 三 程 为 
(6) {erP(8) — QC) y=0, & SPD — 1 06 1 0. 
这 是 max (p, q 10$ 2 P än peat], HAE O E oo WTR, 
Au 2-1. 出 奇 点 在 0. oo I — T ERR eS Uz. 

5X — BE EE ATS T ed a 8] 38 0028 p g 1 
HRS (2), FERT T x0. HUI EN, GU oe J; 
gg (0) AERE— TS XX pic SEAL . 

ME- prn nf elt Kr ie, 

二 个 或 二 个 以上 变量 的 超 比 奋 数 是 同样 定义 的 ,多 5-7 Sg. 


BEG BAS E- VR 
5-2. E- 溺 数 的 定义 
TE p>a ti BOLT. RATS pf PRM E f 
Bebe Dehn 上 -而 数 . 当 pag tt a, ae Tr 
Tipi: (Pa) 
X IË (yy tto Agi Pry orti Dy; —1/2) 
AP peg If 240, p=g--1 时 el >1. 
对 于 22-31. Hy 


(1) E(pia,:9; P, : c) 


p E RACET 
o Baig SE Pia, sae 
"TET, 
fal 


Kye ened lEn o, Pp bd. a, yt i: 
; ? 


Ee Aja ttt. än" , Da — + 1; '— lrg] 
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qXrgp-g--1im pis «li. I Eñ — t8 eom p E ds — DA 
far 一 Go; F DUE + de RIE Be a, — a, bh, 一 个 条 的 
ROME e. ue OR EA Oe, XEAdETEBS A T 
WP ADA BTEUSAE.XPFFro.—iip—ad-li)me«carg z< 
Zoo, (2) RAR > 式 的 丰 过 部 分 . 本 来 
(MacRobers, 1937-1938), E Aih MARASA EA: 

Pas. 


Lp, a Pp, aa TOD, — a) 


(3) E pia, 1 q; 0, 1 z) = 


gq = 


x JI | 22777 AAA Md 

Asil so 

gidd em eo a 一 上 
X Il | « rhy dha, 

vat 

d A A. e A 79341 

—Ap p 827? 本 于 CB d 

x | ens Karan sasa rud P 


AE [arg x.«-, p>q + 1, H a, Re, AEE RRA, A 
(2) 与 式 (3) Ah Sal URE NG (CR MacRobert, 1937-1938", 

5 aged Sce Dm, GR (20 写成 如 下 形式 时 产 
ERI: 


P 
EN Eipa g; p, : z) => Plan p—1:; , i g Po : 2) 
reel 


还 有 两 个 志 8 K H dede A P A E IE 
X (MacRobert, 1937-1938). PO pia, : gi P,: 2) 的 男 一 种 记 法 
大吾 人 ab hy Di tre, Pm 

All FA BS ER sa patting sal JTRS HCA ATE APPA (1) si Pig 
上 -图 数 的 几 种 特殊 情形 ， ADAS PRR AE SS RIL GC 
RAPA HD tk He PE (rg Lb 88 SR ee Wa BUSCA A: 
(5; (ee a? A, Laus "ous Qon) A Y rr, iv: o: Be) 
I MacRobert 1937-1938 | 12 .] pM Wm: 
pi Tk el a 

=hit—k—im, kamt tw) 
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[Mac Robert 1941 (25) ]. WARE A HA, Haat — 2) at 
可 以 用 Egger | MacRobert 1941, (15) ], (Ras HIER 
HRM, LIAR RE (mn. AE, 


5-2-1. WEE 


AE Mp hp T I — #H JL AS ñ E HE zy sN [MacRobert, 
1941. 方程 20) 至 (24: 1, SUH IS PAE 
T) BE (or eer p Dune: Py: ED 
a gE (wt l, REESEN 
Elg tl, otl e, aÍ: p 41, ---, D 1: 2), 
E C Rio a DP tet, Dei PI 


u.t 
=m El, "tta. a, ki M P+ l, one p + 1 : z), 

> B, DE lau ap iP ee, Py cam 
carat ety De ` Pye, Pay 5 Py EI 


+ Hla, Fi, ee ap bl ebb ee 1: ae. 


5-2-2. 积分 式 


` Ag JL + HAA SE Bs cee A ELE F- kes di: WN 
Hw We LH MacRobert 1937-1938 (21)] $: 


0; | ebo! P (a, B; 8; — 2) dÀ 


BOL ol 
CPP E (a, B, Y :8 : x) Re 20, Re y>0, 
EAT EAE S6 Bib BH : 4pSES CO Ac xh te fbi 
,F (a, pid; — 4) 


TQ) Coen dT 
= --0-pg)ycdi-- d 
TE GOB) vt" ate] ^" 


HANHAN (3) 即 可 得 公式 (10). 
EE ; 


e P (a, B; Y: £) dé 


* D 


902 高 * m w 
hf DAFA SE Sai Fiar Ty ^A EE rra SE — T 
et EIUS ZE 0, 1, 1-p rA tk (k2>0), HEART 0 221, WH IG ny 
JH 10) GREER ehm 0, k— co CR MacRobert 1937-1938 (23); 
Se SAFE BI KSE IL PASSE] | 

共有 E. EO Aa AOE eB aay 1941 auattprpod Kr im ek 
Ape SERE pr BE SR br A, TH T3 JU a a FG 
Ax. 典型 例子 是 

(U+) 

(11; = | BE E(ay ty! Pre Py ` Ea) dE 


= Boa ees Gy Py tty Bu 0 Lx), —m<arg £ <<=, 
(12) J e^ ^71! E (a, "In Le = Pu rey fy ; fA) d 
n 
= E(a, gien Bi Pu c Pia) Re 3>0. 
alot} . 
(155 | e ET E(ays tty yt Oy ot, Pt B/E AE 


= 697 R lag ety au iP, rs P: wen) 
— ein F'(a «au B ipu rr P: xem 
4i p=qg+1, BJ RR £ — a FEB A, LA Ci se cid peg ux 
p-g.H x1, Hj EREA MZA 
2i sin (Bs) E (a, +++. yy B i Pu rr Pom). 


Q4). [ xt 14e 2)7* Ete, sag Pa s Pot de] 


=P {e B Bien, c ax ËB: Dy PRO IG 
Re(8 0, Re (u — 8) 0. 
这 些 公式 的 证 明 以 瑟 - 醒 数 的 定 尺 为 基础 , (1, 9x 022 OD IJ 
应 用 根据 p A q 的 条 决定 . 
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ix Pp he AE ee dr 32? Ben 疙 -函数 所 作 的 解释 完全 feng. 此 
外 ,起 上 比 微 分 方程 5-1 (6) të A A IDN Cn 8k as K 
m. 

ARE (Meijer 1936:. G-E ELEIT 5-2 (2) aC EUN E 
aL. Jaa Meijer 19410, 1946:. 这 ae ORAL EM 
fish (A 1-19 BID DT 32 GAR ATC a E UPAR p FS “u 
Gg 33 on D er A A SE RPE NESE Ho AS 
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4E 10) p n RESI gert RIS, 还 有 一 个 相 应 的 公式 要 用 到 
Y-W RK AY 1-2 (11). 
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Br 5-3 (D 可 知 G (a) 满足 下 面 的 微分 方程: 
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n joi da 
WIR fh i 5-9 (6) ES DO LA ENEE E 
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TR k, g, (E 
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PREG RE (1) 的 解 的 基本 示 . 
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il WAY £ AD SCAR GETS ELBA H< ay SUA hu CA e. 

Ze Dsg, Dm 5-3 (090 SORE Fe HM E n it ea 的 
情形 ;此 时 20 E v = oo ASPB, 

在 任何 情 尖 下 , 从 方程 (1) BH A 8T EL HB o P PJ 2E f 
Ds Us Ga ttr RR Dp er Og, POA (p+ 19g r1) poke 
(Hi GRP Lt a] Dans, Deier. 


ins AE [ri] — pte HAE 


5-4-1. 渐 近 展开 式 

HABERE pgs APT p>q fü UT AS 3.9) alse m = 0, 
t= eo WG Dr RAR Kanéil RIL 种 
2 O5 V) VE E RIZ mier l JF ACES HSE A Sk SEA RIE Wr hu WEISE 

ees Jil AD + aed, FED Apiha Ak Gr, 
agi rh AN 5-3 (5) 确定 .我 个 有, 当 e0 MP, 
(8) Gage) =O (|), | 
ls poig, X] F h—1.2,---, m, B= max Re ph, 

c= oo HJ fé 1)hu— 7 3E1E Rl Apes, A E 24 x co Dd or) 


508 s e m @ 图 X 
EASE IEE ARER, SBE AS AER CSS BE hy Län 
及 其 他 论 交 1 uite gtp g MaeRobert. 1937 19280 f Y 
ARH, Mi C. S. ies (1946; rs SERMWASIR JK EX. EL 
SG PERCH [FL Meijer 1946, $185. 

“aoc, # p<, Hi 
(äi nel, mt+n>tp+de, ayga |< (m +n p Yg. x; 
或 加 I 
(100 y= p+, kX ME A, arge nM — ptik l| «hm 
Ri (pr KAS, 

34 roo, p«g, BU än 
dij ms bnt ig, n=0, argm|«c(m—iép—igm 
G-PaXic ets T ems 35 

当 xo, pg, All CU Bere Pv er px R ae ee YE f Ps 
TEA, 
12) dmg», Waray 

G) m+n>}tp+4q, larg z| > (n n —1p— Ty 

EE 

Gi) mitnehntig, arg + PIRH. 
(03). @eHp+l, R k Xy Eg 

larg x -— (mmn -—p-4-2k)zm| «ix 

ALS APL F s 

(i) m--nz»p4-1l.Ekz0,»kk«p-—m-n 

或 者 

(ii) wrap, Bet k RGR, 

$ pq dE x-oo It Giz) igit i 9d A 5-3 CROP E 
其 二 的 - TUE. 


Renn, ES RY] Be es 1946 的 沙化 § 18. 
5-5. BARAR 
GB iT t Er HE US COE Arpa OBEY de AR Be YG A 25 


eRe CLR ee GENER ong 


f. FERRER ee > SS A AD EIR en), 
TRAJE PITERS, BY Be RSE TE AaB ap C. 5 
MEATS. 


5-5-1. Gëss 


Hj G-Bi caer h CBRE FP SX RISE M AL AR H Vd 3e 12: AE PRR Ex: 
. Meijer 1941 c), 


m IEEE 
Ga" c | D m M 
1 Map "te, EI 
1) -za^W-ü-Arvamg(zi Tee » 
(1) x; E meo ‘bate, by sens n 
[A —1| «1, mæl. 
fh, eee, | 
2 =) V — (K— 1) as (s: DU Um ) 
@) > ( Pr Oa ctt Dgan Deckt, 
med, |&—1|«l, 
好 1 Ty Ha, n, "ei 
b b 


1 Wë H j 


nol, Rew >. 


, — 1 me Ga rtta or 
(4) = Sat) "e H l we, By, 
m Y Life : 


rn | Bytes 


al dV 
G) -—$»l-Q oct, 


Vue p, Re +> 1. 
RERE Or) ka E Gc) SR. An pag m=1, j 
(Abie ae [A E <1 sf wg] t q n=l, poe WF, 
CO) sump Js wp 45 25. 
— SE 9E S EC SS JE rr ARIS FP AA AC (Meijer 19465 Ai 
WE, PRED AT C-B Xy WB bi p.c. fH D 4° pap ñ 
m. n DÉI (c-r BH GUTER 5-4 (15 AS EP iR 
SR Clin, uB) JEE dr k. f m, n, p, T, p DÉI A Ti 
FCW Meijer 1946. arnt acupiE OFS dn 6 T GE Maier. T 
Qiu 型 图 数 . AAR k—5—v»7 SET EE 
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6-5-2. 具有 6- 台数 的 精 分 式 


Fie BE Ba uda, ASS eB AER GP Bh EE A 
AX. AEH Zu 


] | 
3) | y^ L=- y) Go (wy P | dE 
Vo ` 1.. ! 


p Cam nid CO, Gp, rtr 0 

=F (a j) aprala W Wa 
ZZ CH 
(60 ptoy<2imt+n), targa «(m--^-—ip-1iq)m, 
(7)  Refg«cRea«Reb,-r-1 A=, «++, 
AP APM 5-3 (1) Ip epis UH; X P py ae pay H 'slecli, yE 
# PE Vank PRIM 5-3 Goo nis plan Eo MEP Oy t." 
hg PAJ- PEK B SEP ay AD rr Er, BU uoo) BJ Y 
Coq DÉI — T RHE CFE, 

在 拉 普 拉 斯 变换 下 ， Or G9PE BRIE 

e [even ajo 


My Gau. tht 0 
pat "Tu b, d 
这 - AS PPH dk. EIE (62 X 7 ORAL RIE b dr y: F 
P M AAP NUR. 

TEKE T., G- BE ns TELA 5-3 DAL AE 5-3:2 
fli. C-E Repno EE FA nf EUBOKCHUIS AREAS Sh 28 FT W 
恋 换 来 计算 .有 米 林 (1936) PRL f JL PSS PERS BEAR. UES 
d OO RASHER, 

GS ga 7 eR 


réi T 


SOS tu EI 
ER | uet ous (ay ," d 
Jo Potte b, 


F 1 , 1,,% 
TE T| Oe gl O4. rt. Mya rt v 
lunii +72 L 

B+ ' AL, aay fr, 


XX AGNI TEARS P oi R 


Sa IRR eR 911 


40) Re(—a+i+4,)>—-1 h=l, eee an 
Re( —-a-rFaj) «i j=l, n 
PAL. 


ERA LEAR | BAS RD ATT o 8848 TE LUE 
AHA ET. 其 他 使 这 些 公式 有 黎 的 条 件 当 然 岂 是 可 能 的 ,但 
LEY C. 3. BERRA aE ST L. w stalk F 8 091 Bl Jt dn 
W. 

— Taj BLA CETERO BEAR Pi 392 REA 


of? N 他 a 
(11) | ask (änt: GaP Lo " 8 X. 
` 1 2 


t— le, addy, ay ee a 
(gn, nz "i ges Si: ry 
=4 pt (a | by trey hy ) 
MS, SEU ELE (6 
(12) Re(—ackiv—b5,02—1 hmi ners Ma, 


[B AC 
PATA PE SE AER (1936, Fe (58 lr ERR PE 
5-6. CG- 画 数 的 特殊 情形 


rj M ` a a D 
(1) pF at ttt py Op ttn Dj E) 


a 
I ECT I 


j=l ego, Eady laa 


=E ortas d 
Prp a d 0,1—5, s 1—5, 
ie 


jtir 5-2 (2) 5-3 (57 “et 
2 E(ma.:qiB,: 
i 1. " Hy 
= Gh [|z B v] 


IN | chy. rr, tt 
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GB Bz Br DIE E a: OR CT INI G-4F S AHRS MU 
FF EPR Er UE, DI. PERI page GR ZK AJ 1. 
FE ASK, AGS ZC pl BAR. Ee MER ER A RE E 
(ANAL ACHSE KE BOR Se Pr ZJ $$ ER C 
WEN: C. S. HRKBSUL EXE EARS sk, 
EI G29 (zia, b) = akar p Aa) 


A, UB (ea, b) = 2eKe+b K (9253) 


1 
(5) une MAD 


WW madre) 2-1 Wi mot) 
k=l Hote) — a, m= 1 — 1 


i ei? KE, (ka: 


)- op 
b, —b] cos b= 


8 ae (s 


a ， "M 
b JP Oat DI omen atem Ge 
了 


tude m= $b — te 
(90 GS (ala, b, 2b —a, 2b -—a td) Sari 
X Fass (2 a5 aeu au (X ee 
(105. Gi? (ajat 4, 0, 29a — 5) — m3 [sin (a — 6 x]71 797 
X a* [o5 Sal La a (272.29) — Zu a (B22 art) 
< Joa) (207 mi) 
(11) Gio (aja, a 3-1, h, b - D att JG us AET 
(12) GW (eje, —1, 0, 1: -— — mi isin 2az)^! 
X [Jo (ze 2]. eet = J Neel aisen 
z=% pi! 
13) Ga (eid, ko, — as = amtii sin Sum! 
X [eee f, ceo Tn (genii) ern {eer A) 
Joer z= 2)? 


idi feig Geide— hoa, — t — Y, — h = Bai (cos Aar? 


wt 


Ach Ai END - Que i s. 
KEE K BY Ly 279) Taga 24] 


(29) 


.30. 


Fai 
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Cg (v0, @-4, =a h, —b)=4atact 
E.) [JG cosam — Vy, (2) sin az) 
2 Bä gt 


GH (x. —$,a—-4, EE 0 = — 4x rmi 

x A fei) Seale) sin ax + Fife) cosam], zz 29? xt, 
GU (ala, b-h, b, Db — a` — mi t KR, Wah 

X Jar- 有 人 人 

aaja ath 6, b+ 3) — dm det) 
Gu (x]a, a+, 5,2a — b; = 23 taa 

X Bann (97* xier*y Ed a (2%? aterrit 


à 


)- och yi 


Gills 
u ( G, d 一 (£ 
1 
SIE z )= mt J fats Fah 
18 oa —a ate ET, 
D | a `. 
Gill x ` Jarier peg Ba 
tš ab, a £ Ski ‘ 
2g i —} (a+b) Ge A Ac 
CUTE, black) oo ica ER 
20 ci t ef ^d i 
GR, "7 "E Hahn Fgh) Y,- Ot) 
a / 
Gig (=|, ` Ah mièl sinami EE AEN 
GH " EL Darl Fo (mi) E tri: 
13 la, ^ —aü al } a 
ZH 
ois, f a =a? (sin Meter (ad) 一 了 
v "Te 
ent "77 8 BOY sa 
18 la Libya cos(a bu i-a at bac 2208) ] 
(121 aby -— HIC ES D D 
HAT ai leg TICE EE 
1 z" 
D ad ` f 
(159 [ y š )= Batt Ar ri. 
d at+é,a—b, 9 dëi 


(34) 


LE Oh 
= Hy Y. (324 
oh Za a)” cos Sax [Hoa Qe! dies) 


' DK het KT AA Ww hà — HOENEN 
Le La] 2 P(1—a—65M'(1—a-- 038, i, (223) 


" a-+4 )= 

un Sa — b, (t 
X x? HD (x3) H2, (aj 

es |a — H, “R= Matern l (ate) 
H "| 一 Ci 一 号 Plath 


ne. a+c a+b: — x) 


CHE (« 


aale 27. )= tates (23) Kass) 


m2 [cos (b — ax 17 


atd,a 


| —airtJ, QJ, (at 
b--a,üu—o0,ao4-c, ab) WOT ues, de) 


b,c, 2a — c, 2a — b 


| Ü, $ ' 
30 —2 i 
CM b. —b, a) (Ee: 


X LU Le) BA (ai) — Hi, (aty AQ Cat? 


"(éier Le - , 
(Fao («| 2 v Lia? Faso REH WV.) 


[0, 4, b, — b 


a, an+ 4 
E-H, -Hr a= e, a— b 


1 i 
lf x dE IL 7 
24 EP" . 
G, b, —b. —aj “sin ase sin bm 


ag ( Lee K pa CK fat 


X [PHY GP) EEG (at) — eri y (ot) ET, (ah) 


《一 l, 
vat | $, Ü ` u 多 一 gra 
Gn (« a,b, — b, k ar cos by 


x [e — bar FI, (ab HB (eh) ebm ACD, fad) Ef CP NEN 


IE HA EL tari Py pHo Pid—b—a) 


X Wasp Reet Wag — Sixt. 
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4 
" ` Uf Peat, 
(43) GH Cun Cw a jue qii 


2a A — a 5 
b, 55, bs, bi Il Mate) 


EA 


X F(a +o, abd, abn atagatey, e+e. 
ae — v) 
Tie A CO-BAR EEE Gr AI BBS: 
(44) a^ J, (x) — 8" GY (he? | jr + d, $5 - 1e 
(45) a"J, (2x) = Gëf (4-424 | dy + Lt. dp thet 5, ku bn 
äu t) 
4e Ell hl 
(AT) a^ K,(z) - 2 Gi Qa 4 br, Bo — bei 
(48) — rz" K fa) =A" uc 
x Gog (At atje + bn, bbe Än, — I» ds 
rte) 
d 
p, —v 


(49) e KG) = at ons 
| 4 
(50) et K; (m) = x7! cos pm el ) 
i F, — H 


_ 1--lr-L du ) 
51 "H m zz 24 (fil - i 
(51) Har) i(t |d3-F det An, Au — dy, de -- do, 


CA H. (x) — Y v(x) —m^ cos pm oua š AL 1, | p p) 
| ， 一 ; 
($31 KN LI Ze L, (e) ] 


ebe... Ahn, O) 


A, Lët, An z don k. d — kb 
(94, a^ fT, (a) — LL] 


， ERE de 
= 70719" eos pail a a ) 
"VT Ft, ds kr, An An 


9216 


(55) 


nt 


(86) Ji(m 一 mr- ego 


(57) ien. (m) =a GU Le 


S | T = 2 


高 下 超越 ME: 


-1 1 | 
PG Au Aaf — An 


| 4+ Au 
21| la? 
x an(ts $+ dy, dy, _») 


fa) 
r, Ü, — 8 


0, Mä 


(88) a*J, (x) J, (a) 
- 4+ io, do 
= Zeg (KE 
T aje | 805 十 0), {yo — Hai kuto r), yo py) 
(59) wr I, (0) J,(2) 


tie) 


| 。 
=m agg (| eed, d b. pa dud] 


(6) aJ, (a) Y, e) ener 


(62) 


| i-i 
v -+ in, Zu, ys) 


(601) Z,() E (x) =271 w- Qhi G v, un 
m J, de = gg i ge 
x Bes gine ini in, E) 
(63) m? F(a) m =z Hl ze i 
$c. jot? 


x GE E 


(rtu) ; Gite i, ie 


DÄ) s" HiD(a) HÍU(x)-—m-"2cosvm 


c —v), "A 


| iie 
il z 
x gi) a? ys — p, " 
(65) a" Ki(x)e 32-18! Gn Ga itis J 
` ° BVO rM — et he, 0, 


(66) a7 K, (m) K, (n) c 21 


IE 


Ac, kor? 


lO), pir tot), Huet 


+o =r), kev 


Wa TIM Hee $17 


. (67) mU E. em +) Ru mein = 2343 Ht 


x Gu Gm Su, ta ded dev) 
TER 
08) lem? W, p = 9! x J 
Geer EE 
1 
69) ate! Wy ala) =o r 
(09) OWN ale) gu kA m xj 
kil 
ER) — m 
x e(a 4) 


(v0) ei? Wis (m) =mi at DBs 


x Gio GE -Wed-k | 


— dn, Ti, —4m 
"m UCET) op 972 
71 ?了 
(71) Wyn (22) Pigtm KUTO an EI 
ite 3 + 3 
> ei 2 ) 
ANT | diy edes — Pn. $ - dm, 
—i 
73 S. usu (him) W, — Mt =F 
(12) z Wis Ri) Wy S (— 202) Fš +m g m — Kk) 
+g ELE 
P, +L Ml M T m, 者 一 m) 
(73) x Wels) Wu sor) =a 


244 4° Sitë AAL, + n Fh 3 — m +i 
| l'(e)a — 1, =e 
"FE a ; — z) = ——— AE | 
FE 4 J^ (a; b, c; z) Pia’ Pb: d lol ` — G, o) 

Pee TD ` 
l'(o)P eye aD 
—1, — Ë, — f, ^4) 


—, —& —60, —d 


x Gn Le 


T5) Mate 6,0, de, f, d; —2) = 


x GH (z 


SES CR s bi ET WA ERR AC Z pb BS E 
Slogan ARE, 
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AU Bu 
5-7. Ba RAYE E 


WE ZE ES EE ae ACE DEC T DUAE Re EE Ant 
Ha ere alas A. £880 sep) H ese X TIraw F ee LM 
Pinus Fe (6) = (9) |, "Er s Er Fia, B; y; x) aA, WE 
mYr x85 uir — HORE Wr a BAR 1870 AE PSE AUS Be 1⁄8 
BISERENS IRA eZ ge x fe J bj AR SUSCI tem. 28 
ALT He PS em P. ER EP ESE TUE Bp 
HEERE. PEAR Bey a AAS RI Jew 8A x8 ED grat 
AAR FE dep Tu (19265 DHERA Be BJ PJ By, cat 
ix— AR HE Em., SEER ab GR Finis 1926 条 为 止 有 
XX TESTE e hb Sr H pR: A Rae BH A FE A J: D 
BE FE y. EAN H BRAS ERE 

a (1889) {1i Tár PRA E OR as 
DS AQ any 


m, naj 


rh WpS TPS 
A A 
(2) —Lo f (m, n), t= am, n) 


Em n A Be, A (1) BR I, qu eT 

4E Ro JE ge Bc Oe ec Ean FR SE PA 
X43812 E TREES GE DIST OS JL [ETE SE, DAS OT EE lt f 

SES RE eR FÉ VE TEASE, Am RB YEA . h xg SEE Y 

Hir PASTE: 

(31 ya Ís FI Pla; + uy + vin) /Ta 


其 中 a; 是 任意 常数 (实数 或 复数 ), u, Ru EER EY pJ 2; 
I, APB ee | rti EAI E X EN Be ied B. 
TRAE SCH — AREEN, 是 然 . 对 于 所 有 的 m2 = 0, 1,2,-- 
Ze 9 应 满 下 条件 
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a Jim, ay ail, s) — fim, n ad) g(m, a 
Hi FEAR HAE Amt iy ne TEM fick om An he: ER 
BAER m, OA A ELE E AE PE et A: H 
ARR 

Afi eb TA (1927) 42k 28 (4) 的 得 一 个 有 理解 者 训 凡 分 解 
为 线性 因 式 ,这 样 人 如 可 下 担 aus 的 e RIERA (1929. fi 
殉 病 定 埋 不 是 完全 党 肖 性 的 , 它 作出 了 ‘4 不 有 理解 的 一 个 流 称 的 
Ari. IRB ee ep HN Amn BUR EAA 

Ama = Ri om, n) Ying a" 6* 

Hop Af ERE n WO oR ERR BB P Be, oh He EGER. uus 是 
Y-A, SCI A GLA TE rh ak iR AUR HR CR Oe SEA 


ZrCän PAGAL 0928 UE 
E Yay (ax) (by)" 
ESSE TEAS HAE 
[y AE FR bü dr A RAEC ET. 


5-7-1. CES 
RO 


5) fon n) LFU On, n) , O0 (m, m) 


PF'mjn) gun, n) - GG, ni 
Kop A, AT, G, G' AML m, n SIA, AUG SOC EID p. p', 
qq. P Remi ré «rli G' EDO] TSK a + 1; #' 
2 所 除了 可 能 有 又 十 1 SUCH, GG 除了 可 能 有 4 十 1 

ALIS AAA. 四 数 p, o, o, a! 中 的 地 :大 的 一 个 就 让 起 比如 数 
ORA BERAE TOERE cd BR EE Be H 
Vigia 8 ER BE EL CE 
要 市 34 ^ eI Ne EC RE 3k Horn, 1931. Gerngdsser 1933 Jy 
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对 于 p= p -—9-9'—2,41ilà PAB Re: 


(65 Pa. B. B. Y. T. y; =>. ES OA UR "y" 


(Y, man tel al , 


T (Biman (DÀ m io) m.m 
v aioe Bs BS V, n y) M (Paty, ml m! "Nr 


DEE : I f as len LO Je (B)« LÉIT d amy 
(8) Pa, a’, B, B.V, ry=> (Y), ml n! 


; Almin imin 
(9) Ja, B, Y, Y 7.2, y= X siint 


(10) Ga, B, HI, Ku y) = > Ca) men UB) um (BY) mon am 


imn! 


a™ dw 


vi, 


(11) Gala, oi, d, BY ay) = yo (e (eB) m Boman , m 


mla! y. 


o n= E "hn 
(12) (Lë, (a, ar, y= X ncn) se om yr, 


(13) Hila, B, y 6, 2, = > — VE) m-a (9) mia) 


at Ll 
(Sly mel ml Ws 


(4) H, (a 8,7, 3, e 25 9) = egen om yn, 
5 = q+ _. (a) omn Bn 
(15) f(a, ei y.c9)- > (F maam] ni 


CIEM " n 
06) H,(m 8,Y.8 z, g) => am 


(47) Aya, B. Y, z, p = X oie Seca um y 


(8) Hela, B, Y, z y) = 5 Wl (B) Ya ni, 


m! ET 


xy, 


r ( Y, -nk n » 
(Oo: Aila, B, Y, 8, v, y) = M € EM ie) mun, 


还 和 20 EE Sr DIB uc RIVE TES, "qu 20 ^ 
ATR, D sap = 2, 4o sq — 2, EL Ë, t As jad thf = L2 


(20) 
(21) 
(22) 
(23) 
(24) 
(25) 
(26) 
(27) 
(28) 
(29) 
(30) 
(31) 
(32) 
(33) 
(34) 


(35) 


Sar nee E — P MES 


Dad . — (aimen Ba ep 
Pile BAD = Bal at 
ur 


d, (8, B, Y, z, y) = XQ. mm myn 


Y) men m! ni 


St 


men TH! EA 
) nis B) 
V (w, B, Y, Y, x, y) => eae zy" 
(Oman " 


H ` Na ta 2m 
Vs Yun am X eu iut U 


Bile a Beso) Y CUR eB qm y 


Eia, B, Y, 2, y) = > M z^ 


Yman! n] 


Die, Bs B', z, y) = Yo Om Bd oom BO mon im 


minal v 


P, (B, B', z, y) => (Bs n (B Jn-s om p^, 


mint 


Af, (a, B, 8, a, y) = Kä Um (B) mtn om y^ 


— (Š). m! n! 


Oman nn 4 
H,(a, B, Y, 5, £, y) = x tang 


Hia, B, 8, =, y) 253 OLEO 


H, (a, Yi d. +, y) — > OPEP g” y’ 


(B), mnl H 


Hoe Š, z, y) = 2 es ama 


min! 


zm, 


(a) m+ 
Ha m, u) = n qna 
HA rd Hi Diy, mint y 


(OD omen "M 
Hy Y. re) = Roy min TY 
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|[z| «1. 


LIESS 


ja) «i, 


Iz| «1, 


Ix | «1. 


je} «1. 


lzi <i, 


iz| «1, 


iz| <4, 
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d ^ ` LO mr h—Hnm ..m y 
(36) Deia, B, z, = BK" Mam no [x | <š, 
— (atam DICH ma ! 
(37) Ayla, B, 8, z, 太一 之 二 zy el <4, 
SPEM 
(98) Hila, 6,2, y) = 2. p Ut lejet 


(39) Hate B, v d m y) = X ERR om y" ' Q| <1. 


EIA 3X He TR BOP m A n h 0 至 co, 


5-1-2. 者 数 的 收获 性 


TE ERME 2 A. cy" dn, PARR riar digi «s BI 
MEMS semis <| >+ yis BEER, APR TIER r, s ARAB 
HORSE 4p max r— K, max s = Š, TERIS ^T Thi Ir, 83 
中 , Rear RA CE TES K r-i C 3x- uie BL dr 
HEI 0«r« R, 0<s<8 nu HAE Hey & r= s —0 
HAAR E A cik — WE OS . 

HERABE (1) boca PERT E S 
(40) Be, r) = lim Ft vt), Y (p,») = lim giet, vt) í£— oo. 
Ff AER &—|06(1,0)j77, S — | V (0, Dirt, hh C 9 CU ROS 
r= | »|7, s= W (u, x7 dn e p> 0. 

PSK 3e 5] FE PESE eeler 


CMR RRA TS 


(41) | A 

LIES 
"3 
- -- l 
(44) | P | 


SA HEA MENT 223 


d: S Ou, 2) | Pla, v) 


í 
| | CAVA +E lhe ID 
| 
=- 0 pe j — í “= SÉ __ 
(45) 1 Gy lan) 0, emn 2 resel 
H 
(46) | Ga -1 | -1 iu 
—. | | 
D (3u —»)* i GE Zrieiei + lBrs 
(e | A Deag CHIESA air-s) l= 
一 一 二 一 一 | MEN MEME 
emp Mou fg? 
(48) | Hy | ub , Hb | ára (s 1j 
am -i -一 -- 一 一 | 一 — - — 
(49) Zë, | B—v ELA 一 二 3 l=] 
m | Hoe i 
一 一 一 一 ll. - — a —- ee -| 一 一 
en. (3u-- p)? | ate ENTUM 
on) d uiu dp) utu rei Age 
1) , 44 (n Ev | uty Aen (8-1)? 
a? y 
T _ (at? (aka HI 14167? -34rs 
(52) 15 mesma vi Er er Virg) et 
a WM 
53 | Ff (Gu- v p TE NEE =0 
(53) | — stv—a) 2u4—v 
š H (pn vy EN | dpe (83-12 
(BA) i | aa dup ro (8 3 
Ar T Mec Me fes n] aem T : 
K k 区域 XT 
(e LU RET T 
(OO) CL OF (Q gi (L0) (OO (o? 
(O fon (o. 
DPT 
(3-293) 


(Qc) eo (OO "mm (Oo LO) 


224 高 e xd dh og e 


(of) (Qi) ro 用 
(C5, Lë 
fà - 
(0.0) (3,0) 01 (SO (QO (2.0 
(Q 11 EI 
(a, 272-2) 
(a Gei 
He 
(ag) Ca OI (20703 0) 


ACCEDER , D RU TERETI, KAKOR SR 
38 2/0, EE] DERE Mee rg 2 REA ERA ZE (20) 38 (99) 


5-8. 积分 表示 式 


Zë eem Sé, — E MENSAS TUER CAO. tv Hur - hri 
DU BR KAA S, JE UU RE EE tan. ORI TERIS PO 
H AUS EMG Krea. mm LO SR Bronz hr Tr PEIUS SE 
fa dA dg | A. i3 HUBAHWBHABSNEDL chs BE, H ZC 
分 方程 的 积分 上 上 并 不 十 分 适用 ,因此 必须 技 出 一 些 音 积分 来 表示 
LE WRI, ARATE EL PAD BY Aag, 
[UTE KE ARTT EE KEE JU in Bee Ee 
TET xP A. 

fa den BACH , sx AY AB A ELEC E 
SUPER el DG bd EL Zr a 85 PS 3 362A . PE E, 34 2 i 3 
2091. mm PARRA Abu FE ACRE DR 3E AC ebe TRB BU, 
Beas UAE Fee LAS RRA dit, e i Bas et TR 方程 
A YAT OG 9-87 Jg Ja 


Bae Git gi tHe PAR 
5-8-1. 欧 拉 型 重 稿 分 


下 而 的 积分 表示 小 可 以 用 第 一 类 BB- 画 数 的 欧 搞 征 分 或 对 BY 
Wi AAP Ae RAS Rp iz, RS Hi(H, Appell £y Kampé 
de Fériet 1926, 28 II z£: 
ro» 


(1) FP (a, 8, B', Y. y) = ~ PUB POR T iy — 一 6—85 


x [8161 (A — u--vy-9 -(—ux-—vy) fu de 
cmm Re B>0, Ref'»0, Re(y — 8—8') 59, 


TOG 


1-1 
x | | uf 713 — uy 1 vy 7*7 ul-—uv-vy) "dude 
n" à 
Re B>0 Re B'>0, Re(v —8; 2-0, Re(y' — 8') -0, 


| Zi 
(3) Pala o^ B, B's m V) = ego (y - B B) 


x [Jute tau uya es VT aer (1 oy deel 
ud, 930% Re B0, Re B'>0, Re(y — 8 — 8") 50. 
Book F, Saken m LIPE OR REO REA AR AL, dr 

SAE ap fé Arp, H 3288238 (1940, 方程 0688) 所 提出 
(I AE AA AL ST Ec fi LO D. 
(4) Fila, B Y, Y'5 3(1 9), y(1— 2)] 

o _ EOW) _ 

J (o) (BjT (y - a) —B) 


at al 
x | | ut My71(1 — uytr-e-i(1—w* 4-474 — uas Tor + 
oOo. ù 


x (1— op) TTT FET — uz — r tY 703-71 du do 
Re (2; >0, Re(8) 20, Refy—a)>0, Re(v' — B) 20. 
TERT XE db RM Abe | AE lz] AES LI I SË 
AIC HO a ERECTA 


226 i # x 此 DB & 


5-8-2. 欧 拉 型 单 积分 


TEREE Z, 可 以 用 如下 沙 式 的 单 积分 来 表示 
(5) Fla, B, B', y; 2, y) 


EE fama —ujy-*-h1 ey FL - uy? du 
Re asp, Re(Y —a) 0. 

XT RA -- ^ Bic K BS o oO. Ca PAR ELECTI 15 I Rea 

及 Rety — o) APRA BID iñ RAE A, RS CI FERT SE 

BARD AGA TRE DEL, GGPROOUME y — TUR GE HAE 

-变换 分 解 为 z ABS y 的 画 数 的 因 式 分 解读 , 式 (S) 的 最 大 用 

处 就 在 于 此 、. 

对 于 F, 3k F, 也 有 相应 的 关系 起 (Erdélyi, 1948) 
(9 Fifa, B, P. y, Y; m y SEH e z% 


x (=O Pp, Biysaft)FUP^ B's) — 0t. 


其 中 P 十 P= 二 4 十 1, JA iW UU XI SEHE |, 0+, 
1-,0-), FEGESOGEBERS [G2 oi id t| iub 
(6) Fala, œ, B B’ y; z, y) = (Ga TO P)P (0 ~ PINT) 


C14,5 0441, 07) 
xÍ ( -Amer 


X F'(a, 8; Pite) F[a', 85 P (1 —£)y] dé. 

Ap PP 十 P= 二 7Y， 在 任 一 情形 下, P RARE nf äi reit 
个 起 比 尚 数 篇 化 为 初等 菌 数 ,但 对 于 参数 的 一 般 数 值 ,就 不 可 能 将 
BE pe Fee Ud 8 1625 I ÉT, 

BUH— TEL 5653 LEE RT am A, RR BEE EDEN AE 
P. WEA al EU BME Fis. AWE Y Zeie, 下 面 的 积分 表示 式 
[ Erdélyi, 1941, KE (20 ], BRB A, ona T2 
MAL Sin: 


uu" E : Po) 
RE SE a) 


SA EEREN- o SK 927 
(8) Fila, B, Y, Y'a, y) = (Sat) "PO lO) (2 — Y — Y) 
[i+ 二 J 
j (=) (—1)7* Fla, 8; Y +7'+1; 


v/td- y/ (1—£)1d*, 
EREE., 2/tty/1—-2, <1. 


x 


5-8-3. HH ARH 
pa] E1 Ape Be FE de e Z8 859 PU AP area sk nl EI GM X 


Ba ap) we EY? 
TI * =O a) Gs 


1 


aie ica 
sl J Ps OP s)P(— (x) de dt. 
H PA y iB Bh a PE CR 2-1-3 88). 出 太岁 在 四 
种 情形 下 为 ; 
dc, y) Wis, t) 
Matstomps s)he +E) 
Pip) Tiy +s HE) 

Piets HAPSI HEY) 
PBNP (Y-A hy +2) 
nas Bugs ymy Deb a ene t) 

(12) FY, (a, o^, B, B', y; m, y) l'ia P (BP (y X 84-0) 
Mats rOP(B s-- OD 
Piytosliy' L t) 

FRA EA të OR ZECHES tB Ju Ui cn Pr Hn . 


(10) #' (a, BB, y; z, y) 


(11) Fi(a,B,B', v. y; m, y) 


43). SECH B, YY mr, y? 


5-9. Mtb 


HRB 2 Ans” y^, 其 中 A... A. = F (n, n)/ P'(m, n^, 
Ag niil Ans 0 (m, n) /G'on, m), Fr. AT. OG, Fj 3 $ sd xc 
5-7 (5) Aras, I- -AETA ki ERR, im PAGO SERE 


(1) Berl. gn 


228 Wm * B RFR dw SX 


dc AEH 
(2)  LF'(8,8)z-!— F(8, 8) ] 2=0, 
[G:(8, 89 yg — G (8, 89] 2—0. 

EFRY E Sir RE, Chez P 39 WH 
Ap Sp MT 

ZADRA EAL EY CB FAS SOR Re AES A + 3 
程 ) ,从 这 种 方程 组 的 一 般 理 论 [( 兄 ,例如 ， Appell J£ Kampé de 
Fériet 1926 (ES TIT 章 ) 可 知 它们 最 多 有 四 个 ,可 能 少 于 四 个 
的 公共 线性 独立 解 ， 更 精密 的 研 帘 表明 与 Horn ge BA T 383% 
(3 
XN ho P QC TEE LUE E REPERIO ERE Be 29 LN t 
组 和 四 个 独立 解 ， 不 过 ,在 与 
(4) G, Ay, ZL Ha. U, 
PË ARADO E — T AERE E EE EE ey, Br: 
P Ro 的 值 加 下 表 所 示 : 


SS Gi pn | p | g 
SN Gi | —Ha+2a') | Miete? 
(6) Fh, He UA | si vY-a-l | 
ol HH SCH 
AEP RA atuk p Ted z 是 m .及 y KDE, 
(8, p= Ze mi pug. ea 22, p7, 
` or ey zx 22: dy ay’ 
(9 z(1—z)r+y(1 -x)s+I[y— (a+ 64+1)2]p 
— Bug — aB z = Ü 
yl y+ sty (a+ 8' + 1)z]9 | " 
— B'rp—a'z-0 


(100 r(1—z)r—zrys-c-[Y—(a4-B-41)c]2—P9yq--aB8z =. 
yil- y —xys + [Y - (G - B' -Dy]g — Hien J^ 
—ag'z = Ü 


(11) 


(12) 


(18) 


(14) 


(16) 


(13) 


(18) 


AER BRK IE TUE EN: 229 
wiar + ys + [Y — (z + 8o 00] p — az —0 ? 
y(1 — y)t-- xs -+ [r — (a --8' + Ly —aBs=0) ~ 
tler — t Zeng + [y — (a+ B+ 1)x] p 
— (a -+ B+ 1jgg — az —0 


y(1—y)t rr — teys + [Y'— (a+ B+ Lyle Fe 
— (a-F B--1)zrp-—agz-—0 

a(l-+a2)r—-ys—yt+ [1—8+ (a+6'+1) a] p 
+ (B! —a—1)gq +ap'2z =Ü a. 


y(y -1)4 — xa — r'r + (1— B' J (a + B --1)y]a 
JL (8—a-—1l)rp4 adz — ü 
a(lte)r-yOt+arjs+[1-8 + (a+ Bi + 152 p 
— ayq + aB'z = Ü 
yltyy =al ys H-B + (w HBH yla 
—alep -Fal'Bz — 0 
r(i-dd4x)Y— (dr-F-2)ys--y't-F[1—a-r (4a'4- 6) m] p 
— 2a'yg -- a'(a' -- 1)z 20 G 
nl Läscht —c(Ay 4-9)8-- zty +[1—a't (4a--60g]q | " 
— 2axp--a(a-d- 12-0 
z(l—zcr--iy4[9—(a--B8-1)ve]p—(a—8—1)yq 
— az = D "a 
—y(l-Ey)t- (Y --y)s-- [m —1 — (8 - Y tly] 
~yxp—Byz=0 
ale — lir- zys + [la+ 8--1)z — s] p— By 
+afz=t 
yyt 106 —xs--[1— «4 (+84 1)y]g 
J-y82 = Ü 
a(1—á4r)r +y — irz)a — t + [Y — (4a - 6 x ]p 
—2(a--1)yg —aía--1)e —0 = 
g(1— 3064-0 —2y)s FE [y — (a+ B -1)y]8 > 
— 28rp- mz = Ü 


H,, 
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(19) 


(20) 


(31) 


(22) 


(23) 


(24) 


(25 ) 


(26) 


(27) 


(28) 


高 dB = ox R 

w(l— dar — drys — yt + (y — (da 4- 4) ]p 
— (3a --2)yg —a(a-4- 1)z —0 

y(1l—3)t —2:xys + [8 — (a+ B)y]a — 28x p 
— afiz = Ü 

z(lc4x)r—y(1—42)s Fg?" tH [1 — y A (a--1) m1p 
+ Ga+2)y9 —a(a + 1)a —0 

y(l—y)t — vys 22r! + [y — (a = B + Dylq 
T(--a—38)rp—agz—0 

v(l-F4r)r— (1-- 4x)ys 4-y?t-- [1 — 8 4- (4a -6) v ]p 
— Zong -a(a-p1)2 —0 

yL a)t— x(244)s-F[1—ad-(-r-Y--1y1g — yep 
+ Pyz=—0 

v(l—4r)r + drys — yt + [Š — (40+ 6i2]p 
+ kaya — alat 1)2 = 0 

y(1--gy)t — 3ays - [1 — a - (Btythyly 


ff, 


Hi, 


Ti 


— Ytp + Byz2 = 0 
#(1—z)r+y(1—z)8a+ [Y — (G B--1)x]p 
—Byg — a Bz = Ü ls 
yeast (Y —y)q — ap — mz ==0 


xr+ys-+ (y—z)p— Be zf 
Whee (4 - rst] ^ 
cr +ys + (Yr) p—Bz=0) 
yit 28 + yg — z = Ü ) 
t(1—z)r eyst [y tot B+ 1)a]p— By 
— aBz = 0 Ww. 
yt + (Y'— yg — zp — az = 0 | 
vr 十 Tae) y 
yE + (Y'= yg rp az = 0 ` ” 
v= ar tys + [Y — (a +n riiv|p—afBr-0) _ 
yt d as + (Y 910 a'z =Ü ja 


(29) 


(30) 


CR 


(32) 


(33) 


AN ; 


FEE Gg 


— aBz — 0 
pt L za + Yq—2-0 
aa ene 
fy, 


a(l-xjrt+ystly— (G+ ËB + ^4 
By, 


— ayq + aB'z = Ü 
gt — as + (3 —B' yig — 2 p+ Bz == 0 
erys t r—B-rl)p-uw + Bee 
yí—ms--(y—B'R3-xpeBrz-03 ^ 
e(l- ajri ytt [Š— (+ B +a |p 

4 (8 — + 1)yg — afz <= Ü d 
yt —ve+f(hL—-atyjy cT xpd B: = Q 
z(i—zcx)rcarayt [8— (at B+] x] p + Bug 

— az = 0 ps 
yt — c8 + Q — a + g)q + yz = Ü 
a(L~a)r+ayt+[3—(a+8+1)2}p 


+ mg ~ aBa = 0 H,, 
y£— x8 (1 —a +)q + z= Ü 
ar — (Š — 2) p + yq — ez = 0 | 

— 3b + x8 — (1 — G+ y)q — yz == 0 " 


ar + (Š r) p + yg — az = Ü | 
yt — vost (l-a+yjgte=0 " 
x(l—4de)r+y(l—4er)s—ytt+ [7 — (4a+6)e]p 
— (2a + 2) yg ~a(a+1j)2=0 Z 
yL-- us + (Y —9)q Ban az =Ù 
ròi — tr) — teys — 375 + [Y — (za 3-1) i] p 
— (3a--2)gg — a(a + 1)2 = ü d 
y! T (y q —3xp—az—90 
e(l4+4ajr—yil+4ejs+ a7 11 — B+ das 0 2] p 
—2ayy F a(a41,z-—0 | 
yi —2as+il—-atyigq—wp+hz=% 


La 
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+ 2ayg — a(a + 1): = 0 
yt — 2xs + (1— 6 + y)q + Bz = 0 
(411) æ(1—4r)r + 4eys— yt 4- [8 — (4a + 6) v]p 
z5 


(40) zx(l—4r)rd-Avys — ytt [8 — ida + W 
Hy 


+ Zong — a(a d-1)2-:0 
yt— 21s + (1 — ajg +z —0 
(421 ert (~-x)pt+yq—az=0 In 
y(y 3-1) —asd- [1— a 4- (B-- Y t y] T BY2 50) 7 
[af E ZH RE PE p AE a P ERIPUIT UE 3x 366 ic FoU 
"P AGREE In 3X ER OCTO De, BRT A sir SC RES OE np dy Y 
lé TT, D'Sau: héicher h;— A Jr £805 
SGM E n bg f k T Fo G, 组 (Erdélyi, RTM), Fa 48 
(Burehnall1939, Erdélyi 1941) Jt @,, Pa, P". $ñ (Erdélyi, 1939, 
1940) 25h , rg bon BE AS WEB Ae BAS SES , 
Aber CI EE 81 BN EET PARIBUS ai SE SPS Gt 
JI TERR RS Wa BL E TEL Eer HH RP Stack? 
AREA LA BDBERS 2E d e PU Aen ES UU ex D Zh p 159 mä PE 28: , 
Prone BAS, BOTA MAST. ts 
=A PR F| AY FH ee geet H. 5-11 Gn) rel: deg 2 Dae, 变换 
Hag dr i A BRT 
(43) F, Hj Hj H, 
ERE XLI ZEE FET SRR SARA AD PT. Dep 
ZE F, FL, vx i JERE A — T REPE ER US TATE, 


5-9-1. EDSTHAX 
PRI (1942) BAT P3692; FER 
(44)  ar-rbcjs-tdp4-eud- fz =Ü 
a-+bies+dyw+ep+fhz=0. 


Wu a, b, c,d, e, J A cg RADN, ay by, Co dues f, Hu 03 
项 式 ， 他 对 a.b, ere f, TE TALIS Ray DEC AN PARED 


See my cM uw — os 233 


H. SCE EF z UR v HEERA HEBES TR I ru 
(44 rp i SE BY S ae SEXT E P RESI (44) OY IE 
AP RETO X A PRR 


5-10. RAMA 


AED PL TEE F ,— EE eiu e It 49k op Ea A rft LBS TRAE, 
TREE IAS WE er eH: E EH am Gk, AEROS PSU 
BC OR BY RH 2909 8 Ya 5492 28 ZK. ERSTER FEE ok hE l 
PS YE Per 8 Ze By — POR IL PSE ASK, SUE RT mp ae Hie 
BpEL— Pot, TE PR PB ae GV ü 
VER Oar a AEG e Pe LL HER 08 2 FR a 

AE Bing LC KE BAS AE Po Fa Eu. 中 如 
B' —0, 在 任 一 般 数 中 如 v =0, MAE dice H Sp TRE (639 Vile |a 
AA: AFERI — Or E EM de aT BR 


CI ILS Fu ej 2y kk 


Pn ho a n ELIXPEOIERE BB : OR a k PE CH k TT. 39 e 
SS. Ke Pee EG ELH BEAR SE 
(D — Fito. B. 8, B--B'5 m, y)  (1— y)? 
X F[o, B; B+B (x -9)/ (1— )] 
(2) Fala, B, B', B, Y; x, y)  (1L—2)^*F[a, 85 Y'sw/ (1— 2) | 
(39! Fala, B, B'a, a g, y) = (1— ay ?(1—y)-* 
X F(B, B' sa; xy/[(1—2x)(1—9)]] 
(4|  P,(m,Y—a,B,Y—B, Y; z, y) 
e (1—3)*'97 F(a, B, Y; z+ y — xy) 
(Di Falae, Y--Y' —a —1, Y, Yell- yi y(13—x)] 
zF(a,Y--Y —a-—liYiaF(a,Y-pY'-a—1:Yuag 
(63 P (m, B, o, 8; —vf/[(1—x5(1—9:1. 一 和 ALL 一 下 站 一 大 和 
一 位 一 和 Ti iay)" 


234 m m 8 e Ww w 


(q Py fa, B. B.B: majid adeg —v/[Q -2X1—)611 
= (1— 2)*(1 — yj*F(a, 1-- a — 8; B; xy) 
(8) Fla, £, l+a—-B, B; —v/[(d —22(i—3)]. 
E — z) -yyl 
—(1-—F[s, B; l+a—8: —c(1—30/(1—2)] 
(9) H.Y-48—1,8, Y, 9B: 44-294 — à (Y a ry) 7. 
aay L+ eyd H] 
= (1I FB D EE ETC E KOENEN 
x FOBI- p IHM eti) 

(D, (2), 040 式 见 而 内 尔 和 康 幸 : 特 : 泡 利 1926) 著作 的 第 
13; (3), (30. 06), (0, SE (1335) 著作 的 第 9 EA BA) 
A; (9) oh Fae as ÉL (1948) SEE M p. 384. Eë. PS T HIT 
"Ze tie Ee e pit, 


E E EFIR IE F VEU 


AE A RI PES TA TAS EEA E Ta dy H EL n P] 
FESR AIRES BEA, Bu A As AAR FE F ña Butea er C iB Pili F PA 
MAR: 

(10) Fila B, B' Y; v, D) Y SPUR Pia, B; Y—B':a) 
(11) Fila, B, B, Yje, x) =H (a, BHEN Y; x) 
这 两 公式 是 5-5 (5) AIER, 


5-11. 变换 
DARRE cho RI RES RU) — £ (0 t EM 
‘EASE edi HIPPEST Hi 992-11 QD. “l S OBIE 
M CI E. ERA ABARAT Ç=, E ELTE JU TA 
f. GHI cue DER Er DR DU P C tü 
Ar dA GN SERE RER AS RUDI elg te Pe i ED AL reg 
得 出 所 求 的 结果 ， 对 于 5-8 (9: ACHT ATMO LTT e A D 


Mek Pie ae LEG 235 
JE Bi F deoa s RV HS de pa E I PL A ha pi CMS J: kp RH 
E. 
ry bf rap e OX ub BE AY pu EXE. 
F (a, 8, B' 3 T: Ka A 


(d jy Y-a, B, i y E, — ) 
x ` ` d L y H 1 ` r—1 y—1 

. n yore 
KR =, — Mie —H-H n cu! —— 
3j ou, ER H-B.BNY S tx) 

E 
| . . Yr Hy ` 
s = {l= y)” B,Y—H -BY 
3) EES t] 

. 、 us i E— y) 
4) = (Law yes ca {Y-a -a Y-B-B Ye s 
D cerca mio Y v) 

F, (a, ei B'; Y, YY, y) 
€) — eü-a)y*F(aY-B, By vss = 3 
OU = Ré (^ SEN 1 
(7) =(1- y)7*F, (a, 8, Y'—fB', Y, Y _ ; 2) 
` 、 | 1—y y-1 
x H" 
(8 = a BT - —  — | 
(5) y (s. -f EN eyed sap) 


Hr AA iA AAR NN c TR i e GSC ES 9140]. 对 
FCU bee ATE ART FC ER EE sv E E E 2) yy Kh 
XB db ` p SKS ee gl - 2533863601 de aS SN Hr H Fn de nh 
X Wiën 
ER Ate, B, Y, Y'i m, 2) 
e Dec CY re Fin al- Y, Y opl- Arip, ly, 


Ua B) ap. Ea | | 
ry —B Fla) ` ay SP BHY, B, Y, Biiazr/y, liy 


246 E NE NE ME EE. 

SKS, d FAP URERA SAAT K A Kel Nets Wa Lë 

s ED H Zr Et MEFE BE (8 Elo, 0 02; rd] SERT ER BY . 
HER, SUVS AE Sr ls TREE WAS Be a Fë JÚ $É 

数 的 变换 式 ， 这 种 空 旋 式 和 其 类 ;一 类 旺 一 种 级 数 的 解析 开拓 以 

男 一 形式 的 级 数 发 示 ， A tan EWS TERE K sap 3 

STE eq vk fft hr af AR G — T ex ui LO AR CAS e z CEN dp ^p 

数 参 数 的 级 数 ) ULTRA IT AL BT SABE i Be as Ae RF 

已 知 鲍 地 是 下 而 的 变换 式 : 

(10)  Fi(a,a', B, B', Yi x, y) 


POPE ~ HDG 一 有 a s 
HOONET 7 ae 


x L(A EL Y, A A+ EP, +1 a; 1/2, ly) 
batho Ash GTA ET AK h A, P, P, o0 PF] 29 aa’, B. BS z, B', 
B, a; B, a, a, B5; B, B', a. al. WERA ml OH 
(11) Fla a, B, Bataa, y= (leyo 
x Pila, B, B', a-- o^; x, y/ (y — 1)] 
FRED Td SH Y ph frr e ROC AL A, Ë n e 
IREA A.C, H ReaD RRR MAT MATAR. HUE 
Zongen EP EL AUR TE - qe 3634] (1926), p ge (1935) 
第 9 GPL ELS Ayame (1940, 1941) CH yt pn EE Uii 
HIR Hi PETE F DATE EE DEEN 3811 h pf 
HAJ). 


AR Sr JF da 
& x EH JFj Tony PR Se =E R: 
Ai ru Fs Lia, bite 
PF ] i lén =y 
H, l. fy le, ~ 


GË dE ER A 932 


SOR AY FIRM 65 3EdA AL S9 X 


tee loti Aer", FE [f Xy E APE 
£i B Fy-a DN B=Y 
iy uy! n E? 
PF yty =at] Ga 4t 
J^ 了 十 Hat if, aty—s 
E3 2B-Y IA det 
ñ vei 太一 98 D yy atl 
Fi 7 —2B ER. B+ B'—e-ki P B+ y' atl 
Fi BB Jk yty aki Fy yy cal 
Hn BeB SM yty =at] wy a 
Fs yy -acrie1-8-2—8 ^ Us, 4i 
F3 ada =Y Fy m 
PF a+8=1 E a-pa =y H, Ku 
PF B=a+} Wy §.= 28 
fa B+Y 一 4 二 In Baal 
Ži, 8=28 Jr, di 
Hs Bey J a45—s E at= 
ity 十 二 一 1 BE Esseg If 4 


Si Zentre ~ 7 Bici SPEER AS d JE WA UE, FE BA HE 
F (G, B, B', Yi v, y) pin B'+V¥=a+1, Biák- -3E Sr OTL 
f(a, B, Y, V5 x, y) Adios. Poo PRIRA zs cos B, Y, Y' 和 FP. 
PRSH, HIE Fa P B=: 75 Py a x, y BEAT F. 中 
DÉI br. 

SX Ue Nj SEC Fy, GLO, On By Hu HS HS UE HS, 
ANB BOOT. en. BY EUB F, Aedes inr 148 WA BAS YG gt X BU 
With DE Ar ite RT i FP. 的 称 限 情形 来 表示 . 
Pic np RS : JU ue Reg HASCE EE ER y nius aug. Pa 
HS fig ED: oh, nm EU F, peras D EE Dr AE ae a 
Bii AY IX EAR EE FE $R nT dit EE a 5-0 
tu). An Pus Hs K HS (EE BAER T Fo m BU 
{PL AS EL PARSER , SCRIBE I PRBS LE aie), FH BLT ESA AEH Y 
BE. 


238 f E EO ME NE. 


5-12. 符号 形式 大 展开 式 


FL SAA Ded (1940, 19415 ER O A an PASS TF 


T 2 1 r E , 
(DP) 
SLRS ^ PUOPISS-B 3A 


Oziqdu-: Al aen 
MH 


AU FSSA EE. AL ysi 
2) f(a, B, B', Y, Y's v, y) Vio) Pia, B; Y; m) la, B'5Y sy, 
(33 F (a, a B, B', Yr y) - A(Y) Fia, 8i Yi) (a. B Yy) 
(4) Fife, B, BS Yr y) —V AY F(a, Bi Ya; P (o, BS, 
(5) ' Fy(a, B, Y, Y' 5m y) «V (a)V (B) F(a, Bi Yi a; (a, Brg). 
内 而 用 算 符 4 SP nfspa LI Zr Eg Cn EC; Gu p ELE l Li 
PX AE GAS An 
(63 F a, B, B! Y; x, y) =V a Ps (s. a, B, B', Yi s. y), 
Vi Fo, B, BY Yi, y) — A Fla B B, Y, CEET 
(8j, Fala B,' Y, Y'5 2, y) —V(B) Pela, B. B, Y, Yi a, y), 
ix PETES kn FAR AR KE gut cig 39 G5 IT E, d RS EA, o 
Dim ER Ac SCR, ox DS 3 8 ES EE P C Ae BE as KS fy. 
然 ， 例如 ,根据 PCa, B; y: 1) WOR BEALL, 2-8 (46) EATER, dé 
zh Sr -— 
OO) 
P (A) E n 


B 0—80),F(a, 8; Yw) = fa), ALS we! Far Abe Yt rir) 


PS (20 Ari W FPR SÇ 
x F.(a, B, D'Y, Y' m, y) 


e (au Je T - . . oN ane | 
2E, CYO; BY Patr BEYE IL; F dE 


B'r VY try) 


CHF BLAH HE EN Za 
将 (20 式 反 演 为 如 下 形式 

Fla By Y: a) F (a, BE Yy) = A Rate, R B Y Yum, y 

PBL AFR P (9) 式 的 diay 的 相 诬 展开 式 : 
(10) Fia, B; Y; x5 Fia. H'5 yi g) 
Ca e 
Er 
x F,(a + T, Bir, B'r, Y+ r Y' riqa, y} 
ix — ASK B IR HIT nf mE v, y Bs B| 2 Yá s 
Frk REWI, 

MUBXRROGPEHM RA A GES 15 haer AR pi f 
JE HB ta Hoo XC RFRA, DAE GL er Be at L BR EHAE A 
JERE: ©, V, SRSA. 这 一 万 法 还 导出 了 一 些 有 用 的 积 
分 表示 式 [in 9-8 (4) ] 及 积分 公式 ， 

XH AR AE EAMA Ac ee BB RT dy 
5M PRB MS -- TORRE TIE Mf H eA RE PE 3 

= nl(ad- Bd 1i), 
ZA (a +1).68 +1), 


+ 1)(1—t 
x Dis 9 (cos 29) PU eos 2r) = LC KE zÉ) 
x F.(da--48--1, da 184-2, atl, B41, a? /E?, bk) 
其 中 a= sin d sin, D= cos Ó cosi, k= 404 8) IR Bailey 
1935, p. 102, IJ 19). 


z'gy! 


(Qnta+t B+ 1)£" 


5-13. 特殊 情形 
X Y dede ro SIGH ze A eT T FP oW 
的 多 项 世族 (其 中 m Ru 是非 名 整数 ): 
d) Fan Mia J ery A em rns 
gmin 


WË E Dee Ek y" I6! — >: = gja meny I 


= (i—a—y)" "FAY Y -a-m-n —mN, --n, Y, Y 


u 
+ 
m | H 
| 
= 
=, 
+ j 
= |< 
l 
= 
——" 


高 e e x: KR OX 


[atti gyt rl] — = — y)" 
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、 i- "alc? pw +n 
(2) Fw EY AY), Gamay" 
: = F.(— m — n, Y+ m, Y H-n, T, Y'a. y). 
(3)  E,,-F,(Y-Y! mba, — m, — mn, Y, Y's 2, qp). 
Ja if gps T RS CERE ui" ELEC Am, yz, ety. 的 
Fg TAE 


HEXA, 
FEAE ER Tn n PO RH BCT ANERE 
a™y" MI Aan, —dn,à— dm, — dn, —m—n—isc4 


(4) 
ayy) 
CENE BT T, RER) A 
nN Ae, AA, y— An, Kat Get — a 


(5) - 
(z!--y*—1)y-^]. 
WB Sx SERRE TEASE B Dr en Be Fe - qe - noa ae T 


Er» 
5-14. Hmm 


De khm T REP ask. AT vus], METE d 
X CR, Appell Æ Kampé de Fériet 的 著作 1926, i 9 A), H Se 
mueren (1941), R 304808 942388 942 gras, 
FAD FEB f BR (1889) PHA se A0 V hr CH Appell Ñ 
Kampé de Fériet $ 7 GO AR SER s IB (1937, 19390) Me "du 个 
AE Se RM, FEE RR TR SR V CRI h 13 A SS pA A 


AFORE | 


Hg kt EB FE ab K PE A | p E Se RD A FET ve E 1942, 1944 ) 
ROAR TEM AY EXE 
E = OX d 
1926; Fonctions hypergeo- 


Ajel, Pu ad M. J. Kanipé de Fériet 
meirigu^s et hypirsphériques. Polynomes P Hermite. Gauthier Villard 
1985: Generalized hypergeometric sertes (Cambridge Tracts 


Bailey, W. N 
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SKB Sie lh eek 
6-1. 定向 


Am E ey Ur IC RK 


_ ala+ 1)56 (b --1) 
So, b; e; z) La s+- RECESS 


(a, c APTA) 

中 ,分 #= z/b, WW r ARERR UCP PR b ,这 一 级 数 
定义 子 一 个 解析 图 数 , 奋 点 在 下 = 二 ,5 Ke oc. 3 bo Di, PR AY 
aspe Ti AB Fe ETE z = oo GO PCa, bi es vb. 
BP Par lee XX FEE B] My) Mt sa qc AC 

z  afa+tl) z’ 
G) Ins tye Qt 
TES SOR Hee 4-1 (1) 的 记 法 中 上 式 就 是 F (a; c; 2), 但 在 本 
AC PTT m. rp CLOS AR A ES SbROS 

Bla, c; m) 
有 时 也 用 记 法 M (a. c, z). 
SS (Léit 

(2) D e (oa) eg 0. 


FER I 
(3) yaa’? et? a, a= $ —k-- M, c=1-+ 29. 
可 六 C2) 式 简 化 为 移 游 名 了 的 标准 形式 : 


. dz 
ES 5 人 ( -iti eo. 


Jg (9) gk (A) ERG RR IE AT EMR E ER IE BE HUC 


f # B 5 == s 


LH; a He (sk < 和 11 称 为 套数 ， e JAE 
A a SERIES A 12: 58i (2) Dy aba , H JU T 


z+... 


add HO R 3 aE 
pp E EB aJUB DUE miM. 
6-2. 微分 方程 


方程 6-1(%) d — PIT RARER CO T? ER BOW F1 08 5 
o psi: BT PARED AE "ACER A PENI ODE 2 dr Dc An 
gë e 


(1; (Gt 


4 + (ast + b,) =O 


AMMBS ER. An oO, ga D, WARIS SI. Amy 
Ji Be ECAR. XXTECHEDERRUPPT T opem. (EE TR 
(2) y-—e"Uz, =E +, (ABO) 
H (1) RE 
G) (of +B Gat E+ BD G+ (Er B,)2=0 
其 中 
(4)  a,—aj/AÀ, a, A'(h), a, — MAR), 
By = (ight + By) 7, By [8 A' CI + B' (I) YY. 
B. b A(R) +B, 
(A)h=aj)ht aha, A'O — Sas 4- as, 
B(A) =b tbt ba B(A =2b,4 + by 
du E ^. D. R, BL Wi ARE 
(tgo + 05250, Go t AA R) —0, A CR) =O, 
Risk; (3) 简化 为 6-1(2). 在 其 他 情形 下 ,改变 白 变 是 可 将 (3) 入 化 
A asc Ea (EY RAR PR ARAPE Pf 
Bert ALG Z (a, c, ©) {Ce 6-1(2) 的 任何 一 个 解 , C, (x) IF 
Z| HSEZR Jg TRE 


ty dy 
a gu? Uu t — HI yc 


的 任 一 解 ， 


(3) 


(09/0) E my NOR | Oty ‘gelo=Cn (8) 
‘Cg 12-8 
(EPF 52 ipipp=lo ‘gain (9) 
" (pe /On E 1 
_— d 
a ' — 
A (09g) /9 ~— ey 
m Ost t0=05 (4) 
5 (102)/ (g =0 
T 
B e Battin —Igin}—e Ob bOpp — iocur] 
E (3 tb tp) e Lip (9 
St GD F/ODg =P | gA% 
SS = z | Li | Y | y Ga Gi 


H 
25" (0.8 "Total CD g df: Tople o= DF “Waar E ryad 


T Ge g= A Caterina) + Ag + zl) + 009 + 2D) 
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D skie E EE, Ale 6-102; 可 用 
Ju £h 5 i528 dele] —JE ANE Au 
CLO} wand, yo x^e'"z, 
微分 方程 6-162) 成 为 


| P , ou d 
a1, E dg [e+ 2e — (1 - 24A] = 


+ [P(e4-e —1)/£ —A(u — he +p — SAB) 

+ hh —1)E] =, 
an 
(12) P—0gH P=l—c, h=0 g h=1, 111-24) =1, 

a=A{a—hkej +p, Y — c 4-20 
HUONG > (a, Y, O GRAB, ih UE RT Ang t A5 e EA, 
6-1 (25 TERNAT I] Gg dee TD 175 RR. 
ARSC EL 1 RRL, WO + E BI 

型 奇 点 w= 0, MRRP cz roo) ER, Dam 
每 一 个 这 样 的 方程 有 如 下 形式 ! 见 Tricomi 19485 


(13) Glen TEE 
dz Tjdm room? 


而 H Se DER (131 RT DS DD SAE % ETE PET. 
DOSE HH Er ORE EE V CHA HL EZ EHE. REEL EE RICE I 
(13) 式 的 两 种 情形 ， 

4n o ia, HI 
(14) yaar eo ttie, A, Š), 
HR 
(15) k—(B—kab)(a* Aui, u-i[éb —1)* —4v]t, 

E= (n? — Anto, 

H wx, t, Ë) 6-1 (4: AEA an a? — do, DI 
(16) goci 9e ? C (E, 
Aur 
(TS pm[í5—1v—4Y[: £252[(8—1a0^ v]. 


827 E & iim IG *K 247 
AE 


(18) xt ii et (AX Hy 2) x 29 M (DX +X" Eisch 


din PO AE 3k. TARE 
(19) z=”, a=Afy, b= (B+u—1)/», 
a= Dy, B= Gr? Yo Kv, 
则 方程 (18) El nfíi462u25 (15), 因而 可 简化 为 合流 趣 比 方程 . 
dy (18) 中 如 分 


(20) v-Yew|[eco S| 
RASS, (20) 式 中 的 Y WR 


a x: 


D (AX +B EIX Š s +IDX: LOK K 
dX dX 


+ (AX*+ B-1)44+¢ ex Y =Q. 


(län. Ar 0X) — AX, BU 
(22) X! x Z weit (AX + BX°40)xX = 

A » DNL EXPL pxULd. GX +4 H X° + K)2=0, 
在 条 件 
(23) E—1AB, F2QiB', H-1B(C--o—1) 
PRE Doer iic ES YO ue, 

FESR FREE D Je FLA URBC: E d, eR EA 
Hews ic CSL 6-9-1). 因此 在 所 有 一 切 不 是 普通 的 情形 下 本 和 节 的 微 
分 方程 部 可 以 精 出 为 合流 超 比 而 数 ， 

vf EUH Zo dr CS TEERECÓS PARS PEDE Us E dE SE 0. 
(13), (18) k (22). mi (22) SX HT ADOS er Bot IG En CS UV JE 3 PE 
(23). 


6-3. 合流 方程 在 接近 原点 处 的 通 解 
我 们 来 研究 如 下 形式 的 台 流 超 比 证 程 


248 高 K ë x 图 o 
d'y dy u 


过 个 方程 的 一 个 解 为 
(2) y = Pla, cl x), 
变换 6-2 (10), 6-2 (12) AI RES AH, Un 
(3) y, aul’ Bia —e +1,2— c; 2x), 
(4)  y,—e*D(c—a,c; — x} 
(9) gazm'*e*d(l—a,2—20; — gz). 

HEFE A EUPES WI Xn yc 及 y, ARSE Mh yr h: 3 E E: 
c AR JC, PEER ae F CL) 3X9 SEAT Exc 
(6) y= Ay, + By, 
其 中 ARB HEERE, c Sap). qs JEOSXE EL $83 aq 
CR, 6-7-1 ni. 

AA, vi v. 者 是 (1 的 解 ,而 日 在 原点 上 都 是 正则 的 ， 
此 时 其 值 各 等 于 1， 由 于 为 墓 整数 ) 微 分 万 程 不 能 有 一 个 以 上 
的 这 竹 解 ,因而 必定 有 有 vi Ya, 或 
(T) @fa,¢; 2) =e@(c—a, c; —x) 
这 就 称 为 康 曼 尔 变 换 、 同 理 , 由 康 曼 尔 变换 得 vs — gu 

MESS Ios Ma H DC OR HG e HE CR. 2-1(22)] 的 一 个 极限 
情形 : 

F(a,b;0; 2) 2(1—2)-* Fle -—a, 530; z/( —1)] 

是 一 个 很 重要 的 关系 ， 我 们 在 赴 明 中 假定 c Be PERE Br, {0 BS 
开拓 皮 后 ,可知 这 个 变换 对 于 正 整 狼 的 2 dud. 


加 Vs Rn 9 (l) 的 二 个 解 , 则 它 介 的 隆 词 克 式 
1 d 
(8) Wy =Up 5- Va Yate 
必 有 具有 Ky ete" 的 形式 ,其 中 常数 E, W J y B35S3E 4 3 0 k 
PUK HE., 我们 有 
(9) Wy = Wy =W i= —W,-—í(l-—ceue. 
PY ARRATE AB P] EEE 


RAR HAH ER Pk 249 


6-4. P 夯 数 的 初等 关系 


HETET Ie EE Eds pas n — FFE , Ed T dE 
(1) Dia-j-0(a4-1, Cin), @(a—i-=@(a—-1, c; z) 
Piets la etlx), b(ce— )=%@(a, c l; x) 
SR F @ (n, e; v) A, wik SAE + uË F 
*E EATER CA REPE gn. 直下 这 各 关联 的 下 个 公式 可 从 高 斯 的 券 
Be AR GE 2-1-2) qii dn EHEC + (RES A 
ARSE GPE n P: 
(2) (e-a;Pla-—) + (2a —o 1 x) abla + ) =0, 
(3)  e(e—1)Q9(e —5 —c(e — 14-2) L (e inte, 
(4) (a — c HiP aG(a-- 5 -- (e — 119 (e — ) — 0, 
(5) Gi ein mie ki D, 
(60 cla+a)@ — (e -a)zb(e--) —achia + ) = 0, 
(7)  (a—l-r-2)9-- (e—a)D(a —) —ic - 1)0(c —) —Q. 
RH FAR Ke ERU. A LZEPE IS SSB, län, H 
(2) Ag (4) rp il E f BS 3s OD eg I A 
EI — 7 igit O(a + m, 6 十 和 2), m, s SEX BO Ola, cix) 
USCIRE SC, EE ie FD Se 4382 ls RA RV Ram: 任何 
= Mi AEREA KERR, 其 关联 的 系数 为 v mn 


F Kk F Ff i tf 8 — WO x + w W mm à PFP 


Fill SRA FRA EE n] 43 
(8) £ Bla, eim) = (a +i etle) 


39, D —(a/e)Pliat, e+). 重复 应 用 这 一 关系 ,可 知 © pyte ps 
CHE m PME IE EL, Dim. STE 


"w" = + dE Tf wÓ. 8 9.» ca — m 


"w m F Ff ç È N 30 č J Pp —o* 


ÁREA, ZA SMARTS nn 
(9) lS) -9]-(2-1)9( ii 


l-—c 
=) T pe d(e—1)] 


250 Ss SS m 数 
其 他 有 用 的 公式 有 有 


(10) up. eic) - I tb(a +n, e +n; z) 


(11) T. [z+ -i (a, e; z)]- (a) ,2*71À (a ^m, 6; x) 
€T 


ei? 
dax 


(12) [2° 1B (a, ec; x) ] = ( -1)*(1—-c), 2°! nb(a, e —n; x) 


(13) T. [e$ (a, e; $)] - (— 1)" CMe O(a, ea; a) 


" 


(14) = [ee 一人 一 人 ne 
[NA 
Heat 
、 、 Piatn) 
(a)o=l, (e), a (as - D (ab n1) e er 


3à—1,2,23,-.-* 
6-5. BRAD EG 


PR APS BB E A E DER KE VIC ER prie DOE AER A 
FACTS SUE OR EIE. RRR 


Pie) 1 
(0 @(a,e;2)= VI e ap 10] — genet du 


Rea >Re a> 0. 
WW oy 有 展开 为 z BJ SEAR BORE H| Py E ERER. iX— X a CHL UE 
J — + Jin PH A AF 


y =| e zt Eiet +7) c=] ai 


ARG FE 6-1 (2) f ik, Efi TRU. ECHO PEE hy BR Ë 
th. HEI APSA A 6-1 (2), FERE HIS AES 


i " d? + e a) d crga-i(] fit-a-i 
E ( saj [e deeg 


d 1 
=  — fe gs] ag jena 
ole enh sic 
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SRA HATER c eui PRA EL, eee +e" 的 
RE ACRE ie H PRT ARTS PT e J FE 
6-1(2). E Rec>Rea>0, c 的 一 个 可 能 选择 是 区 则 (0, — 1), A 
而 证 加 人) i 348 6-1(2). An Rea >0, B— VHB AM 
Je ih PF05348. 4r 


(2) Wea, Ga) es fe eT% gei ed pg ta Rea. 


X-Fi “LY 6-1 (2) i Rer0 EBj—-— TĦ, "e VW 
BALE MR e 


(3) V(ae;z)- cre H (1 4-£)*717! dt 


Fay W 
Rea>0, -—a<d<w, —iscdó-rarg vd. 
此 处 假定 £O Blick" NEI E AT FORSE. 6-11(2) 
及 6-11 中 对 更 所 加 的 条 件 Rea>0 以 及 Rec>Rea>d iy 
AEYA FEE. 
Bh APA RATE BPR PL JE UG a CEA, 1-19 Bin, 
1 P(o) p'*"P( —sifia+s 
(4) @(a,c;2) = s= F |... ` “Heke (— 
—iz«arg(—c)«da, 07 Y» — Rea, cz-0, 1, 2, 
TURF SERIO SERERE T'( — s) E BC A EN nf Fj sp U] , 
JEA (2) Y LAERA 


Ñ ; 1 y deo .. . 
Pía-—c-4-1)(1-4-£) i= | Pi alae tst lids 
SWE I iu 


z) da 


(>> Re fea". 
就 可 得 对 应 的 U^ 的 表示 式 ， 如 了 十 Bea, MTA PE 3 
许可 的 :因此 得 
ia) fia-—e+1) VP (a, e; x) 
1 Y Lies . 
== | dsI'(—s)Ma~e snf st gant qt, 


yio Q 


PK dion AA LS 
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rd nition J _ E 、 
Wa, e; GES P(—syP(a-rsM'(a e+l+s 


Zoe? y— ica BEEN a YP (a — e - + 15 ar ds, 
v ITUR dE JE RUPES, f$ 
(5) Wa, e; GER me Plat sO) D l—6—5),, * aia 


St yi = l Pior’ (4 — c + 1) 


oot 3: 
~Rea<¥<min(0,1—Ree), — 2 are GL y 


TER e EE Bp E. Wa ep] (5) 式 的 条 件 是 从 解析 开拓 
HP. (DO) BIN ASSET E ER RA EER AS PES 
SIN VT HE, SE RB a AE PRR, 
AU EA E BEY YY PLUS, BAG P'(— sinn Pas) 的 
FE ATTA, BIDS FEER Y, (AREE, bom, K Sta fua—c+1 
DEUM LM sae LEE SAT AS Pia +s) KC EE 六 一 $) 
xP(l—c—5s)WpR 3T , Rios Aur, arg x 的 限制 条 件 不 能 
TR. 

Wf EASEBBH /4) (5) pis CRDI 6-1(2) D E, Whittaker J£ Watson 
1927 的 著作 16-4 gi]. 

JX (5) 式 可 得 
(©  Wí(a,e;x)—xl-*W(a—c--1,2—0c; 2). 

GE c RERE, D(—s Pe — 8) RR ARE — HER Et, 
NS COD SEO BERE E Ee TECH W- 
PMB ^r Hi 39 25: Ç 
(7) (a, e; z) = poet Pia, c; m) 


— 1) 1- 
pE - a'—*Gla—c+1,2-~e3 x). 


6-6. F BRERA 


W H BA Fe Hi Re A BY AK (1977) BAER Hh» RLEL GERE — 
VD A, (Meixner, 1933), Eier" (MacRobert 1941) A 
Fola, Bix) (Erdélyi, 1939) — P: 


ay A At a Lë AA ju xk 353 
(Li kla, Bin err r Wia, x — 8 4-1; z) 
TM) 
P(Y—a) 
(3)  &,PF,(a, B; —1/r) =A Wa, a—f --1; x). 
V'(a, ese) Ë w B Tr Ae CR EC, c ELS IEEE FC sh 
f 589 "I ihi dr EE, 3x4) 6-5 QUU ede o bu 
下 上 所 确定 ， 
P WM RE AP BA RAE M 6-4 iO 的 相 庶 关系 中 
得 出 . 
4: Wia—) —(2a—c--z) +ala—e4+b¥(at)=0 
(8) fe-a+bWle-—)-—(e-l+aj¥+e¥(co+)=0 
(6) W-aPia+j)—-Wice—-)=0 
(Ni  (c—a)V —zW (c-r) + (a—-) —0 
(8)  (a-4-x)V -ra(c—a—1) (aao )—xVW(e4-)-0 
(90. a i Fz)W — V(a—)--(a—c-- 1) (e —) —0 
(10) 'P'ckaW(a--,ao-4-) = P Pí a +) 
=(a/z)[(a — e --1) V (a--) =Y] 
= Leite - c +z) —V (a — )] 


(2) Bila, Y, x) =e Ua, Y; m) 


(11) TU (a ois ( — 1)" (a) V (a +n, c n; x) 

(12) aa [ae Wa, eey] = -1)'(a — e HL Opeta, c —n; x) 
(19) [att 0; 2)] = (a) (a me +1) 2719 (aden, ei a) 
(04) Se W (a, c; x] o Uer, o ni z) 


P 


dr. 
ian Ee Deele a, e: ay] =( 1 te "a Wa — n, c; m) 


6—1. 合流 方程 的 基本 解 组 
Se FHI A, y. EE yu 766-3 Gurus Af. JA 6-5 f 
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EA 6-3 他 的 讨论 中 可 知 合流 方程 还 有 四 个 解 为 
(D) y= a, cix) 
(2) yee at Uria—e +1, 2-0; 2} 
(3) y= Wic—a,e; — m) 
(4) w I = e — a, Q — e; — z) 
rn, y, 之 间 的 关系 已 在 6-3 gir iS A A. RE c 不 
Res, Mj y= y ve y. Ab Gl (2) HOSEA AL. RERNE 
mer MIS AS BE ye ++ gs 之 间 的 关系 . FEAR c 不 
OR CTE HE Pei ab ee 

从 6-5 (6) 式 可 知 
(9) Ye Yor Mee OT O 
Hea Im a> R, s-—sgníIm z) —1, Im z<ü0 ff e—sgní(lm x) 
= —1. 在 本 季 中 e APNE, RARE ASK cf tO y 
定 x. Bb RPE DS Ap — RASSE OR 3m lB] Dr BELT vi vss 
Y= Yp Din = g By erly, PEIXE JTE c AS RE At 
有 定义 ， 宅 们 的 隆 司 克 式 [ 昂 6-3 (8)] 均 上 只 有 Wan Kpa 的 
形式 , 且 


le 
(6) Kis=1— c, KI = EI 
K = etea, Kum p ginta. 
u P(8— c) |, Fae) 
Eu—-pc-eriy ar Oe 


证 一 * 般 的 情况 下 , 即 在 5c,& c — o o e RC RE F, ARE 
PLR PAB AA a, PI RIK PAA "73. An nd4X 
k FEAR m e= — n, Wy AETI Ay, Ru. 互 为 常数 
PFE, 6-5 (7) AEM ROMA suas, Iert An a= 1 +n, v. 
ve Wars e — a= —n. y. Ky, Mj gc —a=1 F n, y, By, 
于 为 常数 悟 数 .加 i 6 为 整数 ,yi Rn RE OO, 
Wo 是 在 5 AY BOE FH Wi, A DA (7) ral np fa HR i 
违 德 性 , 已 对 整数 的 c deo, NX EEN E OC 
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SS. fann, A in PEAT ABD PAS PAD 6-1 (2) 49 CHARH, 

JA 9 dens 的 表达 式 如 6-5 (7), e Mak B A uos on 
表述 式 可 以 这 样 来 求 : ssi REL 6-5 07) 08 9: BRAK, ifia ih 
dic P-BIT, BER 


Fe) gitar ` 
(7)  d(a,c; x) 一 元 5 "b Via, c; x) 
LO, iTia) g e* VW (e—a, C; — z), 


P(aj 


E y 的 一 个 件 随 公式 . BACA 6-5 (0), 可 建立 下 面 的 合流 方 
TOW ZL WSS OR X 


, _ Fe) Pie—1) 

(8) ype ori Pla) Yor 
. l(1—0) (KG —1) ete" 

Wi =F aj l'(c 一 Dh Yes 

(10) Pte) Te) Bot ET 


ein as 5 十 e Han 
"F(e-a) Dr" Pie ' 


EI Ak T - 0) Dei 
(M) get | DI ais Fea— Seen) 


6-7-1. 对 数 情形 


Hg Desc; 2) 是 z Wj— A 388048. Ron, PE, 
tE d TEX c fi-— T B4 ee, BN ZE e=0, —1, — 2, ree E a RS Fk 
Fi, AIMER SE rg Aib. EX 


Pia, c; m) = ‘ahs 


(12) dim =-— anb (a+ x 1+: z) 


caiet (e) 
9»-—1,2,3,-.-- 
BY) P= da, c; 2) /E (ce) FRU e DR BB aen A e 
3X ECHO A HEURE RE a GARE nn. 6—4 Bii vp JL 
、 个 微分 公式 在 以 gr eR IES f Wa 
EE A HEE AN3 e Be D 0313 85015 Y AW Jy ELO 
—^ RE, 如 c—l. Rl yi Bu, 172, 3m 62.3, s gs 不 存在 ， 
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虽然 在 5 趋 近 于 大 于 1 85— eR AE y, / PO — c) AP [8 
定 的 极限 ,但 (12) enne Bep B Ru 的 一 个 数值 售 数 , 并 不 
REET AE. XP e=0,-1l, 一 2 BRT 了 与 vi 的 情形 互 
换 之 外 ,其 他 销 形 寻 与 上 看 的 相仿 只要“ h RON, vs X va RE 
一 个 解 ,而 第 二 个 解 将 具有 对 数 项 . XX ^ $8 SERT FERA A1 85 Jb Yi 
"RATE 25 KA 

PR Tuc TAa TERES WBE En, EE e 
示 式 6-9 (3) GER Y BrT4— UJ c ën Pe mm Hoe 9) Ho 
永远 满足 于 合流 方程 .如 c TARA, CU ERA ç B5 JF RE Ti 
An 6-567). dy c Say qe m R ARE csl +n, n=0, 12, r 
H cal-pn iN. 6-5(0) SOA BESTE äerz. H z hy JEE 
展开 式 , 或者 在 6-9 (7) dm con rd, REE JA 6-5 (5) 3X 
PR. RFEA T SERRE, 

wm c=n4-1, Hi} 65(5) mëtt s= — n, —n thy, 
—1 LAY, fE s= 0, 1,2, ... EIE Rio 0, HiJ F£ £f C 
TR). AEREA ser rn r0, bee n —1 b, Piara) Pi ai 
xl(—n-—s)r^" ay eps 

《一 人 有 一 如 二 了 了 人 一 rr 

FEW HK s— rr, n—0, 1, 2, 上 的 留 数 为 
IA fina (ad 0) —Áx(X-- 7) — bi nr) 
其 中 (2; A Pie) 的 对 数 导 数 ( 郧 1-7 i), Sf 6-505) 计算 
ABU BALA TS EE FE a du , 48 


— 1)"=1 
` p — 47 — 
(135 Wim, w +15 2) al Fas IC H" +1;: 2) 1na 
Ly (4) Dh: abr} =p flr =p lpr] v) 
= A. / } ^ 1 1. rly 


QT) Si (a-m), 2 
Pia) A Ta) zi 


jn n—0, RAAUA, V (es 1— n; v) AIIE IESE A 


az, 1, 号 oe 
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(13) Ae 6-5 16) 中 得 出 ， 
HH EAS ATER BE He SEI IG, br, J T, 32 fan 38 RE 
BH 
| 8 .8 
(14) (m) -(a äs läis €; x) 
在 c JA Sic pp JH ro AS Hou E aR Sea 
T 2 (a)n = (a), [Yla +n) — fie 
Mr (2) 为 Y-A Bey weit 深 项 微分 ,得 
fe) = E er hr Wa) -aple en) e (0) 2. 
D m=O ms (13) 式 比 较 , 得 
(45) f(1) = (2401) — (a) —In x] da, 1; x) 2 (a) (a, 1; z). 
F(1- m), n=0,1, 2, --- 的 对 应 式 可 用 6-4 (13) 式 富 出 
6-8. 下 -图 数 的 其 他 性 质 


ik 下 画 数 一 祥 ， 于- 郴 数 也 是 高 斯 趣 比 画 数 的 一 个 标 限 情 32. 
因为 
(I) lim F(a, b; c; 1 —c/gz) = 2* (a, a—b +13 z) 
(Erdélyi 19894). 3k — Jb st 5 ME AA FY LA AL 6-5 (7) # 38 
F(l—c/x) 展开 为 x BJ REGN SE By, 

F FE x (RAPPER PERS VT LAY 6-5 (7), 6-7 (13) 及 c STER 
TEBE OY ESR SS | Zee Lye) T F3 

很 小 时 的 Va, e; 2) 


e qr 


zipoe 1)/T(a) + R 


Tica, fea Du e. 


` Pta—-c-1)! Dei 
—[Pfa lin r+ 
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AB Aa FK 


R = O (u) 
i e x 

"roi TI ^ me Pe css | 
| t0 TI cat (In | 
| ee 
—9 Reet est De 
N (10) I ill oxi i | KEN 

(11) | 0<Re exi | ‘tg |1-Ree 

a» i Re e<0, cz | 


leg d 
| 


根据 6-6 (Mae, TERA "Hunn 13 A LI 
f(— +10) 表示 当 n M bh p Ka 0 时 /(—£ +) 的 极限 ， 
PRE SEET. JA 6-5 (7) f8 


(14) Wia, ci — £ +£0) = JLo) dia c; —£) 
da Pla-e+l ` ' 
_P(e-1) ime ete 

EP ove Eb cd ao =E) 
Pi — ce) 
= e -— 二 — + — 
È [rezente a, Ci E) 
Pic 


ray ) gire gi-*'d(1-—a, 2 — c; -el 
Ris £0, SEIS EWuB TP, RASA Pm RES, eu 
(18) A4zsW'ía, e; — £20) — V (a, e; — £— 10) 

aot 

rees af ‘S(a—e+1; 2—c; — EI, 
册 - 睛 这 一 公式 是 极 据 6-5 7 SES, Mr Ep Xr eB e PL oi 
DÉI. OT ey 28 A tT CT 1. O, un i, 7 2, ttt (^UE TIE, 
对 F t =2, 3, 4, rta EREHE pf EUM, Aur e$ ye 
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8 Qari S. p(a—e+r+1) 
Narla — e-+) m Pi2—ecr 
dj c REZE Fb a(n l, 2, e), FERRA 
mote 


P(a—n) 


( EN 1)'£l-evt, 


(16) 42(-—1)" O(a, l4-5:-—£) 


£0, c=1l-+2, n=0, 1, 2, e 
AE Fa, ese) Pa (ies, —1, —2, +--+, 05 7W aw He 
Hi K HA 6-9 175 Kou + df Be, i BJ. Gi) dm 
e—g-cl,u-1.2,-e.6 XXE 1,2... mp z—, 6-7 (12) 
ER Y E em? FRAR tP oke iG. 
3 r BERJER V^ Mee ASAT ELH DIU Zsa BB 
(17) V (a, e; ze?) S emen (a, eia 
P(1—c) 


一 aa meri} 
+ ce t Boc) 


Din, c; m) 
m=O, +1, +3, wee 


6-9. FRR TE E Rr 


TECH Seta PS se ae ey LAR, Bae Ve 

Ar Uc PEERS EX 6-1 (4). JX 6-2 (13) Wf Xn, 如 以 
a= —l, b5-c,n—YTY-0,H—-—a, 
Di F (G, 05x) = eU? mt? we, D, v). 
其 中 “一 matte, sche MERE PRN PRE Fa ps 
ODE n 
(1) M, (x) Se z"? Gla, cia) es, 
(2)  W,,(zx)me'zYaer)-z, a-il—k-H, 
& 了 一 2 十 工 . 

反之 
(3)  O(a, c; x)=" pTi M ale) 
(4)  V(a,eimz)met eck HT) k-le—-a m-ic—k 
用 6-6 (3) (giis, WI 
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(5D  W,, (x) e" x* FU xm i-k—P;—l/z). 
PACES 6-1 (014) 的 芯 他 解 可 从 6-3 及 6-7 irpo H. of 
6-1 (2) 及 6-1 (4) 的 对 应 解 用 同样 的 下 标 表 示 , 则 
(6) 2,=M,,_,(@), z,— Mu (— m), z;— My uc) 
zg— Woy _, (z), 2122 W_ £ (— z), z= H en ul — m). 
Mega R ae PAK 6-3 (7) 变 为 
(7) Mps u(t) = beth te) Ai D 一 a) 
其 中 Im (z) >0 hf 2= 1, Im (z) <0 BF e= 1,258 A 6-5 (6; 
E e 
(8 W,, (2) = Wy, (2). 
PSR HI) he A, 而 用 一 等 价 于 6-52) ADET 
AEM W. 
RE (1943 及 其 他 著作 ) 用 如 下 记 法 
mi? 2 = (2z/m) M a | (2) 
ug (z) = (22/1) Wy ap (2) 


6-9-1. ASE 
如 “一 小 BIERENG H AE 6-1 (4) WAU A 352 方 
fi 6-2 (5). SPA 
w0, p», 2) = TO, (iix). 
在 6-1 (2) ACRE PAF cH 2o. BH SEZR ERE e AS IE Bh 
ZEHAR WI EAR T 4 F TS BP H 2 p ee Be pir JH. frg 
ABB: (E, Watson, 1922). 


(9) Ju) = nZ Pd l IT (E 2)" e G(3-- v, 1--2v; 2i) 


1 VEM 
(10) iv} =; DEN id rive ER y, 1-43»; Zo? 
(IL) Mal äi) = Ri ALI) — Psp; tt tie, " 


AD Hi9(az)— deeb ELE be E T ei LJ (ie) 
= — à Uv Ud qu, 1 T 25; — 272) 
= (doa yn te ti nr ia, Mär) 
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CHP HI. JE iuh — 2) 
(13) A (x) = miet Br" V(1--», 1--2»; 22) 
(14) Wy (x) = wm at RE) 
(15) Y,(z)— ~ BR)? [e U"- Wi dey, 1 E 20; 2221) 

fee) tty, 1--2»; — Qin) T. 

H SER US BoE SiR IE EH ERREUR SEE, 逐 项 取 极 限 , 得 

(16) lim (lay ei —rf/a) zP(ejxt^**J, (Gv 
Goo 


Xj F3F3638 c 的 P Di Be OM 6-3 (0 中 得 出 ， 从 斯 梯 
BASSE, da ALIA 1-18 (4) 得 
| [nn Pd te~e) 
arn ae Pla) 
Fea A} (16) 式 及 6-5 (7) AR 
(17) lim [ (a — c 4- 1) VT (a, e; — v/a)] 


=}, 


= awii ese (me) e (223) er JL (2757 
= — imee wiol At) (oun Im «>0, 
= ime. 《2 和 Im z<0. 
[rl SERIE 
(18) lim Bla, c; æfa) es fei rt f. (9a), 


(19) lim [(a — e 4- 1) v" (a, c; w/a) | = ai RK (22557. 


6-9-2. ARRAS NALE 


ERK 
20) Ola, a; m) =e” 
Ze FRA BRA , 348 BT e Bl EPA ee BY ELI e zé att DEGERE, 
ACP HOSS Lem oce PPE RAT Wb ER. gh 6-5 (20, 6-5 (6) 
A 0-9 (7), 6-3 (7) 可 得 
(21) Pia, 2) =| et t7 dt e a, 1 —a; m), 


(22) Y(a,x)ePT(a)—I(a,z)-a-a*d(u, a--1; — 
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对 PESE 


(33) Frfray «|. 


D 


e" dt= KT 27) = A, 3; — 27), 


(24) este)” etd). EPL, a?) = YO, Är a. 
Wr IIB XC, TEE BEA SE BSP. HR a] AR Deh 
(25) ER eil etrtdt=e w(i, 1:2), 


2 
(26) Jis) [eo Bid s) aM, aah 


(27) Si (2) f teint dt ya — [| sint dt 

"(0 

is—i63771(1,1: £2) + hee T (1, 1; — ix), 
(38) Oi(x)= -[ £7! cost di 


od 


= —ieUW(11;i) —4e7 W(1,1; —iz), 
(29) QC(r)izs27!m73 [ i-t cose dt 
Sai eiO 3; ace) DI 3: — et), 
(80) Breisch er r iI sint dí 
, 


—a7i2ixi[O(f3.;—xe77)-4(53;—-e177)]. 
第 8 SERIE EETH EE 
(31) D,(a) = 2 ei — pw, ie) 
=: Qi lain AMPLE ly, 3: kat, 
ULNA NUE EAS SOE 
(33) H,(Q-}a) =.24 eh D (z) = 2h ee (3— 1n, 3; a). 
其 中 n 不 为 正 整 数 . | 
AP (a, 0; x) = al (a +1, 2; z) RE QURE VR XC e (1 00 有 
Xdbdrsr—li-ie 本 来 被 得 最 对 实数 的 及 v, 分 


(33) A (ar) == ier? | eos (æ tan 0 — vt, d 
u 
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因而 对 地 x0, 
(34) Tryt1)R, (G) =e P(r, 0; 22) 
FORE A E BA TR n 88 A BA S LB Fe. RR GR 
FARE SL, kua) RLL(x). SHELA (94) WE 这 RD 
Hor. RAB AMA 
(35) k,l -E410) =k, (6) et? ef dp, 0; —2€) >O. 

tnt HERA WO RP 是 WSS, ST epi 
I SLA RAR I EROS: 


21» 
(36; Lale) = Eto n, eht; z) = ` Sé Wi —n atl; x) 


n=0, 1,2, 005 
STAR rg, 对 于 任意 的 p, ARE AO EL EE 
(Pinney, 1946). 

1 
"Poen? 
An c—a— 1l Ay FER ECC, RI] 771 V^ (a, e; m) 为 一 和 多项式, 且 
(38) .'W(a,a-Fu-rFIicr)—r-7"wW(—sui-a-—mn cr) 

== (a) at tP ( —4,1—a-—nix) = (Gay a an Lio (x) 
n0. 1,2, +5 
BY PAREN (Fi Erdélyi 1937 f) PWR LAS a pR c — a 2 WE 
Bt 13 PA ILS VERA BRAY 
近代 重要 的 是 出 现在 儿 素 徽 积 分 学 中 的 tA OR ARX 
{Szegő 1939). ixl oria X Wr Hber itg IE Uo 29 
(39, P,(x;—a fni a =n ln P n aent lg) 
Ban FEFETCUAK (Heatley 1943) 本 定义 为 : 


(97); L, a) QUU RSEN 


dn 
j Tax n) "dii via. 


FW png y a eu JL riko TR SE eS 
REBAR 


(40) Tm n, a) = a'2R—m+1 o— 
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4r LAS Yos Xi 45 HAE 35 


2 # iH p 
Ke (ETA IBZEGE y- Pd Be ER CHE 
a=0, —1, —2, ^. HEERA 
qc HATRA 
c=0, c=2 Ge ie Be W 
c=}, c=ġ vitat ER 3 
c=a, Bo oS sg Sr. Pe ye 
SET ENNERT @ uum A 

P 不 党 全 ve 

Goin FASE AS EE EX 
Ces el Th Ries LOR >. PB 8& 
acl,c-z PT E RECEN ES 


6-10. ÉIER Rr MELEM ` 

对 于 五 的 nii Dip, RE Fie 
(0 LFO; s}= ero) dt= f (s) 
省 时 更 简单 地 写成 LOUPE). Abr at hraa pex cp BUB S WS 
x 
e LAP sun ul e LUPO) LUO) 
3h, Be, nt DUE.) X LLP) RONG E a, 2 BL AR A 
3 
O eiss Oeds 
R BRIAR, XJ ReszY. dg DF XO Mess, H. F (a) XE 
t My HS SE BNI RAH e t c, ARES ZA E. — l 
Mi Ef. ON} doo 时 为 We 不 过 ,如 1 (8) 7E Resa k 8 
an. (3) RABETA A 


AREA br bk pr in de hR c Io UP] BP HS 
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6-5 (2) 重 行 写成 
(4) [THIET], = a Wa, ez Rea>d, Bes. 
ii pur Re b>0, Res» Max (0, Re à), 有 
(9) {PBa c; kt} =P (Os? Fla, bei ks, |s| > |K], 

=P {b} (s =k) EF Le —a, bze k/ (k =s) ] [s-k] > |K]. 
二 而 的 第 一 式 可 将 @ RA GEA III Pk l HL PE JA 6-5 (D 
式 太 高 斯 级 数 的 欧 拉 积分 中 得 出 ;第 二 式 可 从 第 一 式 的 欧 拉 变换 
Peri, Cn k 2 Bg, A E Rea>Red, WE G) Aaa 
$0. 258 b=c, (5) AAR: 
(60 Lt la, ciH) —P(c)sa-*(1--s71)7*, Rec> 0, Res >l. 
从 (5), 6-5 (7) & 2-9 (33) 式 可 得 
(T) — Lit* Va, e) 


 P()P -e41),, uu lu 
—T(arb-eq1) M b$-etbiabb—erbl-s7) 


Re 570, Ree<Reb+1, |1—s| «1, 
P(0P(b— GEAR | | B 
“Platiel” F'(a, 55a Eb —c--1;1— 57!) 


Resi. 
3X ^ SE BJ LA ES JUREAS- UE AERA, AE n] HI BE 4 JE TI e 
Res>0 HER. a7 Rea>Re b, Bilge (7) top nf ak s + 0. 
Aa bM ASEH YB E EAS BI OH 
(8)  Llt*f"1J, (2th) } - Yn sipia, v+ i; —s73) 
+ 


Rea>O, Res0. 
fe] PEAT 


(9) B{e F7! R21) = dP (a) P(a-—vjs-" (a, ves so) 
Rea>0, Rea>Rev, Res>0. 
C. S. Bill T — PSOE We n 的 积分 下 示 式 的 关系 : 
(10  Lit*!F(a,b;e; —t)} =P (c)st-* Wia,a—b+1; s) 


Ree>O, Ras, 
35 He SEXE HT OY 


266 SS d B m * 
(11) Lie ta 0; 0)] = Tc - 1) (c-1 a+; 187) 
Rec>4}, Res>0. 
在 魏 塔 殉 耳 的 记 法 中 ,主要 公式 为 
(423) Lfe Maat) yT (a+ e+ 38) seen 
x Pad 5-3, 和 一 天 十 下 204-1; 57) 


Re (atm?) 0, Re s>0, 
(13) Lie" te? M.) 


=P (2m1) (s 72 — 5) (s A 4) t 


Re > —4, Res>Re + — $, 
(14) Lie" t*W,, stëll 


NEE 
I'(a—&4- Š) 
X F(a-kh-F3, Hoe th a9; 357) 


Re(a-Ep 4-3) 2-0, Res>0, 
PÆREN (2) 及 公式 《6) 可 得 D 的 积分 如 法 定 埋 ; 
t u^! i—u £'-1 2 , . 
(15) | a tC C; iu) aoa s C" bu) du 
gore i 


REES Cc -Fc'; i) Recz0, Rec'-0. 
在 4'=0 的 特 儿 情形 可 以 特 为 提出 一 下 ,这 时 
(16) [ u*-1(t — 4) ° 1B (a, y; u) du 
= CE ee. c; f) Re c>Re ¥>0. 
6-11. MARK 


4r A Bh E EJ AERE ja prt AHS née Dee. EA 
Ar AP FEA 


6-11-1. (Sg 


Sat 6-5 (1) JA 8-vi tp ORR prit ax 1-59 0D 为 
TRA. BR 1-6 Biri. USO be 3 aj lt ha 3 Pi BB AY Hh 
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或 他 部 地 移 去 . F JH 1-6 (6), 1-6 (7) 3 1-6 (8) $ 1-5 (1). 
可 得 积分 表示 式 如 下 : 
(Li d(a, ci ei (Rm) eT P(c) Pi lb+a—-c) 


“14,04, 1-,9- 


x | ot el —i)*7-1di, 
(Di G(nmc;x)-—(2ni) P(e) P(a—c4-1)/T (a) 
x | "en p — 1 )e- 8-4 di Re a0, 
(9)  d(a,c; x)— — (ani) TP(e)(1— o) /T(e —a) 
seiten gien ai Re(c— a) > 0. 
在 (1) sob BEAR EE e HSE t 0 I3 1 zr Beg 
Ai 4 开始 [在 AE, arg £ =arg(1 —£) = 01, WEE ARIA Se 
i=l, mW EIE Jn] Pq EE #— 0, TE mpg B] Es ¿— 1, 最 后 
TE TL IA ABE = 0, 而 后 回 至 版 A. 
在 (2) OD, MP a M58. AI Ft D, 并 在 正方 向 内 
Pee 1-1 X. 同样 在 (9) zor, ARET -—1 EJ 
ARRE =0 —JX. 4E (2) k (9) AP, 4848323952 dh, 


ED 


(1+, 0+,1-,0-) 
q Waska aj JH H A 84 3k ge as, M 6-10 (16) 取 Y == 2a, 
J 6-9 (10) 得 
(4j. Pla) P(e -20) Pfa, e; x) e aile xi? 
1 
x | eitt jea (1 — eecht, (Ead) di 
de 


Rec>2, Rea0, 
PO BA 6-10 (8), HER FN SE GE , 19 
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(5) Flen; Gla, c; v) =P (e je* viet 


x | ailes, Dan de 


Rec>Rea>d, Rea>d 
HA AS d Ar Be aK np RIAL BODAS 6-10 (3) Khi 35 prope T 
st 6-10 (5), W k= 1 53 6-10 (6) 得 出 . 
(6) Gla, c; t) = (Gat)! P (bti? [vette b;cis D) ds. 
Yim 
Reb-0, y>1, 
(T) B(a, c; t) = Gai)" Fey ete IT ere 一 -as 
Zut ee 
Rec>0, Y1. 
an (6) sit, Gan+l, n—0,1, 2. +++, HUSS ER s OTA 
# FE A PS, ail 13, SPL RA 


(8) (a, cji) = (2ai)7!nl cl e aTi (a, n d 1; e; 87D) dis 
=Ü, 1, 2, -> 
6-11-3. J.S 
对 MSp mp a er iT dem BOA PN: 
BOR 
(9)  Ví(a,cix)-(2zij7!e7*" PiL a) | ect pom ee aan 
` coc 1 


— z< ang cdm, MR b arg £ = do, 
(10) P(a)P(a—c--1) (a, e; ms 


= at | eier KC, [9 Gt) 1] dt 
do 


Rea>O, Refa~«)> —1, 
(13) P(e) Wa, e; a) 


=a | en rI F (a, nm el, b; —tY df 
u 


Ret>0, Rer, 
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(12). Dl(a-pb —o--13) V (a,0;1) = (xi; P (b WE EE ATM 
x MEL Fia, datde; Lst) ds 
~ Be in Re(b —c)2 —1, Y>1. 
rau, Fit REA ARS 6-5 (2) det, Ri 
a Rea>0, Ree<1, e HUBRIS SI LIAS WE AE Ke (2e RO Wy 
¿=0 E i=. me, ADAC b Em ht foo 的 一 
Au. "ët, — PD e tmu Cb — Y+ ee) A 
t= beitt- seod, L+t= fe seo g (0 <0<1x). 
TIR 
emia (a) VW (a, e; x) = j g^? yai (1 — u) tidu 
ñ 


-- (21-7 Ë (cos H) "*exp^$ v —d(vtan0-- (c—2a)10] dé. 
Ju 
如 将 积分 路 径 变 形 为 【0 —1) ü9— Bt ox WEE wer, RUL 
£& (一 而 -aio TERRA t= 1677? sec 8 BATRA EX 
AT ATA, ATARI 
(13) wo, cha) = 2°11 —G) el 
ix 
xf (cos8)-* cos |  z tan 0 + (2a — e)8 dd 
9 
z0, Re c< 1, a#1, 2, +++ 
FESR BEAST EG Hen St Re a>0 HLA ARATE. £ 
RE o Em ELM ar Set AEE > ee te SE. 公式 (13; 
AAS PE: h- DRA R 6-9 (29). 
Zë T RU CREURIR C. S. 梅 杰 (1998, 1941) 导出 ,如 下 
(14) Wa, esr) att MI Paloh t) (2 sh £)!7^ di 


CAG yore — 1, He 0, Beil, 
(15) Wia, c; e) = mTl rt gi? rt? 


xf eo D aa e) ohe] eh Efe — 1) é] di 
"il 


Rer. 
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(16) 


(17) 


(18) 


(19) 


E R 超 ME ME. 


6-11-3. fuu mx dE 


BUM TH (RULES AERE PUDOR aU 


BRAM) Pic e b) Mun 
= 278 P(Z2w--1) sup et 1—: pH "tu 1 piyi qt 


Re (dx) > — $, 
Dk) M, ux) 


=P (Bie Leb ah [onte Ju Caf] dt 
ü , 


ZC et Wey Lë) 


== ei seti emgeet ao) iem di 
ü 
Re (4 —k) > — 1, Re v0. 
W, (z) = (Sai) et a 


P Pis) (4—k—5-—s)T (kd EEN 


- - — at ds, 
ei PO <= =n) MAK +e) 
— Sm«arg dlr, 


ris Lie JE hu ARE ERE, ARISE DU ng 
SEM P(A -K -— Bos) PG e+ 8) BS A RERO, 


(1) 


全 


(4) 


6-12. EST HZRÉEHRICHER ERR ERBECSCT S ak TÇ 


RL T RREI AIR BASIL 90035 JH 03 J 
开 式 : 


Fe 6-1t (9) hap had, emat+l, bea/(l—x), 得 


JV (a, acc dia) e (x) * PL ai 
DK 
| g^ ICM) Te | — te) SEA du 
1 


(L aj eTe ame =D LS) u” aigi, 
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BAR STL AAR SHLAA Hi BE E Szegö 1936, (5-1-9) ]. ili 
Vk CREAR A Q <L A Beste, ii nj sai 
vi — FRR PE (2), F 


40r) 
| ase? du = Qe sin (aw) v1? / (n -- a), 
T 


p 


= lim | 
u 


三 而 得 
Pla) V (a, a3 x) se lim en S (a 42e) -iv L(x) 
uai- n=O 
A8 n [nf SES H np RAGER EEEE, Lee AS AR re ee, Di 
(3)  P(o)Y (a, a4-1; z) = >` (meih Le (x). 


AIS MATT AS mn So (ab (Geegó 1939 5g pit 7-6-4) rh pf Aa 
如 a<, DIS UR c EAA BR SE AKR. 038— Jj 
Ti , HY ASE ASK 6-5 (6), 可 得 

(4)  P(a—a)'F(a,aJ-1; x) Ar? * (oa ail Li-* (z) 


式 中 般 数 当 a> — Fo OO F Eny 2 在 正 实 轴 之 外 ,上 述 二 
ARITE. 展开 世 归 1 及 :4 条 由 特 列 柯 米 所 遵 出 ， 呈 一 个 以 拉 
TREAT AM 
(5) la, e; xy (c —1)7*] - (1 2 Ge Li Cy) xt 
|z; <l. y>0 

这 一 式 是 (2) 的 推广 , 当 vo d$ IF, mm sk Eb tp ee Hi 
xXx nig ó MEIA, ERAN A. einmal H 1937 a, Ze 
f£ (5, 1) ]. 

de TK (1947, 1949) ERIT PLEBE HEC ang + Ó 
RFRA, REITER S Re b LEI, 第 一 个 
RIP 
(6) l-a aplic} 


=p (ap liier) ret > A, (A) (x fart” J. [2 (ary?) 
m -—iu 
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式 中 4 SER, A20. 系数 A, Rm PPE RA RE 
(M SA ()e" =e" [1+ (h — 1) 2]* (1 einen 
BK RA 4 3 H Es Beri Re ART A (6) uir ae o S rti 
> A, (hje™/Pla+m +l 
Weer iin beak, Ain PÍ sn‘ EE e AR GY BE ER hk RT 101 
— Bie eae. JA CO 式 可 得 
(8 Ans, 4,— —(a--1)À, A= (hetat iati) lath 
MPU A, APRESS ` 
(9) Gati} dp a = [Cl h) — hoi An [(1-- 255a 
+hth~—1) (a+m)] A, +ACh-1) aA,y_. 
m=, à dee 
X 
(10) 4400) —(—1)" Lg" (a), ACD) = Luo mm — a), 
dm a 1-0, 1, 2, +++, Hi 


A,,(h) = he > ( i) (h ~ i) Boch Like RD — af he . 
=i 


4 2 a, a, h GE BK, An oo EE EEGENEN 
h= BY pu/3] CLO] 为 最 天 整数 <b). 对 A ag Ste deo 25 bi 
SS 

Ae dl 2oko9 8i — rt A Ze 
(11) e^ Ọla, ap 1; x) —P'a-F-1) (waya 

X S A Go Aha (bct r, a (ci art) 

AHP k—icia-a HMMA, Aue, 20 为 如 下 展开 式 中 
DIr 


(12) eil ~ 2)" (14-2) 7^ A, Ae" iz| «1. 


Gs UAB OK (19905 PEAR, HE (eos prp ëm, (1D gigs 
MEER A eB Ame, Jež, 11) ar EU IEE TE Se 
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A «dS Ó gii. JA OX, 式 可 得 
(13) Age, X)-1L, A, 3) 20, Ate, X) =h, 


Ae 2) = ns A Kes A) = 2 02s 


Az, À) = SE ,十 le Agi, X) Se (ue 
(n-E1).4, e, A) = (n+ 2A —1) A, (K. A) H LM Lee A) 
n=, + 
A, Xr e PSST, RBH [»/31. X. 
(4, Ala, 4) —(-—1)" A (K, À) 
FEF IKE CDS R: FY ee A FA SPE (1949). 


6-13. SMEAR 


tic He E cr PSS EE BK, — 1 9x5 T CUR XX 
= TSCA dI. BIBER I MF ERE. 

WHEREAS HOT, RAR ER, BE Li 35 K 
Jr SERS ARE RT 


6-13-1. 大 |x] 的 性 态 
合流 赵 比 画 数 当 nn co 时 的 性 坊 可 异 基 础 积分 表示 式 来 研 
Jg. 如 果 在 6-5 (3) 式 中 全 
oerte PC Dh eb) Ee 
并 估计 包 合 Ry 的 积分 , 可知 
A) basa -1ic EMT ZZ, masr Of |æ j 747872) 


nao 

N=0,1,2, -++, 2— 00, ~dacarga<ia. 
在 6—5 (5) sto hu APA GE ie, BB St as +s 的 一 个 
极 职 计算 其 留 数 霸 合 让 余 项 的 积分 可 竺 同样 的 粘 果 ， 这 一 结果 是 
£j 6-6 (3) Bey, XX GEB (AY) BAER br, 是 6-6 (3) BF 
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5E SL Y ET UR BPE ELO KU nët ETC, 
D PRS, 6-7 (7) 中 推 由 

Pie) 


—e+1),, ' 
— — (ee ja) S o ata È Jy —a) 


le n=0 dÉ 


OI, —a-M- ELE oF pam > m un 

FOC |e5x*-*-F71j M,N=0,1,2, 0+, 
An Ima>0, s= Lu Jm ze, s= -1, v5, Ee AER Ee E, 
特别 是 ,如 Re z— =o, Ri 


(2) @(4,6,x) = 


(3)  d(a,c: DË Gd z" (Eb OC ert, 


加 Rez— — co, BU 


Pa, e; v) = m (— z) [1 -- O(j2|71]. 
6219-3. 大 的 参数 
加 一 co fin a Ae x ARAL, A 6—1 (1) SERA O AREAS, 特别 
是 
(4) @(a,c;z=)=1-+O(|e|["!) a, © HR, c— oo 


Sc a k z ARF cco, 则 6-3 (7) AWHA ix FÉ 05 XE 
AK. de EE 
(8)  d(meix)me[1--0( eich) c —a, z ATRL, — oo. 
V AOPERS FE Apt de F nf DIR 6-5 (7), 1-18 (3) 1-18 (4) Ñ 
PROT SS. 
(8) | Vía, c; x) (—c)"*[t rO(Cje| 75] 
TFan)izl'"exp[r—cec--(ec— š) In e][1 2-0( el 71)] 
a, z HIR, coc, jarge xm—t5,larg(—oe)j «x —e, £0. 
Nee K zx REAR coo 时 的 对 应 精 果 可 以 6-5 (6) 式 得 
Hi. 
Ge 一 >c Ay ARABS: IHC Ep. SEE (1981) 对 这 种 情形 的 研究 
LAD E np EU BE AA JEBE FEX HARE PEERS, Xp DKG ai 
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af EE NEE ASE F. 竺 列 柯 米 (1947) 和 W. C. 

首 劳 (1939). qu Aa 2 at DE KA WU AE PE PROS Bé FESR 0-120110 
ME RTS a SNe Hae ee a 3€ 2; 69 E. R. Ja 

FIA, MAGA LAE 6-13-3 MiP EDI, An x ASR, WAPI TSE dt 

之 外 ,和 它们 就 可 天 大 简化 . 在 下 面 的 公式 中 ，c Aah, rof NIU 

BEV RELI, eco. BEA HB 

(T)  k—ic—a 

SAR ABE OIE 假定 [arg xX 一 arg s| <=. 于 是 可 得 下 表 , 其 中 

© WERE: 


are OP KAT’ et he ox 1t pia, ei p) — 
mie beneiden. 
co (8 T — 8 | icr exp [ik E? inex)]«[i-40(|e; i! 
(10) ETIN dx 一 上 E In cos ww him], ql cD) 
ai Sate, Or — —E | -ia-5 v exp fs ikx— DOE +O lef) ` 


P 的 浙 近 并 ,在 同样 条 件 下 可 从 6-7 (2) 中 得 出 为 : 
(12; d(a, c; x) =t (eo ett 710 giie [c pin! + ee thee)! 
+ ex; 7306 [exp | Im(2«5 x5 | ]) 
Au 8 Fy FB, DI 
(13; e= (ĝm pietne- 
(38 — 2)m--e«zarg(ex)!sz(28-]-l)m — e, 
(L4) eg = (Rami ofr titei) 
(Zë lje -s«arg(kz)is: (28-8) m — z. 
t XDW Y — 4 d DISHES XE a =O nu SIR Sc A 
dn se f y 
(19; (a, ni xj — (e) (x) f el ,fo rr) H-O( lic] 7 
C, KY ATH, K— oo. 
a,c A c-—n [ubl oo (ARE TIAE BPP SEE. (AeA PARET 
出 是 已 知 的 . 
(16) a= ta a asri -H 
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出 处 a, 8 Renn, PRE RR A D Zënn, v 通过 
E 一 ce， 如 应 用 代表 符号 
¿= ~A/(A+B), u= ALLEN = ABI (A+B), Ry 
Ia (a) ; ; 
Q3) Gos Lice eech 
` d y + 


HT BH 6-13-3. 


6-13-3. 变数 及 例 数 均 大 竟 情 形 


ho a NRH e Be a— eo i |z i < e egt AUR 9-100) 

来 研究 .全 cÉ OS) E| Si —e(e>0), SERE HI 1-18(4). Wl 
C oo 时 有 

i Pie) 


fo), P(ed-n) —o07[1—1i12s0—1)6c74-0(|o|735] 


a8) Gin cep) = a-7 p - 5 (12 eodein] 


a AH, |£ <le, 0. 

c —a 有 界 而 c, 2-00 的 对 应 公式 可 惜 康 曼 尔 变换 得 出 , VÀ 的 公 
式 可 措 6-5 (7) 式 推出 ， 

28 a K ocv EP HBDIDEE S DES Ju ing PESE EE f AL 
W. O. $35 (1939) erg H] E. R. fi FERIA Ee RE UL 
UE TC d COME. OMB bi 
(19) x—1ic-a. 
许 劳 引用 辅助 变数 
(30) =i arhar = d)t—a«lnf ztt (x — Ae (de) J}, 
rb 2, x, Ke z —4e 的 由 角 当 和 这些 量 均 为 正 数 时 都 等 -三次 , 当 这 
些 证 到 其 他 数值 时 ,它们 的 幅 角 可 用 解析 开拓 得 出 ,在 慷 个 开拓 过 
程 中 应 使 |arg —arge| <a. BAAR T YE foc, r, N 
Fy Os lh, N >0, HP sc hh sj >N |e] pe 
PRE. ZERO "ëmge A P: 


arg š pria] v "den ie Agt esc T Fie, of = 


, | 
315 NEE +s, -E 


(o3: — de X IHO ix] 77) OC EL] 


eit THO 772-40 EI 


(oit -ie "MEI LO x70) +0(fE)4)) 


—Xxd0-g ZT- E 


ig- Ti + OC |e | rO Ej] 


H PAY £, We — dem OC lei", Pi Pat 
(258). «7*1 — dict et P fa, c; m) 
= [?2£/ BE Je we) — e7 07 FEN FOG e | 779) 
z—á4xk=0O ( g|3), Kye 
HTF P, Ti 
(26) (raji tet (a, c; x) 
=P (0) Bio it) + «727 OC expt Im (2xd xt) |] 
c, arg t, arg x ASL, x —O([«|179), «— oo. 
如 «v ERA, Hj] ELSE ZR E E T EUROS ER CARCER, 
JL a) e 373 e ani Leere! o SUS 
+ (xx} 30Lexp|Im(2«i xt} J} 
式 中 的 c; X c, 53 (19) 及 (14) 中 的 一 样 ， 
大 的 a 及 大 的 cr495—8 R6 T ERT 6-12 (10), 
各 xo» R. z= O(|e|^). rb P< 1, Ma ok ONS — RE 38 oot 
(Tricomi 1949). f 
BR Ke Rk RD AM JE XE GXCH RRMA. Ba a 
(1938 d) AA Yer Bo ay Ar de ae Hy JEECEE TER E 
DLE UE efe PAPE FRES. 
(27, sn cbÉ,a—vA.ka,c-—-a-pB-AB. A, B, X see, 
(28) 420, X>0 
或 者 是 
(29) 4>0, B>0. 
实数 A, B, X 及 可 能 为 复数 的 数 a, B, E 当 » 通 过 正 实数 而 二 oe 
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Bf REA. t+ 的 二 次 方程 

(30) X4(t-1)- Alt+1) — Bt=0 

AEP at Ba SAS AS PA PSL XE (28) SAE F. 2 


6 Ay TEAMS (OE EE EE KG CH t; ArH 0) fp -1 RO 
之 间 的 根 .唯一 的 } Ma 


(31) u= ALLE B= (1 +e) (A+ X) h=.1, 2 
", 在 所 有 情形 下 都 为 正 的 ， 了 于 是 得 
(33) F(a) Pla, e5 m) — (aile t+) UL 0097] 


ATO, X0. poco 
H 


(33) Flas Ple—a) ia, cz? 
= Pie) (2a fu) e h t) (L + ta) Anc? 
ATO, B>0. soe 
这 一 式 可 分 别 从 6-5 (2) 及 6-5 (1) 中 得 到 证 上 明 ， 


-14. . 六法 定理 
一 上 方面 窑 劳 的 展开 式 
COEUR T fæ) 
5i —2À n E 


AF (Ag) = > EIC — lie re L taf (z), 
ERARA H EE JE A: ( B. T. Whittaker 及 N. Watson 1927, 
7-32 ERRIERTA, A BL PJP AT aS (z) /da^ 或 d'[ z^ f(x) ]/dz" 
Zap BG APE EE” HG, ER] 6-4 6-6 Bb ZS X 
可 得 如 于 的 琴 波 公式 : 


7 e oU). | 
{1} día, eia) 一 > oe (A— 1a "ila +n, e+ nia), 


(2) Bla, cp hw) Altre > IM “tL —22? (a, e —n; x), 
一 中 
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(3) Ola, cjr) =A" Y. (e). (1—, in P a+ n, c; x) 


Reizi, 

(4) W (a, c; Ax) => NE (1— X) at W atn, e tnt) 
f ~~ À—1|«1 
(5) Vae; bv) oit $e ac — A) V (a, c — n; x) 
A- 1) <1, 


(Aa, e; xx) 

n=0 n! 
Ik — ligi, Re k> 1. 

nä A=1L+y/s, a= ad y, Hb SEE ASE OR z$ A e 

式 ， 另 外 一 个 琴 法 公式 为 

(T) Bla, c; Ax) =p (—a)" F(—n,g-F h; C; K) 

XP(ata,g+2n+1;2), 

AMERA (19360) 导出， 此 处 9 JERAR, ARNEY f # 

5 (T) UAE F HOMER E BA, PES —1 BF 

为 一 特种 球 多 项 式 而 当 9 二 c= 二 1 BE ba BN. 


6-16. # E 3 AK 


在 最 近 20 年 中 , £t 338 WE rh er aS Pr Dio Ho 438 B 
HERS RBOR ATOR SCR. ARER PE IRB IR — PE 
(bay, RHB th i W 2 To | ESE be 89. 这 里 我 
fl E BUILT ERE BA, PRE ee det Br 23809 
Be WET PB SE nu, M01338 ea nl £p Sc pad 72 FI) Z ni 
Jn] EXE 


6-15-1. At 


BUSH 69 HERE Hc MO ak $ 8 39k R oB TRES A P 
种 形式 : 
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(1) > on (a — n, ni z) 


n=O 


š 


ER Be" Plata, e + 22; 2) 
H 


n= 
(3. Sy, a" (a, e + n; m) 
n=O 


一 些 辕 果 刘 p^ pae 


LI E | ` 
m s= (u e iy Imt | Pc) at mro 
4 | 二 一 = x -Ñ ames 
4) | Regs —ce)z (He) TU ? 
| anmii{e-e jafnt — PEMP Ce) Pie el Eet est 


~ ; : d 
(5) | Rec Rect >ü, | ue' - 1 y — a, cu) 


| x 
£ <l, jarga «ix : 


xexp[--ix—zu)éfil-—1i5] de 


“一 — E -- 


C6) Bac. xe]; (felet 


| BaclC- D'/a] | 
(€) IxF(-ua-c—n1: giz 
ac 2) 


Piven ig ' lre 


= ` o N gut I NW 
(D | Y atreus dee 5]. ur (cott 
Ree>Rer>d x (n, e b u du 


XI iX BRR 12 M hh A Se GB Ht hf 2: aes ME (1936 b, c 
1937 a, o) 的 著作 . 


Tk (5) 式 中 

(9) A,@j)= >< —di0"F(—mn,a—c—mn-E112 —c)fml 
mg 

Jon UR] iori 6-15-2 Bii, 


6-15-2. #4 


IA 6-4 Ae 6-6 tatio Ai ze DPI di TET M Ag I >É 
AMAA. AP BR BOMBA 6-10 Bee nog HIT, 
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4r 6-10(5) Apin k= —1, Rea Re 620, RAAY 6 0.7, 
式 中 如 Re a> Re 6>0 及 Rec>Re b+1, Moar s0. Wifi 
(10) J 276. G; =t} a= TUS. P re 
ü< Re b « Rec, 
P(b)P(a—-bM'5-—-e41) 
Pia) l'ía — etl) 
O<Ret< Rea, Rec< Reb+i 
这 些 就 是 6-5 (4) 及 6-5 (5) 式 的 米 林 太 注 式 ， 
其 他 的 积分 公式 有 


(12) K (xy) Bla, c; — P) dy 


(11) e tp (a, e; £) dt = 


= gal s "eb ab 3; 29) 


(13) F(a) | vets Gn! dia, c; —2y3) V (a, c; 2yl) dy 
ü 


= P (eyag-iesi[ tl 
Rec>2, he(e— 265 <+. 
[这 是 6-15 (19) Abe yz AIH], T Bak oto 


(14) I'(a) [ "a0 -* -1P (a, c; Er) dt 
ü 


=T (a!) [a+ Ceci Wa’, of; tar) dt 
Dec, Reo Rec'—1, Rea’>0, Rea’> Rec - L. 
BES MITE FE (1946) 为 
(15) (ai) ` Pia Pie e) (as ese) We —a, ei y) da 
= Pie) le, beaty), 


下 面 的 公式 是 与 6-8(15) BS STE i wl CSK AOI sad 8 1933) 
UE RA UTER, 
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16, | exte y) t Bla, ei z) dz 
—té—1j"P(e)P(1—a)y'"-! Ye—a, ery) 
—Rec«cn«l-HBReao, n--0.1,2,..., argy! <x, 
对 套数 的 稿 分 式 也 全 而 爱 尔 诈 里 (1941) Ree Ze (1947, 1948, 
1949) fà. 
4r Ar BC AB CW CIUS UNE BBL A ID; 
MERA (1941) 从 证 四 对 于 更 Ryo E, 


1 
j Ida — ALE n0) Je epla, c; Ex) D(a, ci na)da = 0. 
ü 


£z, Rec>o. 
= (e/£) e" [B (o 4-1, c; E]? £=n, Rec>0, 
而 对 于 Pea ey Pe £, 7, 


j [e/a— PEt) Je VE te (a, o; Ex) (a, e; madida <0. 
1 


EEN, 
= — £ leuia — 1, a; £) ]° £ = ?). 
这 里 我 们 还 要 提出 -个 反 演 公式 , 它 县 有 核 
二 ems 
从 S= | N(R x) gik) dk 
NY md Aie F of 
. P Lieft Ze Ly 
glk} = ENS : Lu y^ N(k, y) f (y) dy. 


6-15-3. Jt Hb Beene 


TrOEAR EC GRECE AN Ee ie 6145 48 Fe BE Be p HE PS D d (03, 
9 8D. FEEDER w SIB E EAS HERE. 
ILS 3H09-3X DR US 


aE A bh EG IE ow 243 
(17) oe PP Dla, cix) Pla, c; x) * 
= (Rmi) (o) | ot(s—fatdyy (st ha pu” 

L 


x (s--1x-F13)€** cP faa cidzy|£s*—(x y Tds 
ip Lye — oo Bj—+ ER, fC A RV A EARE Pa Bic 的 
ARTE, MARE T S s= icti, 
(18) FiF (e—a) Ëa, c; x) Dia, e; — x! 


= [F (e) ] axi | I, (a secht) ee" sech ? d* 


Rea>0, Re(c—a] 0, 
(19 P(a)d(«n c; — c) V'(a, ei v) 


si (e) at | J.-— c ghd) (tanh $£)**7* d£ 
Q 


Rea>d, Re +>, 
(20) mW(a,c;z)W(c—a,e;c) 


ix 
=2at-eet | EK, (v sect) cos[ (e ~ 2a)£] seaé dt 
D 


Re > 0, 
(231) PCY) Pla, esa) V (a, c; y) 


D 
x Elo, a5 y; tla ty te) (vi) (yt) T] at 
Y=a——t —c +l, Best, xy 50. 
还 有 下 而 的 各 分 式 : 
(22) J etini D(a, czt) D(a', c; Ab) dt 
ü 
e eis 1 Hs mAy t atie F a ees -ITs X)77] 
Rec0, Res>ReasA-+l, 
(23) I(a-ca)| yt To Aley] Pa, c yD (a'e; — y)du 
Jo 
aie ele Ce! lebt Aa Le et Sau, Al 


Hec'20, L «Rete c) <2 Reva +a’) +h, 
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(24) ro, entie dia, c; £) V (a', oi: AE) dt 


-CPD(c)P(B) F(ec—a, B; Y; 3 —^75, 
其 中 p=c-—1l, c= —e, 8S=e—ec'+1, Y=e—-at+a'—ct+l 
C —P'(o' —- a /T (a) 

BY, P=c+e'—2, p= ece, B=et+e'’-1 
¥=a'-ate, C=P(a'-—a—e'4+1)/Fla'~e'+1)}. 
KERA HSG at BAA AR] AXE 3E Ro E, oe BIS 
C B. 梅 杰 的 著作 中 看 到 ， 爱 尔 译 里 (1996 d) 还 计算 了 以 个 变 

Ba SF XU hy He Re a AS 


(04) 
| ente gt ÄM, ft, EY Men me (uz) da. 
JL ^ 1 A EL UR BO A 5 685 AR 


(25) D pP. —6--n; x) E (a', c' Mm; y) an 


(a) (0 neg, c' , 
一 es M y Patni c+ n;x —z Da! Lä, 0 busy 2) 


(26) > Shearer cn; z — z) D(a c' +a; yj z" 


(oa tb Gi , TD ` 
= Toro cen; 2 bua he z^, 


(27) PER ay. Za o L9 (a) Lieu (y) z" 


= (1 — 2) > Seiten e-m;xz(z—1)7'] 


EA n, € "+z; yz (z —1)-*] [aye (1 — z) Sé 
EI <1, 


tom d(a—n,c; z) @(a — m, ci y) 


(38) [P(e—2)y > 


‘Ming a: yy} 


d 
= [F (e) ry) | e! PT (am tly leche 
do 


X b (o, c hyni) Pa, e — ^; # — Ë) u, 


AR Opil E 595 
` = baa in ` j + D MEE a 
(29) >; enert -e,ed T) 2: ` 
=@fa,e;2} Dia’, e; x) 
xx Ar SI ES SEA HEE, SAP PR BY SEXE. 还 可 
EBARA RAA 0940, 1941) 的 著作 ， 


6-16. 实数 a.c 的 实质 点 


M 6-9 (1), 6-9 (2) A, nf Ap M,,, MAAS D BASE 
RWS, Wu, MAS 至 PROBUS RE NL har. d c0, eo WIRT SB 
为 例外 . 

4m a, c 39 C3, Kn] P. RAPA IR T SEE fg 时 则 只 有 有 限 个 
WE, PIOS FEEDS BR JUS RIA EA SD dt. tn EROS 
6-13 (1) 及 6-9 (3), WEK GY eh REALE IL GL 44) 
ag e H-(gc 7 Ee u AE APSR o UR e, bp A BOH ru 
3E $£ 10 EE SEA 

当 a, 2 为 实数 时 , O(a, c; v) 3E SEX 10338 SEIL i TIE 
$j (Kienast 1921) adn FAPA RA, Unis S Bit F , AS Be 
D (a-«-l-—j4,c0; x) (—0,1, e, mtl) sx BB Slats, eia) 
(J— 0,1, +++, n) TER BEER DASS. ep a) eee Dem 
UT E e sh ak, [E] HR (Se) a, e pma ai J^. der He AL, 
e HARER AES RAS. XE PL e, gë 0 
IERE PRAT BBS F Be PL 3935 RAG UR ERK E 
ek, c=0, —1, —2, +++, 图 数 D 没有 定义 ， 

VU (a, 0; x) (3E s ec DUR FERRE Es 1H PASE s. W — WERE 
Em SS EE 6-8 (1411. F 6-5 (2) 及 6-5 (6) 表明 当 a, c 
HRR a> 0 yi a-d-c - 10 BF V RENEGA, 如 — naci 
—n, ñ =: 1, 2, ++ BR Y'(a--j, e; 2), 720, 1, <, n JEJE — 
TUE ESSE sr SX BY + Lannen 35 ap 89,74 x90 
ph. EP TS Rf: 6-8 (2) E 6-8 (5) JL ya 88 2. HEN f 
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RATE Th. RR ES A. X (1915. G. E. Bitis 
Jp (1941 a) FRE RB, 


7 ff 2⁄ af de 57 6 


A 

AL 
PIE 

AAA 


Pieri Maas 


Si E £ 8 Ka LI ex Pri 


Pla, c; z) AERA 


Be ABOUT REA er die XR (1947) 34H. JA 6-12 (11) 
可 知 如 £, 为 Pla, c; rtg r BOE SE Mo Jen 为 J. C) DÉI r B$ 
正 需 点 ,因此 区 于 大 的 x, 
(1) £, = Ja A) HEI20 (0 72) FJ, 14) 1] FO ( 7. 
H. Pate (1938 RFR T — v SEES RA ae I (1) RA . 77. 
两 项 的 航 煞 当 ai EARRA. r ES ACIEM e 25 
(3)  m'(r--4e—2»/(2c—4a). 
Dp Ru pue EE X L ir mg JU LITE 
fe. 

a, c 253 aS KZ OG Sr RE Ke (1941 b) X46520 dap OK 
(1950 a) 研究 过 ， 


6-17. q, c, x FRAN AME 


6-16 GAUR ab 6-4 (10) 及 6-6 (11) A DBRRQEA- $i 
HUY WERDE BINOS a, c, z HARANI D, V^ 亦 均 为 实数 时 的 
EA AE BERLE, UA, tibi - URL ME 
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定理 (Szeg8 1939) HIE ZEE KE rf, HE 6-1 (2) WAR 
B HE: 


d ⁄ € stu + 一 了 arabe 
(1) as e z) arle y= 0, 


= 
p Fa wj PASE B p ft (ak e AETS fi) MIS 
(2) art lent. ge 9 o c aati gor 


Jg EERE A SBE J eg Eb VT AS TD TE A Zu 
(3) «20, z<e— 4, pk oc, ze) 
Bu ly | WR aa Aa BIT, dm 
(4) «20, r»e—1 ny a<0, ec 
Hj y| BR RAR fü A Pm, 
XI-Y BA EH Me, UE WAR J WO E3 2028 — Dk 

Bog mH, EX 6-1 (4, za Hbi QURE EB, du 

Kk, + f. ZA. 
(5) P 

K< Ü, v FET A 
JU [zi Dë hn REA EJH, ën 

KO, x ÆJ ZH 
(6) |a 

K<0, x # cj ZA 
MJ 2| (sR ATI FEE, Pm 4 ERI E hy In FB 
6-13 WANEH EEGEN 

作为 一 个 例 于 ,我 们 来 研究 实 x 的 

(Q) y=@(—4.5, 1; x). 
在 一 增 殉 吓 的 放流 中 , k= 5, 5—0. d 6-4 (10), 
(8) y'= ~4,56(—3.5, 2; x). 
Rizk y (0) =1, y'(0) = —4.5, B] P( —4.5) «0, #k& JA 6-13/3) 得 
y( — se) = co, y'( — 00) = co, y( + co) = — oo, g' (co) = — oo. H 
6-16 饰 的 图 可 知 , y AS PUES MMS £pi, M 636 (2; 
"Pn y 的 零点 和 近似 地 为 0.3, 1.5, 3.7. 6.9. 10.6, 1 6-16 (2) & 
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(8) 知 转向 点 近 俱 地 为 z=-0.9, 2.8, 5.8, 9.9. JE PE, PERT D tt 
点 上 (2) 成 立 , 故 [v] BAKER ELIA, RSE H ET 
Hy BURA w w F | 
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